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atithmetica univerfalis ober fpeciofa ) U^tt 

mit^uc^flabeti jutec^neti/ mi^e man fär offgem^fate 
3^i(^ett ber ®rif ert annimmt, ^n einem dege^eneit 
le^tfa|e brucf t män^riJgen einerlei Ütf mir ten nam« 
liefen i&ttc^fia6ett aud. J^a( mon V ^« in einem of« 
gefaraifc^en @a$e eine $|en)f(fe ifnja^f t>on JDteifen l^ 
a genannt^ fo Darf man in bemfe(&en @<iO<: ^^^^ ^^* 
bete %e »on ®rj$ett mie a Uieiifntni ^ot man eine 

rdne<mt)m ©r^ßer: b f«een. i&i^thUii^i®tHtn 

(t^o , tDtldlit ttiit tinttUp fQuii^abtn bmnnt 
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Utes homogenere) bff fO^fet tOetbetU ©0 fin^ 

, 7 a iinb 5 a > Uttwc 4 m utti) 3 m af6 ®r66en dner« 

(«9 Ktt anjüfe^n. @inb <lt>(r W S3tt(bftäbett 

Decf(&t(t>ett/ fo muffen 't»ie tamit UitiCbMteü 
<^. ®r&§en öl^ ®r56eR feerfcbicfecnec 9lrt (quami- 

^ tates heterogeneae) httlfViiUt ttC V^en j |. iß. 3 d 

unt 4 g, ferner a b imb m h. 

. Settn in>e9®ro$en mit efatm^er ätuft^IIcirf fpir« 
tW/ fb fe|t monbie ^ttc^^floben > mit meftben fte hu 
lek^nct fttib/ tid^t neben etnanDct ^nt tcgenb ein 
gdd^n; j. »25. ab htXamUt 605 5>to&uct Otts ja In b, 
frtnef def bad ^robuct t)on d, e unb f. ^{ge6roff;{»« 
^rjpen fonneh mit 3<i&(en muliip^rf loerben; }^{J3; 
ä mit 10 fcl)0fct man 10 a unb 7 b bebentet/ baß b 
iiitf 7 multif^tcirt morben iil* 3)ie B<t^(en/ mit n>e^ 
i^^^tä\^ ®rogen mü(tip(idtt fhib^ ^fen i^re 
Q^oeffttiCttten; \i* ^* in 4 b c imb 12 g ftnb 4 unb 
la bie <lbefftcientdt« 9Benn man a mit ber ©n^if 
millti|>Iici|t ^ fo 1(1 1 a — a unb 1 m n iz: mn, 

»orauß fot^/ ta§ jebe ald€braifc{)e ®r&g(/ ^ie 
feinen €oefficiei^enf)at, fo anäcfeöen werM 
m^i oB fe9 i^r Soefftcient = u 

@tttdedettderei^te®r6gen (quantitates oppo* 

fitae) fin^ fbl4^(; bereh eine tie andere t>mnintfert oOer 
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übtt mb unter bm ®efvictpnt\tt cm %^itm6mit«f 

man mit *-f (plus) btiei^mt, ^el^tbk p9\iU\it t^bep^ 
bela^eitte @r68e; Die anbere, mef(&e afeDaim bat 
Seifert •— (minud) erhalt, bk negi^tiW ofeet t»r# 

netiunbe ®(6i^' e«'ifltQUiru§djcf)^ n>i{c|>ebet: 

ltif$*gettqefe|ten ®rd$eit man mit 4* feejelAnett otec 
fttt poßttt» ottff^en t»i(I; a6er tie anMt toivb bann 
Hor^menM^ negatit» unD mit ^ bejtt(bntb Sin ^er« 
m^gen t>im loo x^ unO fine@d}u{0 t)oii loo )<*^(rnO 
le^tf gleich xoitHii^e ®ii$en; fcjelc^net man nuti 
6a^/ n)ai man b^^t, mit 4-tinb fie^r t$ al$ dn« 
|^Ptre€)rdge an, fo muß Die 6(^u(& eine negativa 
0r6|c ^9« ui^ i^utt Bfid^n ^ |aM« ^6cr blefit 
— loö )<^ fittb 8leii^fair0 mf(fli((^ loo it4^ toHd^ 
man timm atiDem f4>tt(Dig ift uiiD t)on biefem alt «f 
100 91^ «ngefe^n mrbett* &m fe f ann man ao 
fdleiien nac^ fflctbm mit 4* Sejei^nen tr ^ i^d unb 
txyenn man 8 (Steiten na<| @d&eit reifet/ fo muf ma» 
«a< -^ 8 Wükm. ^an begreift tei(^^ ba0 matt 
^n%tg na^ ^ibtn mit «4^8 unb ben SBeg na<| 
{jflarben mit ~* ao ^ciftt bejeid^nen f Jmieti, fSie 
ttfan oiir <tu4> imutet t>ctt ^«^ no^} ^ät*» ^e{(^* 
tun mag/ (o ifV ^^ jmm» «lit« wirfli^i %d^< 
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®enrt man ftc^ »on ncgatiDen ®r60m !• ^^ 14 
?^u§ tucfioörtö =: — 14 Sw^ «»ö ^on einet ©^«11^^ 
t^on 300 vjg> = — &00 >r@ einen beudic^en ©egriff 
machen xoiü, fo mnp man ftc^ burc^add jutoor t^erfleU 
(«0/ ba§ matt juerfl 7 ^Bin Dortoattd gegatigen iflmtlt 
änen <£rd)it Mn 300 x^ gehabt \}at ntib bam bo< 
Cnfgegengefe^te biefer &t6^n nehmen (§. 3). Wlan 
Cottn ftdS^ Q(fo feine negatit^e 9ri^ — a Mi^etteti^ 

voenn man M "<<&< P»^ *^^ po^iM ®tj$e -f- a 
benff unb ba« ^nfgrgengcf^tt bcvfcl^ tiimmu ; ^ 
nun aSie pofitioe ®r6§en j. Q). ^ 8 uh(au3(>ac aui 
twc ppfttitten €inf;«it -{- i entfielen/ ftf if{ <tu<b -|- 1 
b«r Ucfprung aflet ntgatben® regen. SDte ppfttiDe 

.(ac6ie etufle^t ndmiic&/ tDcnn man bte pofUtt^e 
€int)cit mehrere 0)?ate »immi; un^to nesotii»! 
@t&ie/*toenn man tie poüHf» ®ia^ett eüttdi 
{Kaie i)(rneint b. t^* ta^ $a<-gedcii|<fe^te ^(«» 
fitben eintdc 9Rak nimmt nnt aud ^ Ucifo^ 
nimmt man l)!«e €ttt^(i($iimnec föc po#tit) an* 

' 9(i[debratT(&e ®t&§en su o^^tren* 

'^ i ) ® enn ble ^ei^m unb 13^u(bR<ib(n b{«f<16in flnb, f« 
timtn fie oiö ^inge mtiAi^Titt jufammcnijefegt 
»erbth ($. 1 '). B^ ^' "^^o a mt> -^ i a SS 
-|»iia; — 3bunb-^5b=:— 8b; -f-5ab 

ttltb + 4 *^ ^ Hh 7 *^» 

.4» 
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fa t^iel in ber ant>m nuf ^ q($ fte fatm unb bad/ 
n>aö übrig bicibf, bcfammf baö 3«W)^« ^^^ Ö*^^" 
^ern. ^enn j.1S. + 8 a unb — 3 a öbbirt 
»erben folleii/ fo ^ebm bie 3 ncgnti^iftt a breij ber 
- - ^^ftrit)en a auf unb eö b(eiben nocb 6 pctfitit)c a' 
• • über ober' bie ©irtnnie t)qn -|- 8 a iinb — 3 i 
ijl = -f^ 5 a ; ferner^ iDenn — 6 h unb + 4 ^ 
«bbirt n)erben foOen, fo ^eben bie 4 pDftd&en h 
t^ter ber 6 negativen b ouf unb e^ bleiben noc^ 
—•2 b über ober — 6 h unb + Ab =: — 2b, 
JS(! bie pofttit^e ®r6ße g(eid) ber negatit>en ®t6» 
§e/ fo beben fte ftcb ganjüd^ auf unb bfe iSumme 
ijl = o; j. S&»-J-a — a :;z o unb•~l2b + 
l2b = o. ' \ 

fia— 5b — 6c +<!— pe-f-Sf — 'Tg'^'^li+Sk 

» ' . .. ^ ' 

—ja 4* ^b ^8c^ d + 7e — 9^ Hp5g+4h~ 2k 

' ^^ " I I ■'! ■ ' . ■ "" ■ ■ »II ' • I -^1— — — 1— » ,m 

5) ©Itib t)|eö{3e^wifdjmi^5^mmlt»«r|i^lel>etten 

— S^uc^Menaä^gd^ucfK, f6 (tnb bie 0r^g(n ver« 

f<f)f«ö«ner2(rti(f.i.). SÄd» berwmie j. §5. elii« 

. gwiff« Hn^a^ $öge, j. ©. 7 = a, fo ((l 3 a =; 

2( 3 3 



$.jtz2\ tag.; 6^(eu(^nun b dne gemige 
^Dlense t)!ReiUh/n>e(d^f man in einem tage reifet, 
- }.©,83Weilen,fi>l(l6b~6.8 = 465Well.; 
9 a nnt) 6 b f jnnen ic^t tbtn fo wenig atMrf 
lüerOen et« 21 tage unb 48 SJleilen unb 3 a uiib 
6b (tnb = 3a -f. 6b; Aen fo ift We 6umme 

tH)n 4* 4 ^ ""*^ ~ 6d:=:4-4c-?-'6€l» 
3^ b^ forgenbenQ5e9fp{eI fommen aOe $40€ MtS 

ga— 5b+4cc — 5gt'+2h — jmnp— -q 
4a— 4b"-"3c^+^gb — ah+Smqp+lr 

■ II ■ ■ I , I I ■ I ■ . ■■ T 

dia|imesitt-*9b4* cc— sgh +2mpp— q-J-r 

§♦6» 

i) Wlan venoonbele afle 3^i<b^n ber a6)u}ie(ettbeii 
0rd§e in bie nitgegengefe|(en 4- in *^ ^^ -^ 

k) ^on obMre bie Griten mk ben »er^nbetfen 3^i« 
di^en nad^ ben bep ber Tlbbidon gegebenen dCegelii 

: (grfte« SBei^fpleU 

7 -|- » o + 3 r- 7 — 4 = 9 
»a— 5 -4- 3 ~ 8 + 4 = 6 

- + - + - 
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©ri«c« ©epfpter: 

am — 2bg— 8cd«rJ-2chr— 7gf+3n^ 
— + + — + ~ 

m 

— I r - ■ ■ ■ ^ . - 

lttt(erfc6.=— 2ani-j-3bg H-3eh-4-4gf — 2mn 

SSetoet^^ ®ettn t>on etttet gegebenen ®r6f e -f- 
5 a ritte anbere poftcbe ®roße -{-4^ fu6rra^trt tinrb/ 
fo fie^t man (dc^f/ t)o0 bet Unferfc^teb = -[* ^.^ ^^^^ 
4-5a — 4a=;z-|-^5 \txxiit »Clin mon wn — 2 b 
fubttö^irt — b, fo (jl fUr, 6a| ber Untcrfd)kl> = — b 
:=:-.2b + bjfl. ^ 

Gott man Dbn + 7 c fuBfra^ften + 9 ^^ f^ »^"^ 
man 9 negatttje c fe|en/ »eld^c ^ 7 c auf^ben; bcr 
Uneerfcbieb ifl affo = — 2 c = -f- 7 ^"^ 9 ^* 
. SSJenn man ton + 8 g fubfta^jrm foö^ — 3 g, (1) 
muß man 3 S^egarionen t^ernerncn/ a(fo 3 pefiribe g 
annehmen unb ber Unferfdl)ieb ifl=+iig=:+3g 
+ 3 g* 5w affgemeinin ifl ber Unmfd^ieb ble|enige 
®rd$e/ tt)e(c6e ne6{l ber fu&rr(^;trten ©tdße fo groß i(i 
afo biejienige ®roge^ Mn bet bi^ Sutooctton gefc^e^ett 
ifi ($» 12« 7(rrt^.> SBcntt vwx^ a(fo «on 4*a futoa« 

^4 - §irt 
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'8 (fesöEte^E:^^;^ 
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Jfre + b, fp l{f bet Unferfdjletr = + a ~ b ; »dt 
tiefe ®r6gc jU + b gej^gf + a 0t ober + a — b 
+ b =s + a; wen« man »on + a fufcfro^fre -^ b, fo 
ijl ber Unterfeßieb c: + a + b, meiltkfer Un^rtrfc^^kb 
nebU -^ b bic ©roge + a geben mug eber + a -f b 
-~ b = 4- a j (6en fo i|l tw Unttrf^ieb jn>if(^en — a 
nnfe + b = — a — b, twU — a — b^rh b ~ — • a 
Ifl unib t)er Unterfc^iet jwlft^en— a unl) — b=-- a 
+ b , mil — " a + b — b = — T a !(!. SSoit tintV 

flcgctenctt ®rige ± a eine anbere ®r&gc ±t» 
fttbtraWreo/, l)ci§t iVi±H iai ^ntiesengefe^te 
t>cn :+: b ober -^ b obbtren eber bie Seieben feet 
abaujttlyenben ®r&6( in bie ent$e0endcfegteit 
l^ertoanbeln unb tann atbiren* 

$.7. 

(gine jufömntensefe^te ®r&f e (quantita^ com. 

plexa) g(iß( {»i^ehise/ wel0e au« meutern mt( -(^ unb 

— Ag, €ln SBinomium ober eirte SöinominaJ* 

» < 

©r&|c tejle^e aii^ Jipep Oroßen/ bie mit + ober — 
»eVBun^ fmb, j^^.aH-b ober a— -b; efn^rtp^ 

ttomium ob«r it:iomina^®r5§e Ufie^t aus bre^ 

mf t + ober — Ibeielcbweten ®r^§en, j. 35. c •— d + g 
ober ab •+- ;? cd + 3 gh; e(n SKonomtUttl ober eine 
einfadx; ®r6§e (quantita»'Incomplt?xa) ifl jebe 
©roge^ treidle mU feinen anbem ©föfen Wrtunbfn 
ijl, j. 35. + d ober — gh unb + mxy. 
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9(TdeBtfaif(^e ®t50en mit arnUx au mul^ 

^ lipticiren. 

.1} ^enh jn>c9 einftuOe «(seBroif4ie ®rdßm mit eini 
. <tub«r muItipHdrt wetitn fotfen'/ fo feit man (ie 

Mog neben einander o^ne ein befo«t)eteöt!WuIf|ptt« 
catlon«jeld)e«:; j iö. a multipUcirt mit b bejcld^j 
ri^t man ab; x muUJpI. mit yz =::.xy z (§. 2.). 
©int) aber QEoefftcfent en 60, fo werben biefe 6«* 
fonbec^ mit elnänber multiplicitt; ). 9« 3 a muU 
dpltc. tnU 4b — 12 ab unb 2 a multipltc. mit 

gab— ioaab, 3" ^ö<fp4>t ö«t S*'^«'^/ 

weld^e itt itRuUipiicdnbuö iint CSRuUf pUcotor i^a« 

' , Un, ifi (i «Ine oagemeine JX<3«(, tdf öl<»<b« 

gcitfcert ^er ^actorcn, i* t). + mit + otei? 

-r- mit — im ^robttrt + un^ tt»9Ui*e 3^i* 
*en ober + mit — oW— mit + im ^ro« 

tuet — dtkn» 3. iö. + 3 a mulfjpl. mit -f • 
3b9i6t + 9ab;~4®'"^*'^2b — +8ab; 
+ 5'a mit -- 4b — ~ «oabj — 6a mit + 
2 b— — 13 ab, 

!8eWei^# €« ft9 !)w hm Jaetot a «nb ber ötu 
jbere b, fo (inb in Hb(\öjt auf bie 3^ic6en biet 9?etanbe« 
>ungen miglldj. 

^ 1) + a mit +t SBif fi* bie Cln^efe -f x ; 

.(§• 40 juni SWutriplicafor toer^dlf ^ fo beredte |i* ber ' ^ 
!KttltipttcanbM6jumProbu«C§a5i7lritö.),ober-^i j 

- i 
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: + a — + b : 5Jro6uc^, ober toit Mi :^ihtt Wtvi* 
ttpficator -f* a tntflt^t, fo entfielt aiid -}" ^ ^ ^^^' 
hüct; totnn man abev -{-b einige ^alt ju ftc^ fcl6(f 

(egt^ fo mfiefft eilte pofitiM ®rape ($. ^Oi dlf<> if( ^o< 
*fyrolMu:Cz:::;4-ab, 

ß> — a mit — b , fo 1(1 + 1 : — a c: — b t 

^robucc oDer toie an$ bem Sntgegen3cfe|ren btt Situ 
l^eit— a (§. 4-) enrflc|)f^ fo entfielt dud^ böf ^^foOucC 
flicke baburc^ / bo^man — b, fonbern -f« b mehrere 
ffflale 311 fld) felbfl (est; olfo ifl bad fxobuct poftti» 

S)+^I"i<^ — ^t fol(l+i: + ar= — br 
9^robucf ober loie au5 bet pofctioen Sin^eit -f« a enU 
pt% fo entpe^lt <in6 bem — b ba$ 9)rob«cr; qber^ie 
Summe negativer ®ro^en ifl negaftt> ($• 5O; oifo t(l 
tdi ^tobuct zz — ab. 

4) —ainit-f-b, foifl + i: — a — +b: 
|3tobuc( übet ttoie — a aui bem Sntgigengefelten ber 
^in^eie entfielt, fo entfielt ba^ ^buct cm bem QnU 
flegengefe^ren bon -f- b ober ibenn man r- b f inige 
PJlaU att ftcb fdbfi legt; otfo if! b(i£; g^robuct •— ab« 

t) ^enn man eine 3t«f^mmengefe|ee a(ge6iaif(^e 
@rj§e mte einer einfa((>en mufripUciteti foO, f» 
iiiutripticirr man |ebe ber ®r66en in bif )ulimu 
mengefeliim ®trdfe mit tnlt «infacden unt> lefofsT 
bie gegebenen d(egc(n swscn tttSoif^dcnttn ua^ 

4«' 



ibjOtMOfe^ II 

3} ^ntit eine )ufammengefe|(e a(gebraif<be ®tjfe 
mit eitler antmm lufatnmenge^lteti ®t6ge muU 
ripUcirt merben foff^ fo multipHcire mon jebe ein« 
fa(()e ®r6^e bed $9Iu(tipricoeor5 mit bem SRidtit 
plicanbud unb obbire f> t>ief n)ie m6gtid|^ biefi 
einten ^^robucfe. 

ga + sb a-^b 

fia«|»4^ a — b 



! •«|i'i2ab+8bb — -ab— bb 

6aa-|« 4^^' na-j-pab 



6aa + i6ab+8bb ' aa — bb 

ßa — 3b'-^2c+ d 






— 4^c -|- 6bc*^4^^9'^ ä4c 
'i-ßab — lÄbb— 8boj-4bd 
^-iäa-— 3al>— 2ao|*ad 



<^i*— — p«— — t 1 1» — 1— itp 



»l'fiaa^^Sab— 6ac— i2bb— sbo|-ad4*4cGF|i^cUaia£d 

ttäcft num tur4^ t«d IDI<>t(i0n<jei4ien wie ({um 

' S5ru(() 



la 



>' 



— f urjf «nj Wefec aßgef örjie iSru* i(l tiet^Ho. 

!• ■: . . .• a 

= X} 8 cd btelbirt bitrc^ Ac = ^^— = 

^. . % d j 4 ab c W»ibitt bittt^ 4a — ^^ ^ s= b c. 

ü)7u(ttpiicaticn {ufammengefclt ^ae imb alfo, 
n)enn bö$ 5)robuce 4 a mit bc (f. ßOr:; 4^1>c 
burd) MxK einen Söctor 4^ btrtbirt wirb, bcr an*^ 

man x^ burd) ni bbibiren unb i^ße ft^ ber bf r# 

fo fann^ber üuotknt: nidj« anbete öte ^ fV^n^ 

3n '2(bpd>t. auf Die gelegen getm gfeidje 3«^<« 
/ rf . - lin2)fvltfnt>iuöMnD!t»Wf«+^«iCluotienfai; 

(f^ i^^W^ .— gäbe , ' ,-f.annn' 

^=^ — ;r - unb :7- — ^ 

SSiebei^t €$feQb«t!t)i>{^ent>uMbunbtfn1&{« 
" Wqx b, fo finb Itt Itbffc&f öuf t)l< 3elc^«i 4- unt^ '— 
fpfaen^ SSerdnbetunsm mdsitc^. 



■5^ 






|um 55l»lt>ent5u« tote t»i< Sin^eit jum duotunten (§. 
ao.,:arJt^.)/ Alf« + a- + »^ ^ + 1 * Öuotienf. 
5Da ou< -1- a + a b mt^tijt, nwnn mon + » «»««8« 
SRöU jH jjd) f«lb(l legt, fo mu§ oud) ouö -l- i b«c 
£luoei?nt«ntPc^n, nxnn maii 4" i «nifle ^JRat« »u 
f!(l>frfbil legt; 6er SiwtUnt ljlv4lfo pofuii»— j+b 

2-) -^ ab fette(|^— a. fp {|l — a : — ab = 
4- > : ÖtMtlfnt olwr «rf< «tt« — a — ab ««fle^f, 
«em man — a «inige iÖlale ju fi<l> fdfeflhg^ ft mU 
ft^ iväi bä ClMOtienf / xotan man 4- ^ «imge^ate 

•—3t 

t 

. S)+ab^(ft— ?, foifl— a:-f ab=: 
-|- 1 : Ouoffenf c(b« wie aud bem ®<8en(^il,»6n — 
a oö«r + a -f- ab entfielt >. fo fnt(ie|f auct> ber duo« 
rienf au$ Ötm ®J3«n(§eir Ö« ©n^eif, et i(l olfo ne. 

äatb un^ i-^ = — b (§. 4.)' 

4) ~ abtttrd) + a, föia+a:— ab = 
4- 1 : Cüuotient obee »le — ^ ab aus tm (8t$(n(btH 

oen -fa M^^Ö'/ f» ent;(}c§Nnc{} itt dmimt mxi 

-ab 



bem ®fäJ!«t&e« b«J ^{n^eU unbjjl negativ ober 



b. 



• / 



fl) 



\ 



■•■I 



14 ^^daMSks^ 

^) ®nm ebie jufammnigefe^fe a{^tUa\^4^ 9ttft 
burcb eine on&ere |ufaminengefe|te a(ge6raif<$e 
®rd§e biüfttrt toerDen foK^ fo i)it>tbirf man ba5 * 
erf}e®(ie]) Oe^ ^btben&ud (urcb »a« eipfte ®Iteb 
te6 S>i9ifot6; batf/ nnid^ ^erau5f ommt^ fe|f mmi 
In bje ^eUe beö Üuotienren^ mufripfictre e5 mit 
tem ganjen |ufainmengefe|fen XMt^ifor/ fe|t b(tf 
0robuc( unter frenDit^ibenbutf unb fufora^irt e«* 
S)a5 crfie ®(teb bei 9ief}f$ bimbtrt man nnn 
tärcb ba0 erfte ®(ieb te« SStftifoe»/ f0 ^fmati 
ten jioe^fen $§eir be^ Ouotienfen/ mef4)<n man 

^ mit bem ganjen Pfeifer muKtptidrt unb bai 
9>robttcf fubrra^trt @o fd^tf man fort^ 6i0 
aOe ® Hebet be^ 2>it>{benbu0 ^erunferger Acf t ftnb« 
ÜRan erfte^t/ ba§ bie algebraifc^e tDttHfton bie« 
felbe ijf/ n>ic bie 6e9 gaffen geMuc^IU^ (S* 23« 

' Crjle« Sei^fplef J 
SDibif^r SD{t>ibetibutf Auoriettt 

gt«— 4b) I5aa— 7ab — 4bb CS^/i^b 

15 aa'^ IS ab 

+ 

-^ 5ab-*-4bb 
•j- 5ab — 4bb 



^fcB^M— i1>*eMail I I liiliiiilU*i*MMM— — » 



O 



3»«p- 



\ ( 



I 



«5 

ff-f^c) aa-j-ab-f-ae-j-bc C^4*b 



f»^mm 



o -|-ab o -^ bc 
-^ab -|-bc 



<■■■■■■!■ I U I H I fc 



^ o o ' 

y 

tDrlete« Se^fplet: 

ga«-»6) 6dada — 96 (2^aaa4*4aa+8a+Jtfi 
'' 6aaaa-— i^aaa 

■ U li I ■ ■ , ,1 * ■ »III 

-|- i2aaa— ,96 
•j- i2aaa — 24a« 



>^24aa — ^6 
^•24aa — '48ä 



■M»«%ia^ 



-|-4öa— 96 



nm II ■ n w 1 I ,. 



00 

CS3enn mm btei9?if(c{p(icati<Hi ober SMuifion jUi 
(ammengcfc^ter o(de6rai(dEKr ®r6§eti b(o0 biird) 3^i^ 
(^e|i}u et(ennenge6ettt9i0/ fb mii'li man biejufam« 
menäef^fefen Örppen fn dne 9)arcnt^efe einfcblbßw 
cber fi&er Üfnfel&en mm^ttid) ^ie^em ^mn a-4*b 
mite 4" ^ mu(fi|Hicire n>crb€itfofI, fo f({)rd6t m<^n 

^06 «10» Act (a 4".^) * (c 4*5^) ^^ff a -f- b . c4-d. 



i6 

Suwerlen fommen boppeUe 5^arent§«fen t^,^wenn 
a- ©• ba^ 9)rebüct (a 4- b) . (c;4" d) Ö"*^^. e -^-.f 
^f* h bbibirt lüerben foQee; fb fonnt^ man tad foau0# 
trucB<n : ( (a -|- b) . (c -f. d)) j (e +/ + h) ober 

tele (in S3ru(^ : e 1 f -f h * ,^"''*'^ 

(<3 X + y + 4 z) • a) : (m + n) btbeuM, &a§ . 
tfe iufammen9efif|te. <^t6$t 3 x -{^ y ^ 4 z mit a 
ttufttpHcirf uti^ tüte Pcp^uct biit(^ m «f* n ^i^itiri; 
totxti'en foß» ,' 

.6roif4)Cr3rft(j)C befolge man bicfclBen SXegerti wte 

nung (§* 58. 'Ätie^O unb oftbltt We 3^^«^«* (§• 39* 
Ttrff^O öOcr füStra^Irt f!^ unb b^alt imßtmxaU 
9le«ner ($. 40* ^ri^^O* 

SJe^fl^lefe ber itbbifiotf; 

« - iß ad I bc ad -f" bc a - c - 
b ■ d bd ■' bd bd ' b *^ d "^ 

d ^ ade j^^ bc6 - bdd ^ädö-f-bce4-Md 

7 bde ■" bd7 ■ bdl ~ """^ bde \ 

öl + ^ :rr -^^J b-f- «nbf — 2 unb g 

4- - — —7-^ önd *^ ' unö 2il-r_. ©lefe 
p *» p ' p V 

auf gleiche ^nttittung gt^cai^t/ je^fri „fP T -fZ? 

tml 



( 

\ 



nnt üil — . JLL- unb 2---; — uno wenn 

dpp dp,p 

man bfe B^^itt aWxt , Motmt man 

bdpp 4- CPP..+ fppd — > qpd'^ gppd ■+. cpd 

dpp 

ilnb n>ei( \iefiä) in jcbem ® (iebe t« B^^^^^ß «nbSlen. 
ncr« pyftnbef/ fof^nnman be^be obförien, wenn 
niottburd^ p bittbirt ($-^30. 7(rlf§.) nnb bie (Stimnre 
i(l af^bann i± r . 

bdp + cp + fpd ~ qd 4- gpd -f cd :=: 

ÖepfpWe b€r@u6tracfjott. 

s a ra + b - d\ ß a — a — b + d 

a+d , \ a + d J a + d ' 

a b"-|- d mn cd mnq ^dp 

^ a-j-d * T" ^ ~ Pq P^ 

_. miiq — cdp > a + c , >a -j- dN ^ 

~ ''^ ^q ' b + d A yJ '~ 

b^d \ y J Vb + d,y ' t' . 

V p . w/ • " ~ bp + dp • 

(''apb •-}*• db + adp + ddX 
^ : , . bp -f- dp y 

ap + cp ^— apb -- db ■ — adp -^ dd 

b.^ -f dp. . 
' ■§. 12. 

^ ^ , V *3 man 



V 
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matiSa^Ut nfff So^fer unb 9?«|in<r mit ffltmetWit 
lipHdrt (§. 42. 3frU&.) 

o m iü^ ili ~ "^ '^^. -^3« 4-5« 

isaa — 4ab^6ab — afeb i^a^^-«ab«s-=ÄW 

Sßetm 2 a 4.^ — • 85 mif 3 t + 4 c mM> 

.ll^Llf (§. 2^. 5^ 2lWf6.) =. '^ 

•- /- •- ■ . 

6abc rf- 3bb — 75 bc -f-ftacc+Abc — ic^-cs. 






^U mvi einen al^ebraif^^n S8rtt(& inrc^ 
tttteniknbernbti>i^iren/ fof e^tt manoen Sbft^tforüin 

iml^ mulri^lkttt Den ^Ditet^jf mit tem ttmseff^ti 

3^4- abd ^ f^ ab 4-,ahd' J-c 
et e + cf .ab 

«Mi Sibcd -^ d /'a— b 



]' 



abcf f 






d / ♦ \c-.i)/'*«d-bd»\t + dy* 

'•'1 ,^- - i^^^y) 






V 
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•i— b 



ä — i» 



C > > ^ 

(äöä — abi>^ '^ a ä ■ r f- sab ^ b,bv ,; 



( 



ä a a 



kbb 



) • <-- 



e -■ i- 



c— tl \y*^äa4^2ab-4^bb 
(aaä ,— abb).. (t — ä) ^ äaä — abb 



) = 



ßaÄ4-8ab-f-bb);(x — d). "~ ia+s^b-fbb* 

hiaifm ®ti$e ^;!Bi = b, un^ tet S>t«tfor eine 

ü 4^ b if}^ fo läßt f!(6 &» ntte^ent ^urtö eine 
ltn(hlili<^e DCei^e angebetU 



c fc fcb ; tb« 

ii ^ b r T* a»i 



'^ * +i^-4 *. 



aäak 



• ä«a4 



ib. b* b' ; b* > V 

r:zCi /- — 'fr + -^-* — —-TT +r— --•••r) 

' Vä Üa ■ atft 4«tii • «aaAa y 

i0itt>> fi>(9«itb(t ®ef}(rft äu^t 



«4^t>) « 



}> 



i Z r. 




% 



a 




man3a^kt itiit 3ä§fer unb 9leon« mit fflimttlmAt 
tlpficlrf (§. 42. 3rrit&.) 

30» + a*> -f- ^ ^ 4-^ aba -^ja 4^5« 

.-15 ac /r g a -- V v Y^ 4,a -f fl> \ 
"~ 24 bd ' V sa+c >/ * \. ia / 

»sa-a — Aa^^ß**' ~" ^^^ i'fiaa'4-9ab>^*1bb 
«dd*^ca sad>|-cd 

, b . 

Sßemt aa-f- s5iUit3l>H*4<^ 'WWW« 

6 ab c rf* 5b b — 75 b c -^ ßacc^j* 4bc *— icjo^ctt. 



il-C 



^Q Qt(m (inen «fsekotir^ 38rtt(& Ittrc^ 

tttten'mifcenttifttWren/ fofe^tt moBbenSDhjiforüfn 
imb muld^lkitt Un !^ibet^«f mit t«m iim3cf«§t< 
ttn $»i»ffor (§. 45. Ärft^O ' 

. ö"^* cf * 6 ^ H- ef * ..ab ^ 
abcf i * \ c y ' t \ c J 

*i cd 'v d;«^^?nry — 

( ;»^^> \ / a N ^ »a i- ab , f^l*L^\ 
. d / * V^^y. "* «d — bd* \t + aJ * 






»9 



x-^^yv'"*' qx-4- d ^ 4^ ^y "*~ ^y^ 

- « . . . . ^ 

Cäiaa — abb^ Viä rp sab ^ b.bx _; 

\- . c — d V ^äa 4^ aab 4- bb-' 
(aasl .— abb).. (fc — fl) _^ _äaä — abb 
Ca ä 4-^ab 4- b b ) ; (c — d), ~ ia+fi«J)-f bb* 

r 

kai«b^ @tif e ^;S8i = t, ««^ bet ^tt^ifor eine 

> + b i^f fo läßt |!(6 betr 0tte^eitt &ttr(6 eine 
itnenlili<^^ SKei^ andeberi» 

i b . b< b5 i b^ > l 

Vü da ' atfa 4ttii * aaadka y 

'•■'',,'>' 

. i 4 » ^ >i5 . ti« ^ b*4 D*g i .. . . 



i^iii 




i^ 



ao. 



«4^ 



bc 



»fla fRüjJ 



bc 



bc bb^ 



aa 



I * 



*fet !Kffl =: 



, bbc 

I bbtJ ^ bbbc 



aa 



aaa 



e,t»fKt^ =s 



bbbc 

aaa 
bbbc^. bbbbc 



aaa 



aaaa > 

ä 



4t«9ie^ rz 



^^^^^^ 



bbbbc 



aaaa 



a unl) bec ©tu* - ijl Ott erflc ^()e« De« Ötuoticntetv 
twlcfeen man mft Dem $>l»f for muWplIcftf ober (ä^fb) 

c a c , b c , b c , ^ 

• r = T + T = P + — C§' * <^0. ©irt f^relbt 

* a a « X ; '^^ 

man untct Den ^DJtoifccnbuö unb fuhtta^tt ($, fe «rßdtt 

bc 

mön ben erjlen 9i«j} — --. 5Di<f(fn bt»lblrt hian itt«- 

a 
-. bei b c r ' 

^es awotienfm ijl, öcr mit ^em ^hifoi muUtplkitt 

toitien 



a 
1 



I / 



W€tb«n muß obir Ca 4- b). — — ^-^.^.--x. :^ 

bbc V bc bbc - , .; ,., 

— ^ = — ■; : ♦ ©ifö fd;rd&f man unto 

aa a aa , • ' 

ticn ©Wfciribuö uttt) fubftdf^irt c^, fo bcfommt man 

bbc 

ben jtüerjten SXef? =; + - — ♦ 3)iefm bjtnbtrt ma« 

d d 

butdi has erffe®II«& tx« 5)Wfor« ot)cr-f-— ^ - - 
= -[ . - = 4* "^ — # iüdd)eö t)OT britfen t^dl ^ 

a a a a a a 

bii$ jQufl^tienteti aibf. S)tefen muItipUdrt« man mk 

^-.- ,- ^ . • »V I bbc ^ , abbc- 

ptm ©iioifor nnb (a -|- d> + — 5= -j — |- 

a a a a a-a 

bbhc \ bbc. , bbbc - . , ■ , ,, 

= -4- — T «wb wenn man bice onw 

aaa ■ aa ' aaa ^ 

f4)mbt unb fubfrÄbIre/ fo ftnbct man ben triertn ^^ 

b b b c 

=r — unb mm man bid bijrd) a bibIbH ft«? 

aaa ^ ■ 

-^ , bbbc 

Ut man ben tifcrttn 5^eü brt auoficnfct^ ±r — -^ — 

a a aa 

u*f.n)^ Ätfo§at»man 

c < ( bc - b*c b^c MM 

— r-T = -~ 1 + U.f. m 

a+b 1 fta 'aaa oiaaa'' 

QBeü nun b^r ^a^Ut in aO^n %^tiUn hei tinotun» 
Unmit c mitf(i^(icurttf}/^fo fann c a(0 ejn gemdnftbafr« 
Heber Sactot bct sonnen SKei^ie ab9$fonb«rt itoetbcn (S. 

C ! /i b , b« ' b' , N 

a-f-D^ vt aa ■ aaa aaaa y^ 



s« 



» 



im» wdf 6ff}4iibld ein SXcP Mii^^ fb f ann &i^ ^i^i* 
(len o^ni €nbe /ortgefe|t loerben un^ ^(^t entßc^f 
Me imenMidi^rdtd^ 
Qlttmerf « 3n »er o6m fle^enbeti SKti^e m4>^n bU . 

3?i*f n +: «ttö ~ <ii>£ t^«i( ^^r 2)fv'for a + 

^ bifl; «immt mon ober ^ *T b jum SDitifpr/ 

fbf nbrt f eitt^2(bwecbfef ^^I9 brtr Seic^f n® t(»«f 
f^nbem aKe (Stfiebec befommcn r^. H«tb ^if 
?l^e ^ fblgenbe ©efloft? 

Cl ' b b* h} hi 






SDief^ aSijmeto^ormel fann matt In <inbere bttr^ 
^e^nbere $atte be(limnite ^mebi «)cmanbe(n; j« SSu 

to^tttt indt^etn^ uncnW^eS^ei^f für --y-r ^beti to\fl^ 

fb ^at man nur 9 Jt^fs 9= ^ aniune^mm unb b(ff(|l 
8Bm^ t)ott « kl jcbtf ®ii|b a^ ff|eni nomitc^; 

■■»■• «oaM» »wi^ .<awBB> va^M « I ^M ^iBMH «M«» ■•&■( *■"■* Mip^W ■' < ^pf^ 



M»0a 



ISertotigt moti eine m(nb(i(|e 9td§e für -^^, fi| 



^i*-b-j->«_-b*-^ 



«. ü # 4 



m 





legf man bU btbet t»0rfsen^qm«fim$ 4nd(ri|i|(t< 

— — -^ — -4— — -f« r •+* •..«.. i^ « « •« 

Ä — b— ^~aa~ aJ ~ •* f^ 

imb nimmt c — c, 9,=: i unb b — — i^ fi^Jft 

- 9\%t alfi) einen ütt$ tim ttnent)U(^9{«« 

o ■ - 

saf)t ftptt. c Me^cntcn ober unenbKi&en £ltt&^ 

ticntCli/ welcfeeö, feacit^ In öec 'grit^mct|f Q* 22.) 
benjerfti^./ 

Igten lonobiere Formeln. «u(& «uf Ba^f^i^ii^^^' 

ipcnbm unbjeten gegebenen Bru(&tuir4) eine uii« 

0;::= »y ft= 3 Mnb b — '2 IfJjc offo ■- = i; -^. -- 



C I 



^« @lnn pU^it unenMi^co 9tei^ if(/ ^f mm 
«tm JJW 5Btt(6 vun ^ fu0t wnt> mit | «nfSnaf, fo |at 
man. $tt>tet/ man fu6tra^lrt äff«? |;.J>a«n 6«« «no« 
tiUt jtt »ttilg tmb aWttt ta^a »iefeet ^'V/ «>rf(^* 



nimmt; alfo— ,— n — r^ 

a-f-b 1+4 



— 1 



T — 



^4 

utib |u mn\d er^d(f mh fo o^ne €nbe» 7(uf bie 7(tt 
nähert \nan fidf b^m Sktr^ Mti | immer me^r^ ober 
errdcf^t (enfeftm erjl^ menn bte Steige uncnblic^ unO 

^er 93ruc^ | (af e {t(& noc^ ouf eine otibete Krf 
aii6triicfett/ »<nn n|an c 1= 1, a = 1 u«b b rr 4 o«- 

- 4 j ^^ 

64 4- 856 u. f. «0. 

(Boic^e S^errac^tungen (eiftn auf ben begriff (DR# 
t^ rgirenber O^eitieit/ todcbe ftc^ beflänbig^em tDa^«* 
i ; ) 'IHJert^e ober bem ric^figett £luor{ehren nd^etti; |» 

S3 :f — I — 4 + /r — A M. f. »• w"t> bifcergü 

ten ®ert^e ober Cttiofiencen immer me^r eneferniii; 
4v^. T = * — 4 + 16 — 64 + ^56 u* f. «)• 

m 

jft atö bo^ atocpte b ober a > b, fo ift WcÖJeil)e 
cuu^jcrstrenö; iftabcra<b, fo ijl fle WtoeröU 

rtn^, »enn man ^^-gburc^ eine unenWIcöeSRcU 

l)c öugbrfitfcn toiü» 

Stimmt mon a > b an nnb bibibirt be^be burc^ 
«%fdlfl-^ > — ($• 6. SWt^.)* 5D«n erfien 3irtt(& 

a a 

fann man abfürjen, menn man B^i^ ^^ SHetmer 

burd^ 



as 



n SÄ 

ter crfte 55ruc6 grogcr ofö bcr jn^tjtf. 

®fi[ a{fo *- > — iff/ fo ifl^iücnn man mif b muU 

tlpHcirf, - > — unb burtfe tk S)WfJon mit a — > 

b* ^ 

-y ob€t lö« jtt)e9fe ®Il^b gri^r ote bö« tritee. <?< 

b b* 

i(} af fo — > — / ölfo/ toem matt mif b mwf tiplicirf/ 

b * b 3 b * b^ 

— > — unb butc^ bk ©teifion mit a — > — 

a* a^ a' a* 

ober ha$ btitte @lUb gräfer aii b^$ \>inte. 2(uf ebm 
bte 2(re laßt ftdb BeifDeifen ^ ba§ lebctf Mt^erge^ttbe 
®neb sr6f er i|! o(d bad ndcf^fifo^fnbe; birdiet^c Iji 
alfo cont)ergirenb (§♦ 15*% ' 

3|f a < b, fo bittbire mon burc^ a *, fo t(l— < 

b I b . 

^ ober - < — unb burc& bfe Snulfiplicafion mit b 

. ^ b b< 

«nb bie 5o(t)ipott tutöf ^ ~ K "^ ^^^ ö^f ^^^" We 

,3(rt f^nt) matt 6en)etfen,baß jebeö t^or^er^e^enbe ® f teb 
freitter tfl ali boö ndc^flfol^enbe; bie Steige ifl alfo bi« 
l^ergirenb. 

WSl man tUftdCii^n dufSa^tot antocnbcit/ fo 
(Olil»«^(ren fie l^efio f^ntUn, je gt^^cr a gegen b i^, 

. S5 5 un> 



* N 



dk-tal 



- V 



■ r ' ■ * 

uRb man Um, t^e tintn pt^M^en $<$(#r ^ ht^n 
^ea, ^d) mit tüeni^ifl ©Ufberp begöös*. -S-'SS,,^ 






^ = Tlt=Tl^ 



TBWW 



+ 



T^^Ööö"^ 



« s • « 



Ik t^==o,oi ~p/Poei 4-Q^PQooo^ ..i. 0{immJt 

-i^ <\oipo -r- 0,0001 — o^oogg ($. 50» 2(ric§0. 
Urn rruö ju fe^en, ^pie t)ld ^lun fe^Ie^ bringe mdti be?^ 

:fr^j «tan t^?§^§^ uhb t^W^W/ tPe(*e 53?üc^ 
t^ci;n^^ gfeicf) fmbMnb «vc t^T^Ti^ WO tmmtt^ 



^ift ma» m ^u<fe tV = 



(urc^ dirie 






I 



10 r\^ X 

|jk be\)^ct\ erßen (^(trt^r ,. fp tfl j\ — ^\ ~ -^f^r = 

-fV"^ — -Tj^ ^ xl^ ^"'^ ^^^ P^^" ViffV«/ iple na|^€ 
WeRf.^tue$ T-r?r Bern 93ru(^f ^V fomw^; fo bringe 

Uff ;ji(!» ; ^^ Z3: T^T? "— 1 i^ ^ 1 :?Vg ==; i;i? ■^TTS-V^ 



p 



r 
f 



= tI^ + r^ ±r jUz^ Witt mott bie« mit ^ 
Detgiei^^etiii fo bnnge^ man U9U wigliUif^ ^nen« 
tiung, fo t« map ^ = V^^ mib^^^f ^ tt?^# 
iDordii^ moii irfie^e^ ba§ ber Unter j^iebfteiner ge« 
iDori^cn i\l^ ober bet;! b(e9 Q)ItebeTH nod) immer =:= 
TT^V ift/ »efcber npc^ f (einer iperben wöcbe| t^tnn 
man nc(b mc^r ® Heber nd^mf» 

SDer ©ru^ ^^ (§♦ 15,) fanti aaf *loe boppefle 

SB^lfe burc^ eine; unenbfiifee* 9«el^ nu^gebrÄcfe n)e!f^ 
ben^ juerft menn mön ben ©iöifot — a 4^ b unb b«?« 
4irf -n b -}- a annfmint unb bönr? erj^Sft mon; 

^^ri:^^ r*^ 71 Tri "^ j^ T"''^ 



^rf-b "^^ a * a* ' a^ ^ a 



* ' * a 



^ nun a > h^ fot iß tte unenbik^e 9tei$« A cotii 
IMTSirent» Vttb 1E\ bi^er${re^t ($. 16.) j; Raffet a <^ 
1^ ig tle un^iit^e 9Ui§e ^ (i«erdit«nb unb Et c(ft^ 
Mrgitcnb. j9Iatt Se^Kift bo^auä^^itf^ tpctlQ a > l) 

ttton %it 0tt% Ä ^ttftti^f tt m$ je, m W.^^ 




a^-lj ** 




• • i » < 



Mi 



-» «.. ^— 



a»^i* 






• \ 



» • ■ • 
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§. 19. 

®{ffenfd)aft(n/ n>e(c^t U^tt, xoie man Huf^abm buxdf 
' Tlequaciontn i>h$x ©lelc^unjeii außöfef. ®e0c6eite 
®r6fen Sfjcic^nef mmt mit t)^ erfttn Q^iidM^aben öetf 
2Upr^6etda« b, c, d»e^ f u« f.m^; ober unbefannte 
unb gefu^Ke ®t6ßm mit b^n (e|ten @.ud)flab€n x, y» 
z,^ u. f. n>. , €ine Stequatton ober Q)ieic()Uttd ifl 
ein boppe(fer ober gKi(b 6ebeutenbet ^u^brucf einet 
unb berfelben ®rSge^ fowie ^e SWätjur ber üvJi^ofytH 
mit fi(b bringt unb in n>e(d)em sem^^nUc^befonQteunb 
unbcf onn^e ©r6§cn mit einönber t^rtnifibt (inb* 3. ©. 
5 X + 7 = 100; i6x4-5=:ö— T 5x; ax — 

m 4-bx, am - pnb ©leidjungen. (Stnc®fitC 

bei; ®tei(t)Ung nennt manbie ®t6§en/ n)e(cbeauf 
einer @eire beö ©{etd)^eit^ jeict)en jie^en / j. 35/ In 5 
X — 12 rz 14+xijl 3:^ — 12 6te einf unb 14 
-|- X bie anbcre ©eire' ber ©letd)ung. 

©lieber bcr ©Icicöiing jinö bie f&xigtn ber 
®(eicöung/ melcbe mit + unb — toerbunben pnb; 
$. f&t im (e|ten Sepfpiei tfi 3 x ba« eine unb. ~- 12 

ba< 



\ 

i 



/ ^ 



S9 

, ■ • ■■■■•-,' 

bat iVbt^U ®lUb fcec (inen ©ette unb 14 t>ai Hat unt>. 

>|- % bai ont)eK®(tet) ^cr onDent @eite. (£ilK ein« 

facfte ©I^icbung »jl tiejenisc, in Dcriwrtln «jnfo<t)e« 

X (ni4>t m,c^r«re SWalc mit fi^ f«Ib(l multiplicirf) »ot* 

f omme. ?5eijfpjet< fint) «K< oben andtfö&rte ©lei^un- 

g«n; «b«c 4 +x'= io4ifl f«inedr»foc^«®leid&un^ 

<int> no«^ »eniger 3.4- b =: 8 x» •+• x* . ^ 

§,20. 

€itte ®lei(J)ttttö öufibfcn/ <« »«i«^« w^ 

tamti unt) befannte ©r^gen mit einant^r ver^8^ 
finD, §€igt fit fo bemänteln, fcag man tut* tIAtiä* 
^(^Ii!iffel><n"?B5eirAb<f tmbefonnten ®c5^<n ftnlxf 
unt> fie in gegebenen tmb txtibetanMtn i&tifea a\x$» 
tJÖrft., 3. 05. 3 x + 7 = 100 wirb aufaelöfw/ 
mnn mon Jit fo be&4nb«lt, bü0 man finb«t>, n>ie 
jfo^ X ifl, namlic^ x =: 31. SO«e ^up^fung bet 
i®l<i(l)Mn9m grünb«tfi<& oaf bieimum(I6ßti<^n (Süttinb» 
ii^, baf, wenn mah ©feft^ei ab6fet «b<f fnbtra^irtv 
g(eic^ei@ummettbb«©iff<een|en5 baf,»enrtman®Iei. . 
<^ mit®lci*em multipiidrt obetbiDibirt/^lei*e^ro* 
bucte obtt duotienten ^eraugfommen; bog, »enn^ 
bie SButidn glei* finb, au* bie Quabrate wib 
Äubi unb, wenn biefe glei(6 finb, ts aüäf bie ®urjfln 

ftnb<§.6Mnb59. ^rit^X 

§.21, 

SBenn SBcfanntcö unt» Unbcfarintc^ Wo§ 
ttt((& ^icWttton tint ©ttbtraction P^er Hv(b 



..^^ 



SO' 

-f- utt^ — mit einander ber^an^n ^, (o fcmn 
inött W ®Uimn^ öUj!6feij[, ttjeitit Mn Hi 
abttirtd fubttra^ict urti> Ui mhmV\tti ab* 
ttrt/ sibtv ltUi®M fantt wti ter ci«fii (Seite 
ter Q^Icit^unfl otitiem entö^gcngcfe^t^rt gei(&«n 
Ättf t»ie ahtcrc ©eitc getlra^jt wetzen» 

bh 8 fubtw§irf , er^dle man x — 12— 8=4;tjl 
b4-X2=;aj fdlflxzin^.a — b} ffrtier x— lair- 

iso, Matt übMre 4tif U^btü &eim 12 > foift x-^ 
ifi 4^ id m'SP + 12 ober i — 625 fcriw x -^ c 
— 3a+2b^fo,ijlx-: 3 a+lab, — t;,^ ferner 

X — 5 a+fl '^^ iqa-f-i2 b^ fö f(lx= laa 
4^ 2 b 4^ 5 a -^ i5|b 12: 15 ä -=- 6 bi 

Stitin bev ®Idd^uHg> fo" mug thön es auf 
€ine @«tee bringen^ 6f t^ot ntan \ii ^leftf^utt^ 
loetteraugdfett farm* 3. S5. 8 x -^ 1 2 x: 
7 X — 4; tMiin hiöti nun + 7 x mir öerri 
*ne§egen9ef€|f en 3«?^«^ «wf b(e anbete €ütt 
s bringt obere« auf bep^eri (Seiten fu6(rä^iw> 

foiflx^ 12 zi:^^ 4uhbiiz 4" 12—-* 

4 — 8» 4>let6cir thüg tnoh «ür baräiif rncr« ' 
ten^ ba^ man emeh peptteeh 2ßert^ t^oti x ' 
fhbet^ .mii!ifn>o%nS5^fp^^^^ 
Ijem man7 X bön ber retbten ©eite auf We liiif^ 
" trachte; ^a(te matt aber 8 * <Hif ble trecbte- 

.'@äle 



w 



31 

^(feefrt'ärtracftt, fo »örtx man f»l9fttbe 

»^4 u"** -^ 12 rf^ 4 r^ -— xi=: — ß, 

J^eeoutf fetgt , td§ tof nn dtt« ®Iei(t)ung 

gegeben tfl/ man diffetbe in dne ankce 

<SHci(t)ttn3 Detwan^eln f&nn^ toeitn 

. twonatle geicfecn tjcrdntert: 4* in ~ 

tint--in4*- 3'JS.a-— x±:b;4^c - 

fltbt — arhxa; — b — ctm&x=a— » 

' Sil t>«« UnWl^anrifc tinrcft bte gÄüItltJl{f4i " 
jtien mit Sem Sefantiten «erbunben/ p) Ibfet 
man %it ©(^icbund auf/ n^enn man begbe (^eiw 

ten tetr ®leict)un0 mit ben bcf ann«tt ijactmft 
, if^ Unbekannten bi^ibirt* 

tcn t)u«b 3 o&et — = V oo^i^c =: 31 ; fetnet a.x 

S= b, fs ifl ^ = - eitt x — j, 3ffl &ad .Unfri* - 

Umtt öur^ -|-^ obrt — mit bttatinttn @T6$mb€t^ 
ßuribcn, fb mup irian biefe juctfl auf Siiw @f ife BrWi 
9enjj.S.4ic-fÄ 16 Z3 48/ fiJ ifl 4x ;ir4ö « 

iß = 32 unb — = V obct X — Ö« ^*fi«r «1*4^ 



üldi 



/ I 



3» 

man nun oßent^alSm mit a btelbirf, x— — H-Jil?, 

€^ f ann fic^ mi<^ (reffen , t)a§ x in meutern ©lUbttn 
btr ®ltidiut\% cntnoeber oQdn ober mit bekannten 
0fd§en mufttpUcitt totfommt uhb bann muß man 
bie eint (Seife b^r ©(eic^ung a(tf ein ^tobuct anfe^en^ 
bejfcn einer 5<^^tor X unb ber önbere Factor efnei8ömm- 
lungbcfannterSro^enijl. ^l^.ax — bx-|- cx~ 
d gibt (a — b -f- c) . X = 4 (§, a.) unb folglic^^ 

tt>enn moti mit <a — b -j-c) btt)ibirf, x — , , , -■ :> 

(a-— b-f-c^ 

S^n ber ®Iei<&ung a x — x ~ b f^ünt e$ f4>n)erer 
benjartor ju x^ü pnben.' 5Da aber j^öeOröge/ melcfte 
feinen anbern Jacfor (jae, fo angefe^en »erben fann^ 
o!6 ^ahe fit jum^aceor i, fo ifi a x — x ==: (a— i). 
X ±:: b unb olfo^ tomn man burc^ (a — i) bibibirf/ 

b 

(« — > 

$. 23» 

3fl tie ttttbefannte ®r56e turc^ bekannte 
nufr toenn man mit Uta S)ii)iror multipltcirt/ 

t»ob(9 ntdtt nur bemnUn mu0/ txi0 bi« mit 4~ unt^ 
-^ verbunbenen 6)r5^eit er(} auf bie anbere @eke ae< 

6ro($e nwrbcn möjf«n. 3^^. - = io,ölfox:=8o; 
f«w«^ räTTsb +2;b — 3a, fo.mußmontrft^- 



13 



s b aüf4)le anöere ©ekc Wnsen öt?«t ^^'^ g^^ =s 
g a -^ 2 b titÄ, tt>enB rn«n m!e 4- 2 a — 5 b liutfH* 

pncW> X - (8a i^ ab) » (2a— 3b) -3: 16a» *— 
,28ab,»|-^6b*« 

bijfaithte ©rt^efdbft 2>iöifor bekannter ®r&# 
Icn ijl,to'e man tann mit ber unbefanritcn muU 

tipUciren mtt§» 3.®i{ = t» fo mulriptldrt man 

* " . * 

k - ioo 

mit X unb it^iitajr: bx unfe ^ = xj f«n«r-^= 

40, fo tnukiplKitt man juerjl mit x 4- ^ »nö crj^ft 
200 izi: (x 4* 2) i 40 =40 X 4- 8ö 11116 i^oo-^ 80 
nr 40 X ä=: i2p tttib bwi) Die 3^110 jftoii mit 40 i$» 
hmmi man V^ =^ S == x* 

merf et^, 6a^/ menti «nftoe^er ta? Un6ef ätinfe t)ur^ &»a$ 
iS^fannre 06^ bae iSef antit« bur(^ ta« Unbefdnnte 
fcbibirc i{!/ fdc&e ^leitSfungen riic^f aüfgefSfer merDen 
f onnen/ e|€ thDn Nr^^ Die i9lit(tipHeat(on Ne $DitHftoii 

gehoben §at 

nulffcn qQc Gleichungen mit ^räc^en nacD biefen 9U« 
gcln aufgclofct mvUn. S* ®- j ^ =; g muß erfi mit 
6 multipUcirt ober 4x :=i 40 unb ^ann burc^ 4 ^^^^^ 
*irf »ctbcn ebec^ = V = ^^* 



\, 



j 1 



®eil fx±: -; fxi-:-j 4x 

/ 3 3 



*• < 



( 
\ 



• Sff X + Ix + jx = 44 gegeft««, fo mfijfe« ott« 
W«f< ^iß€n-|uecfl auf gl««^ iBentnnung gebro^f 

^«Nwj nuntfl x == J^, |x = ^ uirt> f -x = Ü^ 

* ^ . . « 

(§. 37. »rJt^O; atfo X + I X -I- 1 X = £!^ .+ lif 

6 d 

j^ßx 6x4~3x-^öx, lix • . - 

+ - ^ -^ ^~-6' = 44/"x = 264 

im^tttt tttött eine att^fgaBe ofaebraifc^ Ättfl6'fe« 

tOtQ/ fo »"«§ mon foFgwDe fKcgcIn beebaAeen : 
i) 'SM MmxMc^ uttt> gegebene ®r^gm benenne 
mon mit ten «flcn ftelnm 95ucb|labcn a, b, c, d, 

«V u. (^ 10. unt bie unbefannten mit ben {e|tm 
. ?8u(6(!ab«n X, y, z, u, «, f. », ©iobWegeg?, 

^en ®t6ß«t Sa^en «nb t>erla«gt man nt<fct eine 
dtgcmeini SiegeT »et Utipofung, fo Patin man b{« 
Saufen be^bc^ftett; «bec bann paßt bie ICnfl^. 
, jung nut för eben gegebenen ein jelnwi^^aa* 

, «) 9ld<bbemWe^nettnunggef(be§enffi, bejeic^ne 
man bur(^ eine ©ieicbung bie aJerblnbung, in 
»ek&er tte flegebetten\®r6ßen ber Aufgabe m\i ' 
fcen unbefannten otecgefutbten ®rögen f?e§en. 
; JDiefe ©leic^ung |u bilben iflln ben meijlen Jaf. 
fen nic^f f(b»er/ »enn mah nutburtb aigebraiftbe 
. 3(l(^<n bte S^binsunsen bet ?(ufg«be au^brü^t. 

3(1 



' / 



f 

4k 



35 

• 

3lfl ttuf Qfinc mUtannU (Sti^ &a, fo itlatf es 
' nur Zitier ®feic^ung; finb aber me^rett t)ot^an» 
betv fo ffnb fd t>ie(e ®k\^\ii\Qtn nor^ig ald unbe«: 
f ärmte ®t6^en t)or^ant)eti fitit) ; (offen fi((|ja(er auiS. 
bm iSebitigMttsen ber Tfufgabe. nic^f fb t)tete 
®runbg(ei(^Mngm enfmttfeht a(^ un6efannfe 
^ ©r6gen ^efnc^f n)erben,.fo laßt fid^ aud^ ftfne be< 

fltmmie 'Antwort ber v>or8eIe jten 5r<^a« geben/ 
3) 5Birb nut Sine unbefannfe ©roße gefacht unb 
gaf man nac^ ben t)or^m gegebenen ditsAn bte 
®(eid;ung aufgelofet unb ben ^ert^ ber un6e< 
f annfeti ®r6|e in befatinfen gefunben (§. 20;23.)> 
fo ^at man bte gegebene HufsaU aufgelofef. 

. §. 25. 

V .€rpe 2(uf3«6<; (Stile 3ö|)I tJOtt b« SBef«^^ 

fcn^eit itt finden/ tat toenn man sumStoiefac^eit 
terfdbcn 16' aWxt, W ©unime = 188 ift* 



u 



5n ® orten: 
eine 3a§l ^u ftnben, 
iu bcreti ^tok\atÜm 
man 16 ob^irt unb 
5ur@umme 188 er* 



3^n Seichen aiijgebrßrff: 

X 

2X 

2 X + 16 

2x-j- 16= 188 



^te ai!$ ten ^et)tn3Ungen ter "üufQühe (i(^ ei^e* 
1benbe^Jeid)mi.(j'if} 2X+ i6= 1885 mair ftring« 
i6 mit t«m enegf3€ngefe|fcn_3«($eti öwf bic andere 



> 



3* 

r 

< 

)«ion W»lbfte t«Ki> «/ fo Ifi X •:; — £± 8Ö ($. üz.). 

fSlan Pänn bU ^(ufljfutig prüfe», ibehtt man B6 jn^ep« 
tna( nimmt uh^ ba|u i6 abbirt^ toelc^ieö i8ö B^^^n 
muß; 

i6^/ toenn 9. ton terfelben fubtrat)irt u»b \vt 

)»on foefd^ d fu6tra* 



Je — 9 






I 



±=13. 



Um biefe^Idc^ung dufjulofen/ Mu§/inan )ueffl 
mit 5 muWj)Hclrm i:x-^pi=6ö (M3.)> »irb-^-g 
ouf ttie antere @«ite geSriU^t^ fo et^ftritati x ±: 65 
wfj 9 == 74 (§. ä 1.). ^(c ?>ro6e befielt batln, 6d§, 
toenh man t>on 74 \\t ^o^f 9 fubtral^irt uhO biefen tin*' 
Krfc^id) 65 b9r(& 5^ \iH\M, m&n 13 bekommt/ fo wie 
tie i^insuna ber Aufgabe » «rfebert^ 

■ , . I 

. dritte ^[ufsa^. "^ttte %M jtt jtnbett/ beiren 



, \ 



V 

ebf teeren l>vitter :^M fo stog ijl at« t«; liierte 

16, fp ifl 

• ■ - . . .' ' ' i ■ 

34' 



I" .. 



3 4 • 



4x— 3* __ ^ (bid «Srfi(6e öuf gtdc^e ;^ , . 






1» 



^ 



X =:; 16 , js =; i|p2 (mit i? iwiWp(-) 



^ficf me&r äli5x^ine mbefanm ®r$ge ft^n ju fdnncn; 
ober bep näherer üebifrkgung «jirb man beftnbcn/ bog 
eine ber unJfePoimfeti ®ro|en bie übrigen befHmme^ fqi 
()<i§, xojtnn \m gefitnten i|}^ man tid(0 t)(n ^binguii' 

fßl(&en $aQen ftt<^t man atfo nur ^nt ter utu 
von felbjl teflinroiw. ' > 



%. 



1» 



1^ 



/ / 
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/ tSxtttt Huf^aU. SKan fotl 968 ^ ^^rgfeflätt 
unter s^^rfotteh a, b, c, d, e tjert^citen/ Va§ 
))te S(ttt^ei(e terfd&en in einer deonietrrfcf}en 
^W^reffion/ beren Sjriwjnent = 3/ »ac&fen unb 
A itü fleinjic« 8lnö)e« erfxWt 

e» fc9 A's oUet ter f {e(n|Ie TJnt^eff = x, fo toffiti 
ftd& aUt übrige ^nt^ei(e burd> x angeben. ^B föQ ndm« 
lic^ brepmat me^t ati A ober 3 x; C bret^nial me^r 
of^ B ober neunmal me^r oi^A ober 9.x; £> bi^e^rital 
ine§r ote C ober 27 x unb E 81 x erhalten, Hut 
bufe ^tit^eile muffen jufümmen baö gegebene Kapital 
»on 968 ^ oußmacften; atfo . /^ / 

X + 3 X -j- 9 X -j- 27 X + 81 X = 968 

* ober 

i2ix = 96a(§ 5.)««b 
. X = 1^ = 8 (§. 2S?.) 

oJfoer^dUA = 8*^ 

B = 24 — ' 
C = 72 — 
, D = 216 — 
E = 648 — 

©wmrne = 968 »^ 

, §.50, 

0ättff( ^ttfdoB«. ^ne SD^terie befielt ou^ 

?Pofe 



Soofe dWvt tum trittent^ctl^etDedierenbeit 
bctrÄflt 35000; cötöirt öefwgt, »iefticIeDeCf 
licrcnb« ßoofe in tiefer ßottcttc flinb? 

• 1 

, SDlan nenne tie Sofe' ^^«^ ®en)inne z= x, fo ifi bie 
^njQ^( ber t)et^Iietent)en ioofe zu 10000a — x, bfa 

Jgydlfte ber ®^«)ittne = -, ber btltfe t^eü ber wtlfAi 

^ r /• 100000^— X — fc,, - ^ ' ^ . 

renben ioofe 13 ♦ Sülefe itifammeri m 

twgen 35000 ; a(fo - , 

X , 100000 — X . 
. , - -j- ^ r:: 5500a 

% o ■ 



1 *i< 



- 200000 -— 2 X ,' . 

X + -7-— IT. 7öo?o($.23> 



-3 X -}* 200000 — 2 X =210000 (§«23)# 



•«•■•v^r«*^n>naa>^a*^BaaBaB^b«iMaMaKKran^ba* 



3 X — 2 X = 2 10000— 200000 -(§• 21)* 

■■ s —————— 

X = 10000 (§*3X 

^et ®emlnne finb olfo 10006 mt> ibeittt man 
tiefe t)on ben fämmtlic^ettioofeafubtra^tvt/ fiv Neibeti 
90000 t)er(ierenbe loofe. ^Die J^dlfce t>ort 10000 ifi 
'r=L 5000 unb bet britre ^^eü ber t^criierenben 4oofe z=z' 
30000; lufammen al{o 56000, fo tt)iebieS3ebitigimg 
ber Äufga&e eß erfoberfe. 

^Un ht^"^ ^t\<i^ ^ttf&nfte; a rrü^art M^r^ 

£4 ft<^ 



^ V 



::z))r(:ir)t(£: 



' I 



4» 

It<t ben fünften t^etl terfetben ^nb B t^erjV^rt 

aeigt e^ f!(&/ ^a§ b 1000 v@ @d)utten Wi n)ie 
dro§ nxtrtn bie ^inf önfte nnb jtoie Diel ^at \t* 
^er j%(i^1)eFae^rt? ^ 

S^ati nenne l^re jd^rlid^en €tnfiinfitez=^) (ie* 
t>ott ftfporee A ja^rli^ t>cn fünften t^eiT = - , a(fe 

t^ttrje^tt er ttitr jA^Hic^ x 2s — — ^ - = — , 

fUm^tthtan^t a6er B 6od 91^ megr ate A, alfo 

\oXyAvS) [-600 unb »«in man %imx fdne |ö^r* 

litten f liifön(tt = x fubfra^lrt/ fo f!tibe( möW/ xoit 

^\A et jd^rHc^ In @dfvXben f omme z:i — 4- 600 — , 

X, ÜBdl e« nun nad) 9?er(duf Don 3 Sorten in i qo<^ 
vö^ (S<bulbcn serat^en i(}^ fo ^at m^n : 

3 ' 



* I 



—- 4* ißoo -^ 3 X — 1000 (mulripH mit3)(§. g.) 

»■ I I ■!■ II II I t ■ , ■I. I .— .. S _ 

1 2 X 4-9000 -r- 1 1( X — 5ooo(ftiu!rfptinif 5) (§ 23,) 

I i^^^HiH^V* II ■■ «HpMMMMiriVMMiHJb» «MB^H^MMi mtmmmmtimmm» mm^^^mmmmt 

/ 

9000 — 3 X z- 5000 (§. 6.) 
pAop r- 5000 -r 5 X (§.,?» .) 



^ = 13334=: ^ (§.?a). 



7 



J^iewn ^ät Aj&^tm «u« ^3= ^ - * - -^-^-"^ 



3^re ja^rTtc^ett eitifunffe finb atfo 1333} ^föi 

4 XiSJ 

T — IS 

|«<w4>t; alfo^n 33ä&r«t =.»66^T » 3 r- 500a Jfg* 
«b<r in tiefen 3 5«$w« waren fdne ^infimft« wüf 
4ppq »fö'i a(f9 i^t ef *ooo 76' 6c&u|t)«n ^enwi^it. 

eietcnee TCufsate, 8»^) 3ö^^«H JU finbctt/ 

,^crcn eine öiertnal ör56ci? oW tic önfcere iflunb 
»eW)e iUdIei(bfe«(£igcHf(*oft l)Ät)eh foUew/ taS, 
»enn t(featt jf^et tecfelben 20 ö^biW/ i^rc 
©««vmeri (t* tote y : 7 feer^öiten» 

Ple f reinere 3<j^( fe9 — x, fp foH bte ttnt«w i»f er» 
mol fo ßw§ — 4 X frt^n ; a&bict man tiun |u t<?obeii 
ßo, fo^ot miin x 4- 20 unb 4 x 4- 2O/ WefeSum* 
mcrt fpttcn ffc^ »fc 5 j 7 m||ülhn; ölfo 

X 4- 20 i 4 X H^ ^^ 7^ 5 57 

> . • — ■ ^ ;. ; -- 

7 X r|-» 140 rz 120 X r|-. ICO (§.78*'2lrU6*X 

«BP» 11« '■ 1' H III II ■ I I ■ ■! I ■ iim B__MM«MI 

VfO ZZ 13 X 1-j-r 100^ (^.ÖO- 



40 IT 15 X (§-2l)» 



.^ .»^ 



- : . Y=| = 5^V. =:> ($.22). 

gur 5>tMfung b^r Äuflöfung fe|e x(im gtj + ^o 
1 4 ' 3tV + 20 — 5 : 7 wnb metin ntön in >en tep- 



40 

r 



S 5 + 



\\ 







4^ 



."T TT : TT TT TJ' 5-7 wCr Tt • TT =!*■ 

5 : 7 unb totil bit^ttirte 3<^ten ftcb toit bie duofieti^ 
^ (cn J)ct|^altett; ijl 500 : 420 :z: 30 : 42 =1 5 t 7» 

^ ,S(nmerF« 2(if$ tiefet ^fufldfuns erfte^t man, ba^, 
'^ ^ tomix bk ^ebingungen ttv 7{ufga&e nic()t,ju 
cin^r ®(eic|;un3 fonbern ju einer '§)roportion 
füllten / mön bie ©riittbäleic^ finbe , wenn 
matt be9 einet geomertifcben ^^portton bie 
äußern unb mittlem ®(iebet muftipficitt unb 
bep einet üfit§metif(^eii übbitc (§.71. 78* 

^rit^O- 

§*53* 

^n tm wÜQm Tfufgcben ,n>öten bie gegeSenen 
JDinge immer nur 2<^W^ ""^ ^^^ ^tuflofung pa^tt 
nur für bie gegebenen einjelnen iÖepfpiele. ©ie fof- 
genbcn SSepfpiele werben burcfe ben ®e6rauclE> bet 
S5ud){!ot)en oOgemetn fet^n unb bie 2Cuf{dfung berfef« 
'ben, aUgemeine 9iege{n enthalten, nad) toüd^m äffe 
Aufgaben betfelben %xt fid) auflofen tojfen. ^ 

tine unbekannte 3a^I x^it>it)irt; iumiiluoHen'' 
itn ^ eme antere gedebene Sa^lb aWxt mt doit 

■"'''■"• a 

'l&cr ©ummc + b tm ttitu gegeben« MI c 

fttbti?ot)irt/ \oiWi eine feierte gegebene So^I d 
gibt ; tnaufrad^a(b^(inunbef ämttenJDifet^rx. 

Süaib 



.» 



V r.' 



l • 



I' 



9llac5 W SSÄingttttgcn W. 'Aufgabe lommt foU 
^mbc GHd^uttg jitm tßof fd)em : 

; — J- b — c — *; d 



a r+- b X -i- qx m dx (nftf X muUip(.^) 



»■ 1 « 



a •— ex zz: dx •— bx 

^ — A. — ■ . - 

Ä .m dx — bx + ex z;: (d— b-f-c). 



d *— b + c 

'^6 \e\) a = 6o, b — 2Ö, c — 4, d r= loo, 
r *F d _ ]3 j„ c ~ 100 — tro + 4 — ^^ — 

4 =^x. Denn 60 : } — -—• = 84 , j« bfcf^m 

£luctien(en 20 obbittunt)'4 fuhtta^itt, giof 84+ 20 
— 4 izi. 100/ toIc tjcrlongt warb» 

• §• 54- . 

• «neunte TiufgoBe. Stöcr) ^eribnctt A unt) B 
(<)Ueticin gcscbcnc^ Kapital :=: attr^fflölt tt)cü 
len/ fcafi/ »cnn man a'ö Slnt^eit turct) a^löi* 
t)irt »nt> B'^ .Stntl)cil mit 2 multipticirt unfc 
tiefe loieber at^ir(/ ta^ d^d^t^eiie ^üi?it<A a 
^eratt^pmmt* 



■ /•:/ 



44 



I 1 



— a— '3^; affo • 

2^ Tf^ 23^ + ^ rrn 




■I » I n» 



4^ — 4x 4, X,— 2 4. 



— — r#*— 



4^ '-^ 3< zr sa 

l ^ « I . 

4^ -^ ?^ :;:=: 5X 



I / 



^ r— > i 

' , - sa ■ - ■ ■ 

- — =i X , 

■ ■ : ■ ■? . ■ ^ ' .' .'-•'; 

B'$ iifltficir ift =« -- X— a — ?i — 5f' — i* 

12p »^ ^ A*6,'^nt(jei(; für B Ufibt alfo 6q v^ unb 
' §• 3$. • 

n vg «.nb ein Zentner Sinn b xe; b^cf« Petiten 
fOTctcUc f«>Ucn au eincir «Dföfle Jiifömmengc« 
i^mtUt tottUn^on «Zentner ®etöt£fcf, fij[ 
bo§ fccr (Jentncr bcr gjjffdjung ffir g vß i?« rf oaft 
Uwpfccufönn; e$ »itb öefragt/ t»>tt,feif(eScnt* 
iict \tUi SKetaU^ wnn au tier(?r *Diifa)unö ncö«. 
picnnu'iffc. 

1£jie ?(nja|)I l?er ^etJfner ^upf«r ^. fefe man ju hUt 
fei- SDitf^ljung. nehmen pi«^/ nenn« otan — x, fp ift 



_ I 



,45 

€Wö Sfatnerö *S*u^fer Iji ziia, öJfo für x ±: ax: 

j ' i ' 

tet dmntv gintt foßet b, difp für n — x t= bn — 
bx j ölfo Ijl ber 5©m& b^ö ÄupfeW tinb b€6 ^irttw« 
tft b€tMf(i)im^:=: &x -)n bn — bx} thm^mq 
folf ii, Scntn^r cnt^dlfen unb 6et 9Berf§ bet sanj^ 
JÖlifc^utifl^iz: ncfe^n* * 

äx "-|r bti «=^ bxiii^Cix 



ax 



bx zrrcn — • hü 



(a -r b) 4 tsc rz (c '— b) . ti 



X j^ (c -*«• b) , h 



«I iii-fc 



(a-b) 



(c — fc) t 



feil ^end« fce* ÄupfciÄ <fl o(fo ±: , 






titib 6i« fWeftge fceöSInn«» — u ^ - *^ ~" 



n 



li n — ib n •€ n «^^ b nx . an •*- b n — fc n ^ ,b li 



(cn •*— onx ^_^ 



j^ 



«MBMd^PtflVM 



an — tn (a— c) ^ n ,> . v 

n ±= 54 S^nfrter, fo t(l bie ?9?crigiJ be6 Ä'upfnd ii; 

(c — b).ii (24— iC).^4 lö • 54 

^g — —1 1' I 1 1 «■ ■ I I I > i ' i » • ii i h . ,■■ , I I II ■ * i< ' — — • •-— 

— , (a-^b) "^ 3a— lö "^ iß 

*~^ — g6 Centner i bie SÄeHge be« ^\mt^ zr 



\ 






*♦ 



(a— c).n. (50 — c4) . n __ 6.54 

(a-b) '- ,8 . ~ '8 ^ ^. 

Senfn«, weil i8 + 3ö = 54 S<n(n«r, , 

§.,36. - ' •':'. 

jieflaft itt i)rc9töeiletö«ilcn/t>a§ l)ep crfte t^rtl 
^ jum ato^tcn \>ctWt/ tokmin utt^i«. 
epftc jtttn tritteti/ tote m : p. 

SWan nenne Den erjlen ^^eil =. x, fo iji fcer jtwe^fe 
$§«'( tie vierte $lroportioha(ja^( ju ip , n unt> x oter 

px ^ 

X obßc m ^ p •= X — — (§.98.'2(rtf6.)^ n>efcf;c$ tict 

m - 

. Mtte %^til if!. "Kmvt ttum nun (tat bttuf t^tUe, ü 
^ot man bie gegebene 3<^&f; «ifo 

, nx ' px 

m ' m 



lUx -[- nx -|- px rr nia 

(m + n +p) -xtzinia^S^a) 



V 


. ■ • xzn 

• . 1 


™* rfi ocS 




■ 


r^ + « + p;(^22). 


- 




1 

©et jtDeijfc l^cH ifl 


n X m a 




V 


in — (m -f n + p) ' 


n 


nina 


an 


®« 


m 


— (m + n +p) . 


. m .(m4"*4-p) 




/ . . 




dritte 






< ^ ' i 


1 




Kl 



apm 



m 



p ma 

in * (tti + ü + p) 
a p 



\ -tWibi fott j. 03. We 3«^l 3749 — » «« ftrf^tl^effe 
öl : n wnb tcr erji« jum örKtc'n 3 J 1^ :=: m : p ;t>«r- 



am 



3749 -3 _ 11247 



3+7-t-'i3 

ati 



ni 



ra.. .4^ li + p 

zr.489- JJcraw^ee^rit 



3749 -7 • 2Ö243 



ni + n + P 



SDcc t)t?i«e t^eil zi: 



3+7 + ^3 

' a p 



23 



zr ^14*.* 



3749 • 13 



: m +n + p. — 3-J-7+13 "^ 



48737 



Wl ^ 2119; 2)ieg)ro6eifi,tog 489 + 1x41 
^- 2119 — $749 «n&489 : 1141 = 3:7 un?)4'89" 

I ■ V . \ 

• §. 37»' 

toe6«tifi*J At>eröcft<jlt/ J)af er mmn^nt 
^ h tcn SKaimt m, Babcr in Mgeit = q tcn 
SRöum p lurftcflefit» SBt^be Äßrpcr^tljcn tjoir . 
einem i)vte au^ nnb betocaen ßci) nac6 flfei^ec 
iRi<i)tung> aber bet Ä6rper A bcweöt j!c& in . 
^ec Seit =h, e^e b önitng fJ(& m betoegcn; 
man fwöt< »if ^^»«0« 3«t = ^ tier Ä^rper b 

«ntpen* 




4S €!säS&^S&=^ 

ottwentctt toc^/ um t^en ^^rpa? a ju ec# 
reiebeiu . ' 

fii^ betüt^t,' ~ b + X ij!. S)a nun tk 9iduin« (ic^ 
tüie bie 3^iten t>er^{ltett/ fo fann man burc^ bie Sieß 
gula ^trt ben ^$ finUn, beti bec ^^drper ß burc^)« 
lauft; namlicb t»ie fid>tk 2^it q jum IKaum p t^er* 

gtffaren SJaum •ter q : p = x : ^ (§.98. Ifcitb.).- 

iSUidDfafis fiu^f man teft tooh A jucäcfgeUge^n <33$e^ ; 
ndmüd^ in bfr^efftiburc^ldufrA bett^ec|m, ipdc^ert 
®eÄ legt er tn berieft h 4- x jtirÄcf ab« n j m ^z i 

i * 

+ x,: r"^"^''"^ JDa aber fee^be Körper fid^ er- 

■ "• > 

reichen foUett/ fo (tnb bie i^oti i^iien |urucfge{efl(etl 
Sß^Segfei^)^; alfo . ^ 

p X hm J-j-' lUx 



^^■"•^r 



tipX 



±2. hm-|-mx (§4 05.) 



t^- 



i^tii ■»-— i— — — JL^Bi*i>iU 



hpx—*- mqxr; hmq (§♦ 21.) 



■«>-i«l*»*i M ■ ■ ' l | I < 1 






3.25. 



, > < 



1 



r 



♦9 

g. SS. (in ©<&iff A fcgeft a ÜRdfm In^cr ©tutin 
i^/ aJfo n n 1/ p = 2 unb «ac^bcm rt 9 ^ttinbm 
^ h gefegelt ^t^ fettbee mott hemfelbm ein ütibere« 
^{f^iff B m^, xotlii)t6 ^^iiUn in bf r 'QtmH itfiAt^ 
, für n)efd^rt otfp q = 1 unb p = 5 i% ^an fta^t, 
n)ie tofeU ©tunben B fegeiti werbe/ e^e eö A ein^dc. 

««iftalfoxr: ri— = ~^ — - = V=5 

iflSftittben/ ; 

§«58* 

D^tfl man be^ ® eg wtffen/ ben ter ^dtper B {h 
ber flefonbenen'Brit ~ ^ jurflcfgelegt ^äf , fo ftnbeC 
man bte^ (etc^t burcß fofgehbe f^roporeion: in ber 3^i( 
q butcftldiiff ber ^(Srper B ben ®eg p , toek^en iSBeg 
legt er in ber äeif = x jurucf ? 

q : P rz; X : »ierfe 9>ropor({onaI$a^ 

hma ' . hmpq 
^ ~ np-^mq üpq — mq* 

unb loenn Wan Bi^^ltt unb Sf^eniier burc^ q btbib^ 
' fo ifl ber wn B in bier Seft x jutäcPgeleate 3Bea -:. 

■■■ ^'"^ . -, 3m votiaen öevfpiei; »0 n ~ i/ m::= 
sr, q = I, p = 3/ h = 9 »(HT; ^Ät tia ©iftiff B, e^e 

f «n hmp 9 , a. 5 

;- y =: 54 5W««w gejifjelt. 



\ 



' f* 59* 

]boi We St&rfier nicbt fton einem unb ^mfifftett 
iOjrte au^ae^ert/fpjitern ADon tinmOttt atuS* 
getiet/ter ^emSiele um citienStbflan^ oter eine 
Striae ^ « nd^er liegt; . a betoege f!(fe in einer 
3ei^ = K i>mv B feine fOmtsm^ anfdngt; a 
betoege f?(& in ^iner Seit r= h tuircb beii SHaum 
m vnö Bin Uv Seit q burcb ben SRaum p ; ma« 
fttcbt tie ^üt X, innerhalb toe%r a a ertei(bt* 

^be bctoitfcn i{}^ ifi Aar, t)a0 bet fKami, melden B jH 
bec 3eU X tur^Idwpf/ — ~ tmb txr i»m.Ä6cj)«t A in 

^a Seit h 4- X awtörfgcregfe fRam d: ~t^(S. 

37.) ifl; mü am A &an^dr{»t B um einm ®«9=r 
a( toeroo^Jf}/ fo mu$ au A'« ^eg no<b a obbirt tön* 
t«n, iMnn Me turüttfgdegteti i2B^e bcpber gki<b fcpn 

px ; _, hm-j-iüx 



-i~ = an4-hin-f-mx (iJtuWpL mit n) 
1 . • 

Apx = an q-+.hmq-|-mqx (mulripLmltx) 

npx — ihqxrzanq-l-hmq - 



(np — mq)^xr=:a^nq + hmq^ 
anq + hmq 



»p-^ »9 , S.S5» 



»♦ 



4 



.^ 3.t8« ^on einem 0tfe se^f «in €Hfo(|e A dB/ 
»elc^er in 2 ©ftinbeti = n fercr? SWeJlen =Tn reifet; 
10 @cunt>en ^ h, näc^bem biefet a&^efünbt \% tpiird 
«on einem anbern Orrc/ ber 26 SDIeilen = a fikrti^ 
Hedt/ ein jme^eer CEi(6o% B obg^fanbf/ melcl^er in 
2 ©funben = q \)ier SOteilen 2= p reifeej be^be reifen 
Mäi @nben. ^m ^tü%t, mie t>iele ©tnnben *B teifen 
wirb/'e^erAein^o^U* €«i^«lfo: 

*^ np — mq ' 2.4— 3.«."^ 8 — 6 

SWan fann nun bieian^e be« SBegeg fvib^n, Uw 
iebet Äorper burdjldnff ; ndmlic(> B Iduff in q ©tun* 
ben p SOleifen/ »aö lauft er in x ©tunbenf . 

q ^ p = X : B^ö^eg 

anq tf- hm^ •, ..^ ^ 

np— mq , npq— . mqq" 
gnp -*j- hoip '. ' 

T". np— mq*. 

160+120 230 / «VI w 

= -: — =-2— = — - = 149 ilKeften* 
— 8 — 6 2 ^^ . 

S« ifl Mar/ bag man A'ö ©eg er^dft, wen» man 
Mn BVISkg boö ©töcf ivhmijxtt, xo9a A i^or B tn>r^ 

3) 2; au« 



1» 



\ ^ 



5t ^ , «b^ab&äC&M» 

/■ • ■ . 

I ' 

«u^ ifl, öfter a; <olfo A'« ©eg = b;< tIB«8 — « * 

anp-t-hm p _. anp ^ hmp -^ appL-f-amq 

»p— mq — •, np-. mq "^ 

Cmnn man ml( np — mq miAM^zz H'^^"^'"? 

np-- m^ 

Cmil + a n p un6 — a n p (ic^J auf^bm). 
3m»>orl9<n55e9fpWI(lA'«iffi«a=ä!2:^i±i2:5'^ 

• • • i^ ^* 3 • ^ 
iso + iao ^240 * 



Ä ' s 



lok (e$(m ^ortncfn ((^«tt/ wie man hU fB^t fiti>- 
■tenfann/ n>e(4>e tsitMvpn A tmft B ftitrcftloufcn mäf* 
(«V um fi(^ Jir erreichen, o^nc U^ man Die ^eit weif. 



/ 



i 

1 

S. 41. " • 

3. ■ • 

n &(n Ste'je|e aufgetöfeten Vuf§a6eR toar nur €(nc 

Utt6efannte ®r^0e öfter wenn fteven mehrere woren^ fo 

fingen fu fte^inoc^ t»on ^iner unftefanntea ®r6§^ 

aft nnft wurften-ftur(& (te ftefiimmt ($. ssO; nienn aftec 

ble Ülafur unft ^eftingungen fter Hwfsctbe t6 mit ftc^ 

Bringen, ftajß meiere unftef anntc ®rä§en in fterf^Ben 

i»orfominen^n>e(^e gaitj unabhängig »on einonfter finft/ 



7 
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f> mu$ man fär jebe un6ef<mnte ®r6|^ eittf Befontere 
®runt>3ie{(^tin3 ^ahen nnb ti mu% jcff «rfldrt wer» 

ttä, tote man eUidmn^tn mit meutern ttnbf# 
fattttten ®tH^n auflbreft muf/ b. ^. wie man t>en, 

fSiat^ ber uttbefannfen ®rdfen in gegebenen iinb 6e* ' 
(annfen ® rd|en ftnbet. ^aju §<it man bre^ SRet^o« 

ben: i)bic@ubftituttDn^«fD7et()Q^(/ 2)bieSDm# 
btn^0ti^«g)2et^.ßte unb 3) bie ti^tttton^' unb 

@ttWa(tion$^iD{eti)ot(* . , 

'. §.42- 
SRan foa tvtxd) bie @ubttiftttiond«0)?et^o^e® (ei* 

'^mxQttt mit meutern. mbefÜinnten ®rdgcn auflofen^ 
mm eben fo »ide ©(eic^uns^ <ii^ un6etanHte Großen 

A^ B, C unb D unb iit bicfi^n biet unbef ann(e ®ti^en 
. X, y, z, u. ÜRah flicht nun ben ^etf ^ t»on x in bet 
erfien ®tei(bung A unb feft obcf fiibfütuirtman biefen 
fa^tl in bie ©(eic^unsen B. C, D,fo ^itV tattttr(& 
.X <ktt^ tiefen tbegdefi^af C unb bie babut^ entfian* 
benen ®lei(&unsen ^nb £, F, G. fflun fuc^t man 
ben ^ert^ t)on y in bet ® eic^ung E, m m((()i Ö 
butcb bu «rmdj^me (Bubliieurion MmanbeU morbett 
ifi; unb fe|r ben s^futtbenrn iShf):^^ t^on y in bie ®Mß 
i^un^en F Unb G, ttv wtl^ man C unb D ttetmonbelt 

^4i(» @o tt)ic^ y ti>(ddff<&aP unb.e« mfltt^n 

SD 5 J»ef 



\. 
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9&ert^ totx z in Ort ®f€t4^uiig H unt) \t%i benflitoi 

iDie baDurd) «ncflanbene ^c iilHfnB K cnr^ätt nur i>le 
cinjige unbefotinte ®rife u^ todc^e nacf^ Den Mr^ 
gegebenen SKegeln ($• 2 1-24«) gefönten nMitten lantt* 

erfl.e^ «ei^fplel: 
€« ftttb Jtt)e9 ®run()g(ei(^ungen (A) 2 x «4- sy 
=: 35 «nb (B) 3 x + 4 7 = 48 gegeben. ?Kan fttfu 
(et nun in ber ©(etd^ung A einen SBect^ fdr x, n>eU 
^en man in t>{e ^lefd^ung B fe|f imt» Daburcb x weg« 
fc^offf/ fo t>a0 in B nur €ine unMdnnte ®rdpe ^letbCi 

A ». • • ax + sy = 35 

2x — 35 — 37 

, : ^ x = 35 — 3y 



I 4 

I 



■* i. 



/ 



I I ■■ 

105—97 + 4y= 48 

p 

105— 9y4-8y = si6 V 
105— • y = 96 

ao6 = $6^ + 7 
105 — 96 = y 

9 =^ y. 







<Iei(|fim8««/ a*9S. in (A) 2 x + 3y = 36# fo i(i 2 x 
+ 27 = 3^, 2 X = 35 — 27 unb 8 = 2 X ober 4 
::z X. S5ap bUö bie motten ^ertl^e fttib, frflc^t man 
ftatoi«, bö§2*4-f-5*9 = 8+27 — 35i fo tt)to 
bk ©Webung A e$ beWaoge unb 3 ♦ 4 + 36 = 12 
+ 36—48 Jff/ »fe bfe ®(€id)ung B eö crfoberte* 

Gd ftnb bre9 ®runbgteid^ungm gege^ettt 

A • •%'» x-j-y:=io 

B » « « X + z z= 22 ' ^ , 
C « • « Ä-|-y=:28 

tOtan fud^e bin SBett^ bon x in ber ®(dcbnng A, 
It Jm(id^ X = 10 — y* Diefen fe|c mati In bie ®(ft# 
i^ung B, fo ^ae ntoh x weggefc^a^t utib bte ©(eic^iini 
gen fmb nun foJgenbc: ^ 

Dp« 10^— y 4-^6 = 22 

, Er » # z -j* y =28 

. - 3" '^^ ^^"^^^^^^ D > to n>rf4)e ß berwanbeCt 1^, 
fuc^e man bcnüBett^ bon y,ndmljc& 16 -{-z =22-1- 
y unb 10 — 22 -f* z ~ y« 3)lefen SBBwt^ bon y fu6# 
(}{tuire man tn bie ©leit^ung £, n)e((^e ^aburc^ in bie 
®Ie(cI)ung F wwanbelf wirb* ' 

F * # .10 — 22 + z-|*zz:i28 

*- 10 — 22 + 2Z=:28 

2 z zr 28 -^ 10 -p 22 
. 2Z =:5o— ^10 

« =. V = 20» 



/ 

^ 



1 



56 ^i 

' SOlan fe|e (ti bfe JSteic^ung C obit y + « rr. ß8 
fcin ®err& t>wi z r. 20, fo Ifl y + ^^ = ^> ^^^ 
/y _ 28 — ßo — 8 5 {« bi« ®kld>üng B obe» x -f^ « /* 
;-:: Ä2 f(?|e matt %Uid}fall^ ben SBkrf^ wn t. :z:^ 20, ft . 
^attnanx-f-sozr 22jaIfo;xjr:22 — jzo:^:»' 

4 

SDte9 ®runbg(dc^uti9eit (tnb gegeben: 
A • » • x-|^y -^ Ä zz 36' 
B * # • 3c,+ 3y — ?25z^48 

' 'C • 0] ä X-— y«-|-3zzr 20 
^D ifUn A X = s6'-^ y — z. ®lefe>Ha5erf5 fe|e 
mon in B ittib C , fp er^(( man folgenbe ®Ieic|)ungen 
>DuiibE: 

3^ — y — z + 3y — ««=;=: 48 
D ^ * 36-|--2y — 5 25 rr48 

36— y — z— y4*3a5 zrao > 
. E 4 ' • 36 — 2 y -|- 2 z n: 20. 

Kti> bet ®(et(buns D ftnbef matt %tn QBere^ t)on 
Ä y = 48 — 36 + 3 z =1. 12 -|- 3 z unb fe|f nyiti 
tiefen ^ert§ in bie ®Iet(^img E, fo befomttte man 
F # « 367- 12— r 3z 4- 2 2:=: 20 

04 "^ * zr. 20 

24 -^ 20. rr 4 i: ^» . 
Äu« bir © feicßung 2 y = 1 2 + 5 z finbef mott 
lt y rr 12 4- 12 :3L 24, alfo y zi: 12 unb au5bet er<^ 

^ flen ®iei(^ung A ober % + y 4* z :=: 3^ ftrtbet mn 



\ 
\ 



X 4. 12 + 4 ±i 3C «nt X ;=: 56 — la —'4= -3^ 

' ^ \ §-45.. "^ -^ 

1 ) SBttth bwp ©lelc&uMjtti A, B, C uhb ferep m«6«« 
fannfe ©tigert ta jinb; fo fud>« man In aüen 
treten dne ©(eitttitng^ für x, »eld|e olfo not^ y 

. unbzttit^dlt. S)iefe®W(^un9enm69cnD,E 

unbF feigen, 
ft) '^a nun D = E i(}, fo fut^e mdn banut «Inoi 
iSJwt^ für y ob«r eine ®(rid^ung G, in b«r nw« 
/ €lne ^nbef atiitf e ©roße z if}. 

3> Wtan fe|t nun E = F ä(4> fucje bötau« «Inim 
«nbcru ®e«§ für y ober , «In? ßMdd&unj H , ii| 
ti>e(^er ebenfaUd nur €tne unbekannte 6r60e z i(!. 

s 4) SRott (eö« 6 uttb H gfei* onb jinbe öötou« 6e» 
entli^cn SBetf^ t>on z in Manmm ©topen« 

A ' • x+ y+ 2 = 36 

B M x-f-3y— 2z = 48 

C • • x-^ y+52=.2Q* 

'®<nn man tiefe ©leidjungen cHi :zi x ntatfjf/ fo >*• 

,|4Umon: 

© 5 D 



j»-.-' "f 



X 



st 

D » li xcr:36— T-^ » 
F [• '• x:r::20+ y — 355» 

JD{«ttfe|«titmJ>=£: 

3y — y =48— 364*22+* 
2y r:i24~32 

r G • y Z:i24-3z ; 

E = F -^20 + y— 3Är:48-T-3y4-«Ä 

y-|-3y rz48— 2o-|t2z-|-32 
4y nss + ö'z 

H . • y ZZ2a4-52^ . 

INanfe$eG = H: 

G = H K 1.2 + 5? — 28 + 5 '^ 

* ^ ■■ , 4 , 

> 4ö+»»z~564-iOB 
12?— 102=56 — 48 

2z~ 8 — 

* ■ 

z~ 4 " '.. ' 

@o $af matt otfo 2; gefunbeti; fe|t man ben ®irf§ 
ton z in Wc ©Uicbung G ober H, fo finbrt mon y — 
12 vnt) wenn man bie^ert^ twn z unb y tn bie0Uu 
(^img D, E-öbir F fe$f, fo ^nbe< mm^zz%o^ 



t « 



^♦44«. 



) 



\ 



X 



f ' V 



■ » v^ "1 "I * I 

t«fk|t batin , (oß hiofi t urd!^ '^bbituns ober @uberai 
ftrüng bd« Unbef ännte megfc^fff ^ fo ba§ nuin jirfeff 
imr^^tfte unbePattfia ®rcfe6e^4(& Gie (dßC ftc^ 
auffo(9ßtibc9le5«fn6tiii8«ni ^ * 

i) ISiennitotp ®letdlHm9m vtib jtooi^ mUfamte 
®t6fm ba fftib, fo muMplMvt man |(be ®(d' 
^uttg mit bem (loefftüienten ber un6e(ann(in 
®tdße/ metd^e man toesfd^affen miO/ ttttbmenn 
tiefe feinen Soefftdentm ^t/ fo if{ i d\« fo((^ 
onaufe^en. 

* ^ * 

9) @inb me^r^te jme^ ®(ei(&uii0en ba, fo mufti« 
* piictre. man^ jebe ® leiilung mit bem 0robticf Ut 

€oefftcienten ber unbekannten fBxi^t in ben otU 
- betrt 0(eidi^nnscn^ xotli^t to(s$f^af^ merbeh 

foC ^ 

3) '®enn nun in tiefen betseflatt ent(!anbenen®(e{« 
(tungen bie toesjufc^ajfenbe ® r6§e iimt^ B^U 
^en $af ^ fo fu^tra^ire man bie ©leit^ungen/ 
^üt fie ator Mrfd^iebene 3^ic&^tt / fo abbire man 
fte, looburc^ man eine üntefaHnte ®r5pe n>es« 
fc^offt nnb (eic^t bit ®(ek&ung^ tie nun nur €ine 

^ im&efannfe ®r6pe me§r ent^dlt/ . aüß^fen fonm 

4) ^@inb mi^rereimSefannte ®r^^ ta , fo fa§re 
man tu Xuwenbuna t((f«r WlH^U fort; 

8ol# 



^ » 



«»fHirert uiib t^hä) Hnt odgcmeme Sormtf jurKiif' 
ijfung t>an (Sleic^ungeit mit jme? unW ottnffii @f 2§cii 
0e6en. ^(flaemetnr ^ortn^fo für m^^te mhttmut 
@!ti^in ftnbef nut|H| in G.Maclaunin's trea^fe of Al< 
g«bra, Löadoü 174a. p. 88-85* - 



^i- 



, \ 



^ \ 



i 

6:(ae 



1 

.« = 3 

b =;4 

4 = 5 



d^ -f* ey r: f 
aex -|- bey =: ce" 
bdx-|- bey =: bf 
aex — bdx ==: ce -«^ b( 



X r= 



«e —-.bd 



«•M 



mtumt 



^m 



1 , d = 7 

a ♦ a — B 
7—8 = 9 

9:(bd— ae)— io 



adx -^ bdy :=: cd 
ädbc -|- aey = af 
bdy— aey rr cd 
cd — ^af 



«f 



y = 



bd 



ae 



in f^t^n ^Umentar «Werfen gefttättc^tt^^yic^nimg^ii 
^rf ju jetrffdreit/ 6e|^ bet iebe'Behanblungbenelid^mirbA 
n^c^eitiAtt mif bm &M^m$^n Mrtiimm(> tmt iitv 



' ' I 



6t 



1 

l&ti^m$tn mit Ballen. ^ ^«9 b«r tvKfen ©(eiii^ng 

4^aiid aus t)ier S9hiittp{tcation bcr erficn mite et((|laiu 
Jnn ifl; 2 « 1> z: 4 {eist an^ ^a$ btcinme ©(eic^ung. 
aus t)et SRuIrfpiicdf tcitt Ut ^tüe^teti mit b entfianbm 
jfl; 3 --r 4 n 5 foQ onbeurett/ bo^ man bte vietH 
®Uld)mg wn btt htiitttn fubtra^itt ^at, um ble 
föttfte ju «t^alfetij 5 • (»6 — bd) — 6 bebeiiW^ 
ba§ man bie fedifSfc ®(cic^mig (r^d((, rnenn man bie 
f Anftc burd^ a e — b d bbibtat. Cinb bie ©feic^un« 
*Sm fn B^^ltn gegeben, toh im fof genben^^epfpicl^ 
fp Gebeutet 1 . 5 n; 3/ t^ß bie erjie C^leid^ung mit 6 
muiftpffdtt noerben foff, um bie britt« ju «r^alten» 

3^^9 ©Uid^ungen in 3<t&I^n* 



1 


6 X -^ 4 y H 40 - 


52 

iL 


6 x + 2 7 z: 60 


» . 5 _ 5 


30 X — 20 y n 200 


« . 6 n: 4 


30 X -j- J« y»ii: 360 


4 — 3 = 5 


32 y z: 160 


6 ; 32 = 6 


• - .yzrV^ns 


1 , 2 — 7 


12 X *^ — 8 y m so 


a . 4 = 6 


20 X -!• 8. y — 04^ 


7 + 6 =: 9, 


32 X z; 5201 , 


9 :. 32 21 10 


X » =V/~io 






\ 



V 



s 



dl 

• 1 

: ae— bd ' xfi-J-ao — ^^ — . " 

;^,, _cd-i»af ^ doo ~ 360 — 160 

mo y — TT — — - — ="^ — " ~ — — z: 5, 

• I 

3x4* 6y-|- 2ziz24, 
4^+ 7y-h 8z33a ~ 

32x4" 48y+ö4^— «88 

.96X + i6oy4"*54Ä~768 
32 x+ 5&y-j-64z— 304 

64X -4-112 7 ~48o' 

64x4^i64y =1404' ' 

» öy ~i6 

'y =:V— « 



■ • 2 
3 

-1.(2.8) — 4 
2.(4.8) — 6 

3.(2.4)= 6 
6— ^—.l 

6 ^ 6 =: 8 

7 — 8»= d 
9 s 8'— 10 



» - 



1.(5.7)— "' 

3* (3. 5)=: 13 
11 -^ 12 — 14 
13— 12— 15 

14.— 3 ZI. 16 

15> 7 tu 17 
17 — ' 16 z: 18 

3IÖ J 84p~ ^9 



70x4- io5y+ 140z ZI Ö^o 

63x4-1057+ 42zr:5o4 
60X-J- losy-f" 120z ;=: 570 

, -^ 9Qz~\26 
'+ 78z z: 66 

•~ 294z 11378^ 
+6462=1462 

64^^ — 849 
' z~x 



7x 

— 3x 
•— 21X 
— 21X 



2Bia 



I 

■k , 



63 

!Sifl man «tif «B«h tem tSege x ftirtw> fo fantt 
man mit &er^fi(&uns 14^"^ ^5 anfdnsfn: 



120 
^1 



so ♦ 78 — 22 
5^1 •, 98 = 23 

ß2— 23 ü: ^4 
j?4 ♦ 84a z: 25 



7»;+98z zi:i2C 

3X+78Z —66 






646x+7644z=98a8 

— 294x-f-7644z— 6468 : ' 

840X z:3g6o 

^ --. — T??y — 4 * 

Shimcrf* C$ Ifl fc^mer a« Befllmmen/ m mtltS^m 
' * '^ttUcn biefß otit jem ter bre^ SWee^oben ;(§» 
42. 43. 440 mit bem gtdgcen SSort^eU fic& 
antof nbeti (df t» ^ie ^(bbieiontf • tmb ^uU 
. (roceionS-SRet^obe it^^ bie f ii«je(}f/ n)et|n mir 
)n)e9 un6ePanm€®r6gen mit Sa^K ober@ud|^ 
^aben*£oefjiciente!tt)orfommenr finb ab^c ^ 
mehrere unbrfönnte ©ropai tor^anb^n/fo ifl 

^ tie^abflitutiong« unb. ^nibination6«9)t^i 
t^obe furjöT. 

. ' §. 45*. 

tonn tjerfWt «c so^oniienajerU« tmt 20 ton» 
4Kn|mber su bemfi^lben greife tote t>orbtn unb 
«^dltbaf&ri3ove>» g^rati fräst/ ttja«ei:.fötr 
^ie Sonne (^erjle unb f&r bte tonne i^bet; e(#. 
galten öot* 

■ aRa» 



V 

f!€ z:x unb fiir bi< tonne t^aöcrzi^y, fo ifl nacb ^eu 
S^ebin^ungen ber 2(ufgabe 50X + 4^7 — 120 unb 
50 X ^ 2oy 3 130* S)tefe.(9Iei(bttnsen moQen toic 
uacb ber ftbbitiontf/ utib @u6tracdon8«9Jter^obe^auf< 
W|en. 

3ox-{-» 4öy~ 120 , 

'50X+ apyZZ 130 
600x4* ßöoyZZ 240Q 

2000 x-l"» 80oy~ 5200 
1400 X ZZ 260O 

■r — — a 8 o c^— i-3, 

X .^ TT^^ — 2 





' 


1 


'. 


« 


s 




«OIZ 


:3 


ft. 


4« = 

1 


:4 


4- 


■ 3=: 


:5 


,5- 


1400 z: 


6 


1 « 


50iZ 


:? 


2 % 


30 z: 


8 


7-^ 


• au 


9 



10 



1500 X -|- 2000 y 3 6000 

iSoox-Jr 600^:1:3900 s 
i4ooyiZ2ioQ 

Man ^dt difo gefunbeiv ba| bie ^onni ®etf}e ju 
t v^ und bie ^nne ^a&<r |u i^ xg* «ecFauft toor^ 

§♦46, 

, 3«eiK« W««^ 3<in^nt woDte Oelb 4ti 
me^tcfre ^rme geben, unt fant/ ^a§ toenn et 
feiern y ßf d4b> , er lo ß ju töeniö bStte ujt^ 
tpci|9 er icbem 4 ß ödbe , er y ß fibriö ^tte. 
fOian fräst; tote ftiet @ett> fr ia«e un^ »i« 

9K«n 



^ * 






F 



* ' A 



SRdfi nenn« 6{e ^tiji2^( ber 2(!rmett _x utibbie 
$ttw8elye«tSril)edZ:y. ßr^dCttiur |«beir5ß/ f> 

me^r als «r ^ot, ober 5 ^c ZI y -|- 10 unb 5 ^ — y 
~ 10. @i6 1 et aier |ebcm nutf 4 ^ / uiib> in Af^ 4 
X, fa gt6t er ' 5 ($ mentger mt ate er ^al/ ober 4 ^' ^ 
y— "6 Mnb4x — yz:^— .^. . ^ 



X 


6x - 


- y zz 10' 


a 


■4«- 


-' y- — 5 


i"^2 HS 


X 


'15 ■ 


X . 4 ~ 4 


20» - 


- 4y "*" 40 


a .5 =: 5 


20X - 


- sy ~ — 25 


6—4 = « 


1 - 


y z: 65 



V 



•§• 4t. 

t>icit = a«nt> it)r? ©tffercnj — b a^aebfn; 
«tau fott ^ie Q^r6gen fdbft Knben* 

©«« är^gm Der un^fannttn ®rd§eH fct> ZTx unl 

N 

bie flitiiere z: y, fo Iji Dermogc ber Oiebinäunj: . 



1 

2 

3 • a ~ 4 


X -j- y ZI a 

x, — y z: b ^ 

2 X. — ~ ^ "f* ^ 

a + b » , '^ 
X ~ — - — — — 1-- 

« a ' 2 


x-^a ZI 6 

$ a = 6 


2y ZI a — b 

a—b » b 

• • ■ - »' ^ a 3 



} ~ 



, • 



6d 

SJepfpirf. a ~ 2i5,,b z: 1x7, fo 1(1 x n 4 a 
.-^ \b ~ »i» + H' — ?i» — 166 UIÄ y Z3 ^ 

a — ■|b_HV— 'r=:Vt:49. 

. §. 48. • 

' Mette Huf §aht, fb(t) mtt 9ltMt OtUiUn 

A ttti^ B aufammen 6^<tge unb Derbkncft 480 
^; A unb c oxUittn 9 $oge unb i«tWe!ten648 
^; B unb G arbftten i; Sage unt» Drrbienen 
966 ß; toi« »iel ^ot jtber.bielit^ 8lrtdtrt td«* 
lieb ijerbicnt? ' 

y «nb t^on Q zi'z , fo ijl nac& bcn SSe&injungen Der, 
JOifsate 

6x + 6y = 48P 

^x-f- 9^^648 
i5y+i5z = 96o* ; , , 

^tefe ®Ui^m^en mim n>fr na4 b^r (SomSinai 
({ans « SRet^oibe aufl^fen/ a(fo : 

'6x = 48^ — öy 

X— 480 — 6y~8o — y 



X z= 648 — 92^ IZ 72 



^; 



«Ifo 80 '-— y .=: 7« 
8o-*72rry 






I 1 






> 

/ 



\r 



«? 



15 y —960— 15 z 

y ' ==960— -iSz 



'^i 



V 



64 



c 



IS 



'• # 



alfp8+ z — ö^'—z 
8 4" 2 2 = 64 ■ 

iz— :64 — i&=56 

. , z = 28» 
«Run i(r 8 -|- z = y = 8 + 28 = 56* ^eptx x 
_ 72 —'z=: 7a — 28 =: 445 olfo §at A 44^, ^ 
36 ^unö C 28 ß t^flrt«^ wrbient. 

§• 49* 

gflrtfte «iif9(»fe. SKari foll t«9 Sä^fett x, y, 

tcc ctr^en nebfl ^cm tiritftn $^eil ticc aton^tcn 
un^ j|?cm ftierfcnX^eü tcr Wtuh einer begebe* 
nenOc&gc a ünb fccr l&rittc 5^cil feer crfhn ncbft 
^em i)«rtett tt)cil fcer att)ei)ten unt bei« fönfteft 
^beil ber fcrittco einer gesebenen ®rbge b unb 
'enbU(Ö ber feierte Itbeil ber erflen nebft bem föhf* 
ten XW ^^ ^toe^ten unb bem fecb^ten $beit 
ber britten einer geöebenett ®rbgf c gleich ift* 

g?(id) b w Bedingungen bet ^ufga^ ^fonomt man 
foigen^e ©telc^ungfli: 

B, fx+fy-j-jz — b 

. . € a ©iefe. 



jDiefe Q5rti(^e Bringe man auf 3J[ej(^i S^infnnuns 

9»r(^ \M SKuteipUcation n>e9 (§• i^sX fi) ^of man 

D, 6x4- 4y+ 32:;=^2a 

E, 20x+i5y4-a2zrr<?ob 

F, 16x4- i2y + lozm 60c; 

lDiefr@(e{d^ungm f ann man n(^c^ tct (lom&fna« 
tiöns-SÖ?et^ebe aup6feh unb fle jucrfl aße z=: y untt 
ftann = z machen, um enölt^^ i ju ftnöcn (§♦ 430^ 



/ 



G, y;=i2a- 




•^z 


- 


4 ' 


* 


i6y = 6o4)r 


— 20X- 


— 12^ 


H,. y=:;6ob. 


— 20X- 


— 12z 




15 




•lay zzCoc- 


— 15X- 


— 10 z 


I, 7 = 600- 


"^ 1 ff X - 


— loz 



\% 



C — H> 12a — 63C — 3z='6ob 



20X 



12z 



4 - IS 

iBOÄ'—gox— 452^^24^^ — ' 80X— 48^ 

48z— 452;= 5z=— i8oa4-24ob4'iox 

., - , " - ■ ,*'■•- 

,K, % , ■ jzz -^ 60a -+• 80b + IQX 

. - . • ■ t. 

^z=lI% 12a — 6x — 3zr::6oc-u-i5xi — 10z 

■ '■ ■■ ' ■'• ■' - ■ - " ■ I I i I i« 

4 ' la. 

144^— 72x:-^36z:3: 246^— 60X— ^4^2 
4pz — 36z— 4=^=— *44*"h24Qc+i2x 

li, It =— 'g6a-4^6oq4-5x 



/• 



f 



69 

' lox— 3Xri24a-**8Öb4*6bo 

--' — ;'^ 
3 

' : Xzi:72a — 24oh-4-i8oe^ 

Sc^iman nmt)m iSert^ ton x in bie &k\dim^ L, 
fo flttbrt m(m,z z=:— * 36 a + 60 c + 3 (72 a — 
240b -^ i8oc)zr — 36a *f- 60c + 216a— :• 
72© b -4- 540 c :zz 180 a^' — 720 b + ^^^ ^f 5J>fll 

9&er(6 wtt y ftnb€t mati/ tüetttt man im ^etth t>on 
X uftb z In We ©leiid^ims G fe|f ; namlid^ y zzi 
lea— 63p— 3ii;=:3a— ^/'72a — 24ob4-i8oc\ 

— 3 /180 a i — 720 D -f- 6bo CS it:^ 5 a -r- Ö 

v.^— i — — — / 

(1 8 a — 60 b 4* 46 c) — 3 (45 a — 1 8pb «4* V5o c) 
2- 3a—- 108 a 4" 360 b — 270 c — 135 a -f^ 
540 b — 45^^ = "^ 240a 4^9oab-^ 720 a 

a — 62, l^= 47^ G= 3ß,, f(^ Ifl 
X zz:.72 a — 240 b-4* ^800 ::::: 72^^ 62 — ^ 240 . ^ 

47 4* ^8^ ♦ 38 =^ 44% — ■ ^ * 300 4* 6340= 24» 
gemct y=— 240a 4^ 900b — 7200=— ^240. 
€2 4^ 900 • 47 — 720 ^ 35= — 14880 4- 4^300 
r- 27360 rr 6(> unb en&Hc^ z=:i80a-r- 7^0!» 
4-! 600 c = 18Q . 62 — 720 . 47 4*I.&)0 . 58 m 
1 1 160 — 3584<> 4* ^2800 — ii59r , 

€3 §-5o^ 




/• « 



70 






' §. 5o. 

(BtAitt 7(uf<ioBc. gjian foU eine, desebene 
®r&ßf a in t»W9 1HU ^, j^-^- *oji licr a5ef£l)af* 
fienbeit t^etJen/ ba§ t>aö doppelte \itx crften 
ncbft b, t). b, 2 X + b, ba^ ^rcj)fa<f)t ber awep* 
tcn nebft c, b» b« 5 y + c, unb böötSictfacbe bcr : 
britten ncbft a, b» ^»42 + d, gicicb finb» 

$n<i(f> ben Sebinsutisen ber 2(ufgabe entfielen fo(» 
Senbe ®leid)uttgen/ melcbe burd) bie @ubfl{tution«< . 
S7?et{fobe aufse(6fet metbnt f otuieri (§« 42.) : 

A, x-j-y + z ZI a 

B, 2x*j-b zz 3y-f*c 

C, s^x + b ZT 4^ + ^ 

7(u« ber eVflen ©Uic^ung A ftnbet x^cxi etnert^^ 

fät X r::^ a — y — z ünb dfo 2x=röa — sy — 

^ z. S)tefen SBert^ fe|e man in bie ®(eic^utisen B 
unbC,foJfl 

DV 2 a — 2y — 2z + b=:3y i^c 
E, 2a-r-2y — 2z-f-b = 4z4-d 

5Cttö bet ©(eid^ung D fuc^e man «|nen SBcrr^ för y> 
2 a — 2z4^b—-czi 6y 

F, 2a — 2z4-b — cZT/y 

^u$ bec ®(ei(^uitd ^ ftx^ imm einen anbcm ^r(|k 

föty- sa — 6«i4-b— dz:2y 



SXe 
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S>{e ^UidfmQ^n F ttnb G fe|e mon ttuit §te{(6,.fo fin« 
ft« man ben SBert^ t)on z : . 

2a— -2z^- b — c~ 2a— 6z-|-- l> — ^ 

~ ' — 

4a — 4^ "H 2b— 2 cm loa — 3oz-f-5b — 5d 

30z — 4^~2^''^— 6*T" 3b-|-2c — 54 

H, z — 6a-j- 5b-j-2G— 5cl 

fBmn mon in bfe ®(e{(^utis 6^9 G 2 a — 6 z -f:* b 
— 4 = 2 y ben SSJert^ t)ort z britidf/ fo ftnbct man y ? 

2a — e/ga + sb-f-ec— 5d ^^^b~d=:::Sy 

62a-^36ä— ißb— ^12 ,CT[^3ocl-f^6b*— 26d=2y 

'■■I I i ^1 ' 1 ■ I ' " ■ ' ■III. 

16a -j-8l> — I2e'^4^ ^= 2y 






n 



/ tl I M^W^— ■ I 11 I I ■ ■ 

%6 



16^ •\-*8h^^ i2C^^äz:zy 

■< ' ' ■ I I I 1. 1. iii.i« ■■ 

^t^t man cnWi^ tiefe gefunbenen ©erf^e für y 
«nb z in bie ®(et(6utig x = a -^ y — z, n^elc^c eine 
9ö(ge ber ©(eic^uns A t(l/ fo ftnbet ^non x; 

x= a — 8a — 4^+6^ — 2d — 6a — 3b— 2c+5d 

■" ' ' . ^ . » ' .' . — 

'X=26a— 8a — ^4^+^^' — 2d^6a-^3b — 2c4-5d 
x=i2a — 7b-f-4cH-3d 

€4 3.55* 






L 
/ 

« 






3- ®' <9?4ii foB Die 3fl§r <)o i- a b«r9((i<irf f^rfi 
fett/ bog X 4. y + r = 90/ S X 4- 4a=r 3 y -f. 
to unb 2 X 4. 40 = 4 z -f 10 , fljfo^ :;2 40, c 

•^ 3" »o _^ 1080 — ggg 4- 80 •f' 30 »igor-sno 

26 ^ 2(5 

---.91a j--. 8>9o+4*4Q'-6 *go4-g>io 

•-*■ 3^ ^«- 00 > 7 — . " gr, 

7^0+ 16 0«— >iiM)-f-2o 900*- HO 78o 

» • ' ' ' " 

^ <?'9Q+ J>4o+^ • ^—5 • *o 540+ i Ä)-fdo— /56 

_^ 700 -^ 50 6(5<>___ . , 

"" iS — 16 — *5. 

§i 51» 

tif l^ft feer ^dlfte fcer aiuerjteir un^ btttten ; t>tf 
Itoeote nebfl tfin dritten $6«« t>er erjlrt rni^ • 
kitten ttnt> bie Dritte ncbflbem Werten ^Deil r, 
teiierflen unt^ iWen jclie för ü(b eiher gejf# 
bcnen @r5§e a öteic^, ijj. . 

Slü* bett ©cblttgttrigeii b«r Kiifga^e t(f 
i 4-?-±i^ — aj öifo ax 4. y 4.2^ ftn 

y +--7~=^ *' «ip» 5 y 4- X 4- z = 5 n 
* + ^^-— = aj alfo 4 X 4-x 4.y -= 4 * 



/ 
t 



7S 

^kft ®U\^m^m brbne mmt na^Un ^(^f!a< 
Un, tamit fiefidf^ beflo (etd^t^r nai) bct 7lt)biHon6# 

x + Sy+z r:: ga 

2x-f-y-}-z rn 2 a 
2 X + 6 y-|- 2 z rü 6 a 

ax-j- 2 y^-ö z iz:8a '• 

\ — r4y + Ö^ =::2a 
2oy-i^4z — i6a. 
— 2oy-4"3ozsrz lo a 

342i z£*26a 
26 a 



2 

.3 

t . 1 =4 

«.«.=: 5 

5,2 — 6 

6—4= 7 
6— 5 — 6 

7 ♦ 4 = 9 
8. § r= 10 



z zz — = 



»3 ■ 



34 »7 

bringt man nun tiefen tSßert^ t>ön z In hU ®kU 
c^ung 7 ober 6 y + z = 4 a, fo ftribet man 5 y +^ 



68 a 



^=4a=-7^, örf06y=: 

' 55 Ji 



68a — 13a 



17 



Uttby:=; 



11 a 



„ ^ -_ ^ Um X lu finbiW/ tarn man bia 
t^kic^tirtg 2 ober x + 5 y +z rrS a gebraujbenj 

.' V 17 * . »7 

»7 , • »7 : «T . * "^ 



\ 
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V 



/ 



^. iia ^ ,„ i.*^ a 

3 = »5jyz:— zrss ««tz _: — p 39» 

. §. 52. 
^<$fe 2(uf9a6f. (^ine fictotfe SfnjÄ^I ;0(^en 
=: a Wt^vni M^ ®raö einer SBiefe — b ttt 
einet ^tit — c-, eine andere »ns«^! £)(&fett =: 
d icrie|)ren ^a^ ^ui^ einer (tntern SBiefe =: e 
tii ter Seit = f ^ mm fräst/ »ie i)iele ^fen 
— y eine i^Ieicö sute ©rdgun^ =: g in ^r Seit 
— h ijeriiel)ren/ unter berSBetinstWö/ taSt«^ 
® rag in SSer^Ältnig ttr ^tit »ttte^* 

SKtttt f<|€ öle Mufjgabe fofsett&ergeflaf t ouf : 
O^fm fffiod^eit ©rafuns in Tonnen* ^ani>e< 

c 1> 

■ ■ / - ^ , 



I I 



a 
d 

y 



2t 



X ZI ba$ ®rai( , ml^B anfangs ' 
öuf jebcr dornte iönb nxin 

duf einer ^ottne ianb tiodd^f}.. 
X zz ba$ ©ras, weldEfeö ef n Dc^fc 
in Siner SSBoc^e »er je^rt, 



' . I 



< . 



f 



^t man nac^ 



I 



Wttgungm 49 

T L 

- fkx — ia ZZ 13 



9. gm; 15 

' io.eZZi6 
16 — 15— 17 



,75 

bbc, cx imb gx n b(i6©ra« ouf bett 

5Bi^fcn b, e unb g Im ^lufang?. 

cbz, fcz unb kgz zi^jai 

®ta6/ lüdc^tö in ben 3^f^>) ^i 

f unb h auf b^n Qßiefm b ^ f 

unb g tt)d(^fl* 

ac, df unbhy — boö®raö/tt)cf# 

c^^ bon ben Od^^fen a^ d unb 

y In ben 3^*^« ^f ^ «nb ht>er* 

. y^tt wirb» 



/ 1 



18 



eih—lig 



a,c ~ b X j-|r cb z. 
df~ex-4-fex. 
hy — gx + bgz 
acef ~befx -47bcef25 
bcdf^ bcex -j-l^cf ez 
acef •*- bcdf ~ befx — ^ 

bc^xz: (bef— bce).x 

ac'ief — bcdf 

X ~ ■ 

bef — bce 

dfg — egx4-efgz 

ehy ZI egx -f-ehgz 

ehy — dfg ZI ehgz -^ ef gz 

— (ehg — efg)'.2 

• ehy — dfg 

z mi *"' " '' — "^ ' ' 

ehg rt-^ efg 
a c . 

— — x+cx 



I ' 



/ 



Iinbi8iiii9j=^^ 

fflimm nun 21 



)ffZ.,t, 



&ufHtaitt in . 
20 ~ 22 

ft2 « bn 2..^tac 



b bef T- bce^^^^gh — efg' 

f— rc — p^h — fZlrunb p-|- 



I » 



a c acef-^bcdf , cchy-— cdfjg 

/'- »i^— *"*■ »1 ■ W ' I '^«^ T » 'Hl Mm 

b bep "^ egr 



mmmmti^ 



^3 

ts.egpr ZZ 24 



ö6 



«5 : c rz 26 



Rad^2i 



«ac^ 21 



0*9 



a? 



.s « s 



28 



*8:l>ehp " 29 



accf-^bcdf I (ccby«-tdfg)«b 

— — ■ 1 

. . cp • ' cgr 
acegprzzs'cefgr— bcdf gr , 

-J-bcehpy — b^Gd'fgp. '* 
bcehpyii:aceg-pi>— acefgr 

-J^bcdf.gr -|-bcdfgp 
behpy ZU acgpr.— acfgt 

-|- bdfgr.*(- bdfgp 
bthpy tZ ÄCgr (p — f) + 

bdfg^(r+p> , 
p-^f~— cuntr-f-p~h-<^ö 
behpy II—^accgr-|^bdfg ' 

(h— c) . ; 

-^rZlf — ^h Utt^pZZf — c 
behpy ~ aceg (f ^ — ^^h) -J?» 

bdfg(h— c) 

accg (f ^ h)'-f bd%(h— c) 

- - m um . II ■ I < I 11 ■■ » I I ^,, 1 I I Hl———.. . 

'l?eh (f~c) 



y = 



H^fpieC iDc^feti ^ix^ra Tonnen ianb 

1 ■ 

: azz 20 cizi? b~i5 

d~30 fziiS e3 24 

7 hzz a g — so' 
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fo«t^y= ' ^ ,5 .4.8.(..6~i ~— — 

unt) rown roänSo^^'f «n'>9^««"er mlt^ 15 mtAtivHckt, 

. ' . so . 12 , 04 , a . 8 + 30 • »6 • 'So • — ;4 
l"''*"— : 114.8 -4 

98160^-- 57600 li 3456o_ __ , 

7((fo f6nnen unfn t>i€f«n^e>in9ungrti auf 30 'Xonnet^ 
lan& in 6,?BJo(^n 45 öt^fen segwiet «)«6^«n. 
; §.53. . 

tntmte ^Mf9«6<. @e<l)f ^crjiwen feßcn ein 
CrU^cit muv il<& t^cilcn : Uv erftf n €rt)t^cif 
Ijl r: 3t, ^er j»6|*ett = y, >etf t^rttten z: z, j»et: 

2;rv. S)ie ^ttwmn tcrffinf er0en firbtl^^ile 
iwi(^t eine gesebene SaW 3: a oti^' (d. ^. x -f y 
-j-z^u + t — ä>; tie^umme be^ 1, 2,3* 

4 ttnb ßten grbtbei^ö ift — b (b. §. x 4- y -f- « 
-{- u -4-vn b)5 tie ©mtime M i, 2, 5^ 5 uiib 
6ten erbtbeitö i(t i: c (6. ^ x -f y + z 4- 1 -|- 
Y — c) ; bte@«mme beö 1, 2, 4, 5 unt 6tcn €rb* 

tbciW ijl~ d (U. 5. X + y + 1 4- u + V — d), 

We @ttmihe be^ i> 3/ 4/ 5 unb 6ten (£tbtbeiW 
. tft iz « O» &♦ ^ -l- == + " 4- «^ -H V — e) tmb 
enbti<&bte,^mm( Ui a, 3/ 4/ 5 unb 6ten @rb# 
tbeiö =: f (i>. &. y + z + u 4- 1 4- V - f).. iii 
toirb gefcadt/'tiHe i»ieUeber ju feinent ^rbt^il 
cmt^fanÄen bÄbe ? 
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1 

2 

, . 3 

:^ 4 

6 
; ,, • a— 2= 7 
1.^5= ß 
1—4= 9 
1— ^6=io 
1 — 6=11 

T-J-s-Hharf-io^- 

11 = 12 

®ii6|t.anac&i=i3 
10 : 5 = 17 



x«|-y-j«*zr|-u-J-vZlI> 
jc -|- y -j-* z *4* t -{- V 3 o 

y ^ 2 --{-* U -|^ t -^ V IT f 

t — v,~ a — b 

ü — - V H a — c ; 

z — vIZ a— -d \ 

> 

y •— V — a — e 
X — V ZI a— ?f 

a— 5v~6a— b— Cr— d — ;.e~f 
a-^-b-j-o-^d-j-e-j-f --- 5 a z: 51^ 
a+b-j-c-j^d-l-e-l^fZlS - 
S — 5a~5v : 




5 



w 



Um t)ie u6rtgcn miefannten ®r6|ett ju^ jtnb««^ 

unt> fuSfiitüire, $. SS. iwaö het ®Ut^ms 7 «fJ t — 
V 3r a — b, alfo t = a — b 4- v; abtt naic^ iy.lfl 

v'= - — a, alfo t = a — b -^ a = - — b; 

^uf (6<n tie Hit findet man tie ant)ifm mUtanntm 



7S> 



• \ 



«uftbxz: 


5ö.ur: — 
s 5. 


■c, z 


s 

~5 


s 

1 « 


asi. 


So fe? a ij: 


:87o 


vS*; 


b 11780; cir 



060: ä ZZ 030; e n 980; f — 880, fo l|l a + b 
+ 980 + 880 lü 5400 unfc - ~ 1080* Ttifo: 



s 

XZZ- - 


f 

- f "^ 1080 — 


880 IZ 200 


5 


1 




S 


\ 


, 


y— -- 


— e ZI 1080 — 


- 980 ZI 100 


5- 






s 




» 


z r= _- 


— du 108O — 


- 930 IZ^iSo 


. 5 


i 




' s 


/ , ■• 


■ "1 « , - 


U~(-- 


*- c n logio — 


• 960 ZI 120 


5 


» 




.S 


.. ^ 


1 


t_-- 


— b ZI 1080 — 


- 780 ZI goo 


5 




• 


S 


, 


.' 


v^-- 


— a zz 1080 — 


-870 210 


5 




- 



Stec^tittttä mit ^otmim, C?f punentm «nU 

§• 54« 

^tr6 eine (Bti^ me^veteWiaU mit fid) f«(&f} mu(' 
thpUdtt, fo ^t^t ta$ Hxaui mt^anbme^t&'buctjine. 




t » 



} 



s. 



^eben hkftt gbid^en gacforen nenne m<m hk 9Bltr# 
|(( (radix) unt) bfe Tlnyi^l bevglleid) großen Jactoten^ 
n)e((&e bie 9!^oten| au^müc^en^ ^n®rab ober &tlt^ 

erponcttten Ut ^ctm-^' ©» «fi/. «>«nn ^ di«. 

®ttrjel l|l, ^ . ß ~ 4 Die jwti^tf ; 2 . 2 . 2 n: 8 bje 
britfe; 2.2 . 2 ^ 2 ~ 16 tue Dterie; 2 , 2 • 2 • 2 .2 
ZI J2 bte fünfee; 2 • 2 ; 2 . 2* 2 . 2 ~ 64 bie fe^$te 
^ojenj u. f, ». twn 2. ^(I bie olgefeatfcfee ©röge a 
Äe SSur jel , ' fp Ift ble erfl« peren j — a , tie jmepfe IZ 
aa; bfebrlfte ~a-a.av ble trferte ZI a .a. a , a; 
bleffinftelZa.^.a.a.a, biefec^öfezz^.a.a.a.a.a 
u. !• m. Um bie jTOütijfgj^e 5>oeenj t>on a jit &iejefd^i 
neny mui|te man jiDan^fg ^ um bte ^unbertfle 9^o(en{ 
arijubeuten^ ^unbere a neben einönber fe|en« S)te^ 
n>Ärbe o6enDe{t(duftig[ un^ UfdjxoetUd) (ei;m SKaii 
fid&rerbf ba^er Wog b(^ SGBurjel unb fefe rechter .^anb , 
äbetblef<lbe eine fk{ne3«^( o^<r ben ^fponentftl^ 

toeI(6(r anseidt^ tote oft ^'e ®vHt mttifiä^f^Ibji 

muItipftCiPt ijl;, nditfn4> aa — a», aaa z: a», 

* 

aaaalZa*, aaaäaH a', a^aaaa Ila^Utf,».. 

©0 b^beufet a*°, bog a jtDanjfgmÄt mit fidf felbfl 
multipücid ij^ unb a^^ i^ bU bre^gigfle 9>oreni Mn a» 
^'e®r6ge h me^te^eWlak i..55. nSnal mft ftd) felbfl 
mulrfplicict t(l iz'l)'* unb c* bebeutet, bag bie gege« 
jbene ®r jge -c }u ber unbef annf en pofen) x erhöben 
»ber fo oft mit fic^ fe(bj) mu(tiplicirt noeVben foQ. 



> I 



$55. 



** . 

.. Opponenten/ fo fmb bi« ® rdgm A>ori dnevkp KtC , 
iint) fdrmen.nocö'ben \)ör8in (§. 5. 6,) gegebenen 
SKegefn abbirt unb fubtra^lre iDerbeti. 3» ^^» 
-öa^ -j- 4a3 ~ 9a3^ b. ^, fünf ^u6i|6 t>on a 
unb 4 Äubuö bon a m^cfeen jufammen 9 ÄwbuS 

' , wn a au6. €6en fo ijl 3 Q"^ + 2 c^ —5 c^* , 

7(bbittom' 



-#—- »»^ 



©ubtraction. 



iie^ 



m^ — r2 n* + 4p' '^^^T^*- 

2) '^inbab^t entmUx Wc95urj^fnbcrfc^feb^nun6 

' biß Sjrponenfeti gMcftober b(e €jrpöRfneen ber« 

fd)iebenunb bicSBurjcfn g(dd) ebec ft^bH:^ fte^be 

Tttf «rtb öi« 'Höbitiott wjt> @u6<cac(ion laß fft^ 
nute turd) 3e'<6<« ohtseuftti. 2f^ a^ mb b> 

^kt c* ai6( jmnUnterfc^ieb« c' -^ «* «fibenft« 

. ; 5 ««& 



* ^ 



/ ' 



I 

fic^ mehnmfln m^ unb — n*^ o&Mrm foü/. fo 
Jjl fcic @unime ZI m* — n^, , 
ibbtflütt. ©ubfracfion/ 

x*+y/ a' — b' 

x^ ^ b* 4. a^ a» — c^ 4^1!« 

i*+x«+>5 -^b'+a^ -JH- Jl Z- 

/ a^— a^— b^+c'—d« 

' 1 ) <Bint) Die ® urj^In biefelben ^ fo abbirf man nur * 
^ tie <S^|rponenfen unb^ bie @iimme ifl ber ^jrponent 
beö $robuct$ 6e9 ber gegebftun ®urjd; benn 
a' . a^ :zr aaa * aa z::: aaaaa ($«80 :zza* ^ 
i:: a' + * (§. 64 ); tben fo x* ♦ i^ = 
xxxx . XXX rr xxxxxxx 11: x^ iiz x*+ '; 

ebenfom^ .m^ ~m« + * mm''; eben fo 
x».x*rzx"+" = x*"j «6enfox»»x">:ir^ 

x"+'" ttnb a* . a' = a»+« «nb — • ^ 

2) ®inb bie ^urjefn tiid^tQUidi, fo fann man cu^ 
bie Sjrponenten niift abbiren, fcnbern Me 5^^fen» 
2en o^ne m^i(i)m nur neben einctnber fe|en (§. 

8.% ®^ S^'^^" ^ ' ""'^ ^ ^ ^^^ einönber muW» 
pllclrf büt59>robucf a* b^ imb tbin fo x* unb y" 
|>a«?)roburtx" y«.' 
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-^ 



i^k- 



^y?x?-|.3y«— xajrf 



6a^ b» +gb* 
4a*-|- 6a»b»' ^ ' 

'■ ■ .^ i ■ In 

. . §. 57» 

i) 6iBb bie ®urjeln biefelBtn/ fofüUea^irt mcn 
trtt €rponen(en M SXotfsrd vom @;'ponen(en 
6e^ ^ioioenbu^ mt> <>er tihferfd^ieb ifl bjtr @jrpo« 



3.».^= 



aaaaa 



»4 



f* üWöraw/ nxnn map ga^«r tttib 9J«in« 
turd) a a bi»Mtt ($. 30. ?(rit^); a(fo ifi tiftCim» 






XKXX 4 4. a * - X" 

_ m^m^ ^ipZ _. v ^««4» 3 

j g»i , — i . iii. pg„^ ^ — A 
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XU 



itnb 



X 
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a»b« 






S)i»tfton nitr bur(& B^c&^it ünb^utctu k ^# a ^ 
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3)^^o6a^ftf man bfcfe Svegctn, f6 g^fc^te^f tit^U 
. t>\fm jufammcngefelrer ©regen auf bie "oox^ln 
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§. 58. • ■ 

bet 5&urjcl a glel(fe 06er a' — a; benn tXi>a ' — 
aaa unb a ^ — aaijl. (§» 54.), fojönn a' md?tö <in*, 
• berö all? bie ^uv^d fc\)n. ferner cnrpf ^ ^e^r (Jrpo* 
nent i,,rt>ßnn man^ö^len fu&rro^irt, bereit Unterfdjieb 
n: 1 ijl, j. ^f 5 — 4 ^ i ; <jHö fann mein a' n:; 

a^ — ♦ anfe^en; 'a6er a^ — ♦ rr — (§. 570— 

(§. 540 -= a, flffo ijl a'n;r a. €ben fo ifi x' - bc, 
ab :zi a' b', 100 :zz >op', t^oraue^ foigf, ta§ man 
nu^f not^lg ^ot, ben S^ponenten 1 ^injwfi^reibm unb 
bü^ jcbc ®to0e, weldje feinen auöbcucfHcti genannten 
^Tponeniien ^ae, fo arigefe^en tt^erben fonne^ als jep^ 1 

Scte^ofcna/ tcrcn @?:pcticnt 9^uU ijl/ ifl 

r= 1 ober a° z=: i. 9iuö öl6 Sjrponent funn entflf« 
^«ti,n>enn man von einer 3o^f eine antere e6en fo<icoße 
fubfta^irf , ^ 95. 3 — 3 = 0; olfo ijl a» = a' — » 

.:= V ^5« 57.) = 1 (;§. 26. 2(rlt^.); «Ijb a« = 1; 
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, r 



X* XX 



c&enfox°=:x^~* — — — :^— i. 



X* XX 



SBW) eine ®tö0e, bewn €]rpon<nt fHuU t|?, j. Q3». 
a '^ mit emcr anbern ^oim^mn a muWplickf / j. ^. 
a *, fo ijl.a 4 vÄ« = a * -F- ° (§. 56O = a^ a« mu§ 

' -5 3 «ffo 



a(f0 eine ®r6§i b^n bct^efc^offen^eie fe^n, baf tomn^ 
«ine anUte ®röße mit i^rmuttiplicirt witb/ j. ^. a ^^ 
t>o0 Probuctglri^) bem9)?u(tip(ic<iiibiiö bkibf; e« s^ 
ob^r Mne®tjße auger b(r€in^eit/W(I(bebi(fe€tsen* 
Vc^aft ^4ttc (§. 16 gCrit&O; »Ifo ifl a«^m. 

7(u^ btcfem @a|e fblgf no4) ferner^ baß ade ®r6« 
fett, be^eti ^jrponent SluU if!, sleicb finb; j. *^. a*=* = 
b «^ = X® — 100" er 10 " „ i * = 1. 

§.60. 

^ 9int ^otm vMt einem nesatiben ^t>i>nen# 
tcH/ j. 33. a~*, tft einem ©rtt(t)e9let(&/ teffen 
SöDlei- tie €inl)eit unt teffen SJ^cnncr bie gege* 
l)ene^]5oten j mit einem pofttiten (Opponenten tft/ 

3[ebet ncgattee ober mit — bejelc^nete S;:ponene 
f anti attfiefe^en luerbeti^ a(^ entfiele et^ noena man eU 
nen eben fo grof en pofiWtoen ober jjtif + bejc i<fcnftcn 
ejrponvnfen t)on 9lua fufetta&irt (§. 60. ^olglid) i|l 
Jebe 9)otettj mit ein<ini negatit)cn (^poncnren ober a^* 
$11 a^^*; 06er t>om S^rponenten o btc S^&I— 4 fu&» 
fra^irett/ ^eißt a*' burd^ a* bWWren ober ,a°^*z=: 

~ (i 67-)l nun l|l aber a« ~ t (§. 59.)/ «>fo «""* 



ft. ^. a — ♦ r= ^ 



a*' 



7Cufe6«nble7(rtl|Iy'»^y-'=;n = ri 

wnb 



r 



p. • '1 im* 

1 unb ar*" :z: — «nb ni* n'^^zz: ni' ♦ — = — um 

tlorten, j. *-Ö, in SJeiüeonö.^inönual.'i^eprem/ 
t^or, t)d§ man ^it>iftoneri mit ^^ot^njen in 
^otenjen mit neqatmn ^jtponeiUen t>erpan' 

^ . •• •• 

Um biefif Drei) ic^rf^^e (§. 58- 59. 60.) bcflo feicft» 
(er einjufc^en, benff man f(C^ eine fKei^t t)en ^otenjeti; 
n)eld)e 3^ ^Ä mit a^ anfangt unb in ber bie fölgcnben 
(Stieber babutc^ entfielen ^ bag ma>i beildnbig i t>om 
€rponenten fu6tra(}irt. ^ie Steige loicb folgenbet^ei 
(iait auöfe^en: 
a^a5.a*.a^,a'*.a'.a^a--'.a^«.a':3f.a-^.a-'^a-"^ 

_ y 

Tl&er 1 t)om Sjrporrenten fubira^iren, ^eiftbwrd^ 
a bi\>ibiren ($.570» f<^^St ^f^^ nun mit a^ an unb 
bmbirt mirf (icb burtb a, (b bef ommt bie Steige ei^te an« 
bete ®eflak# <'fi <^^^v i^ ber t^at mit bct teerigen gleic^i 
bebeufenb : *. 

r II f r I . . 

morautf a^ctmaf^ er^effef^ baf a' ~ a, ä^— j, a""^ 



a «a^^a >a «a ia«i»' 
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I 



»j 



JStf-^ ., ., 



8g 

■■■.-■ 

Sßkittt eine ^otena mit eitlem dcdc'BettcniSif^ 
jj0nentcn/ i. SB. a», ju einer ^otenjVj» ©♦ Wt 

< feierten/ fetb^ten ölet im aUflenieineU au einet* 
^otejij/ tcten (Srponcnt ;= m ijl) erhoben »er^ 

- iin feU/ fo multipJtcirt man feeiSj-poncnten n 
ber *3)ötena a» mit t>em @n)onenten m tat ^0* 
tcnj/jubcr a^ecDoben hjerfceiiroUunbta^^tP* 
S)uct mn ijj'ter (gpppuent ber toerlangten *)Jo* 
tenj bester öe3ebencn2Bur8et/b;^.(a»)"»— a°'°. 

©off a^ quübrirt mctben, fo finhü mon tag Ctua« 
fctiic Ov^)-% wenn mnn.a' mir fid) felbjl mufdpficirt 
obct (aO' — a3 /a» — a^H^^ — a ^ • ^ — a^. S)en 
Ä'ubu^ t>on a' oberCa^^^ finbetman, roenn m^na^ 
itnjmai mit ftcb fdbfi muW pflcirf (§♦ 54,)^ wefc^eö a ':, 
ii^ .a' n. a^+3+^ (§.56.) = ^ ♦ ^ (§,i/^rdtit}}.) 
flibf, ölfo (aO^, = a*^ 3 = a9, ^benfo ijl tö^aua* 
brflt V)on a>= a"* . a« (§* 54.) = a»+*^ (§. 56.) zi 
a'" unbt>er^ubuö,t)ona'' = (a")^ =a".a'',a"±: 
a"+^+" = 0(3« un^ t)ie t)iert€ ^otenj \>on a° = 
(a")'^, = a". a'*;a" . a» = a"+"+"^-« — a*»», 
TImö t)Ufer ^nbuction folgt, ia^ toenn a" jur J^orenj 
m erhoben wccbcn fott/ man a" mma{ mir fic^ felbfl 
multiplfdten mulfc (§. 54 ) 5 t^M^ flßfcbtel^t aber, voinn 
mcm ben%pon^nteu mmol ju ftd) fel&fi öbti« (§» 14, 
^nt§.)/alfo.(a»;»a=a«»». €6e%fo fflx-^aurbtiti 
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-4^1 



^'-■^' =7TI (5' 



xmp 



tat 55c(^nj <r$o6cn = (5c ^^) 

SBcnn fine ®r&|5c «b , ttjcfc&e ein ^tpl>uct 
Äii^ me!)rerni|l/ju einer ^otcnjn ergeben ö>er# 
teil foTI, fi> öe^-{)iel)t ta^ ijaturcft/tag nion jcbcit 
tcr ^-afforcn juc ^otenj n ct^ebt; t ^. (ab)» 

= a" . b", Sajenn a mit b multlpllcirt wirb, fo j(! 

1 4 

1 : a — b : ab (§, 15. 2(ri(^.) unt) iDfjb fciefe^rcpor- 
eion Einmal mit ]fi^ felbfi multiph'cjrT, fo ift 1 : a^ r± 
b' : (ab).^ (§, 89* %ief):% 5nulfipfltire matt We 
.53r6pbrtion 1 : a = b- ab brermal mit jic^ felbfT, fo 
'jjl 1 : a^^ = b^ : {«b)^(§. 89*^»rit6-); ®trb bfe 
©rwnb*5^t:oportion n^nai mit pc& felbfl rauWplicfct, 
fo Witt) jebe^ ©K^ö jur 5>oeenj n et§o(>en (§. 54.); 0I* 
fo ijl 1 r,a"~ b« : (ab)"* unt) tö^nn man/ble öi4|ern 
u«b mitten ©Hebet multiplicict, fo ijl .V = Cab)» 
(§. 78. 2(ritf>). gbm fo ij! (a' b*>* — a»» b» 

Slnmerf. ©lefeSleger gUt, €ö mögfit fo bWe Jocfo* 

ten ba füQtt/ ol^ man n>iU« @b(( xy z u jur 

, 93ofen^ n erhoben mcrben, fo \^ x y z u :;::::: 

^ xy . zu^' aber (xy)":i:^x"y" iinb (zu)» 

:;;;: *" ]U"j jfjjfo (xy zu)" =s x" y ' z" u". 

f 6 $.63. 



'/ 



. ' 



~r 



90 

•6.63. V 

mU mdit einen 93rw& l m einer f otenj « 
ergeben/ fo crt)ebt man S^Dter «nt) S^ennir juc 
segebeneii Wf nj; b4 0"~"b^-, 

«Benn a 6ur«b b W»lblrf »icb, fo 1(1 b : a :± 1 .: 
1 (§. 20. Wt^.), alfo b» : a" - i : (^)" C§. 89. 

^tH^. unö §. 64- ^¥^)/ «'f® b « "^ Qy ^^''^^ 

fr) =7r. ««*(!;:) ~bTi 

bciie @r60m ju einer 9>oteti j er()oben iperbm 
foflen, fo fd)Iiegt möti (le iit eine 5)örent^cfe, 
ober jie^t eioe^iinte über bte^ur^et unb fe|e 
. ben ^rpowenten baneben, 3 2>^ (^H-i^+c) ♦ 
ober a-|-b-|-c bebeufet bic vierte 3>öfen| 
»on a-^b-:j-e ober ho^ biefe ^rje( t^ier* 
mal mit ficb felbfi mulfipltcirt «Pirbeti foff. 
[ (a 4- b)* H- (c + d)^ ]* bipmtett i) bog 
(a 4" b) quabrirf ; a) (c + d) tubitt unb btt 
^umrne biefe^ £luabrat$ unb ^ubui^ux pieu 
fen 9)oretij erhoben tmben foü, , €ben fo 



y' 



I 




% • • • 

heifteti \) bo§ (a -(- 1) mit (x -f- y) niuU 
tlplicixti 2) fcjcd ^rotiuct quabtirt o'bev ((a 

+ b) (x 4- y )) ' ; 3) ^u tiefem Öuobrate 
TO-j-n obbirt anb 4) bufe Summe fubirt 
•bec auf bie britfe 5)oten j erhoben merbeit fott. 

§.64»* ' 

' 

©0 tt)ie bie CtuabMttrurjel äui a mit y^a tmb 

bfe itu6ffn)ürjet mUya (§.56. 57. ätlf^O bejeid^nef 
tt)itb, fo bejdcbnet mon aud} bie bierfe SBurjel rajt 

|/a, bie fünfte ©urjefmrfj/a u. f^ n>.. SDfe ad)» 

SBBurjel uon tifdireißf man j/aunb bebeulet bie®r6fie, 
xoeläfe a(i)tmal mit fid^ felb|l muhipüdrc o^ibU €beti 

fo Sebeutet |/a"», baß au« a» bie nte tHJur jef gejogeti 
ober bieOroße jefunben metben foff, »c(d)e n matmit 
fi* felbfl mufttplicirt am jibr; (gofl eine 2ßurad j. 55^ 
bie f(;d)öce aud einet jufammengefelteh ®ro§e1ü+tl 
gejogen mtben, fo mug man (Te in eine ^^arentbefe 

elnfcöüeßen ober einen ©cifid) baruber jte^en unb ]/ 

(m -|-ri) o6<r y'rn -j- n fcbMl6*n, ^&en fo (><• 



beutet "1/^(03 -|- x)h5'obfr |/ m-f'X . h, ^a0 m 
•4^ X mit h mu(|tp(idrt unb ou^ tiefem ^cobuct bie 
Ä»*ic»urjel gejogen »erben foa. Jolgcnber <(ugb?M(äP 

• 1 ßua» 



V. ^ 



t ^ r 
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flluattafnjurjri äejocj^tr werben foff ober \^ (a + b) j ^ 

2) b'a^ n t)Ott m fubtra^ire tmb M& btm Unwfcfcict) - 

bici ^ubicn?ur jel ä^jogcn itJ^rben fofl obfty (m— n); . 

■ * 

3) ba^ bicfeCluabra^unb*Äubtcn)Ufjclober"i/(a4-b) 

]/(ni — n) ml( cinötibec multiplidrt ünb 4) aüö bie* 
fem 9^robucf bic t)icrte 5Butjel gejogen n>eröm foffA 
tDeg^do aue^ rwd) eine ^orenf^efe not^ig ijlj ober 

üuf fofgenbc ® # : ^ - 



\ 



\ 



€ittc ö<(jcbcne ^ur^^et n ciu^ einer ^e^eBe* 

n m 

a" l>urc& n btöifciren ofccr i/a" — a-. 

bin, tt)eld)ß n ma^mic fid> felb|l mwlrtpffrlrt a5 ^ert)or^ 

~ m 

bringt; nun gibe cö aSer fdne onbcre ©röge afö a~, 
njeld^eö^ n mal mit ftd) fel6(! multipltctrt obw jur 9)o« 

fcttj n er^obm a"* gjberi f&nmej b. §. C ^n y ~ 
a~=a"» ; alfö ifl bie nte 925ar5elt>on a« ober l/a" 



m 



a 



n 



J^erner , menn man a«^af , fo jtnbet man babbtt 
bas Cluabrat, t^eh« man );iiXi €jrponenfen mif 42 mu(* 
ttpHdrt = a«* (§• 61) Hnb ben i^wöi^ ;;^: a^«» unbljie 



93 

eä öhflibr: v 

^m ^am ^3m j^4.m ^sm ^tfin a't»™ 

SBBiff man t>otji beh ?)ott» jrn jurficfge^^n mb f?^ in 
l^re ®ur jcfn aujtofen ünt> bic jtrQ)te ober 0.uabratf 

3i> cm 

. ' rourjcntnbßn, fo fjl jTe — ■j/^i"'" — ''^T = a™ ; bic Mttt 

^3 ■ " ^ ' ■ 

* ober Äublc«)urjel — y as«^ — a»»* ; bie biVrrt 23ur; 

"4» * ' ^ 5 

>lr::l/a*"*rr^°'; bie fünf feSGBurari — y as«» — 

5 m n mn 

ay — a^ unb /sJ^^'z^: a V r:! a"» ♦ 



8 



, -^otjll/a« — aij "j/mzrm|; |/y^*3 = 



m 






nr 
ja ♦ 



§. 66» 



V ■ ■ 



SBehn eine sede&enelSß ur jel a# einem ^ro^ 
tuet aiä öejösen toerten foü/ fo defcfcic^t feö^, 
tocnn man tie SBurjefou^ jet>cm bcr '^artojren 

®enn a mic b miilftplidtt wirb, fojj? 1 ,: a r- 

-33 3 ' 

unb 1 : j/ a : y b ~ y ab (§. 89* 'MricS,) unb <^l(- 

n, n n n 

gemein 1 ty'a — y'b niyab a(fo y ab — 



n 



1/ a y b i(§. 78. "ark^.). ©0 1(! y a^ b » - ^ a| 



\ 
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b|=:afbunbV'a« b*« ~a|bS*==:a»M; y' 

y * X- ' = y 4 x-- f = y « . xl -= i^ =i^ utiD 

§.67. 

' SBenn au^ einem S3ru<(e eine SBura^t d^ac» 
$ett toerben foU/ fo ()at man nut nbt^i^ iie 
SBur^el au^ Um B^bler un^ iUenner iu iie^eä/ 

' ^en^ a &ur4> b bi\>ibivt toixb, fo {f! b : a =: i • 
J^(§, ai.Tlrie^.)» olfoV^b ; |/a — i ; ]/^, fofg. 

_;^_ar A/'af_\ ^_'a|_ 

am» am« ^ . 

I 

a ) U^ üä» Watt ütit^btitef mit «inem tjßurgef« 
acif&en in eine^otena mit einem aebrod)«« 
nen ^iponenten «emon^eto iHu a- ^' 

' 1 . ' 



• 
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«) 8HIe tJptf nj^n mit flcbroc^enen ©j^jonc n. 
rett lojftn ftd) in'aiuöbrücte mittBurad* 
a««t)f n >cr tDflnbctn / wenn man ten ^tvi» 
ncr tx^ s?br ocöciien ®j:t>onmen ium Sjrpo* 
ncntcn t»cg SBurjeUeicbcnö macbt unfe ^a^ 
»^ Uebrige un^wrdntert Id^n S.S5.ai — 

3 , • ' . m m ri 

^ y a» ; a-f =: a-f = ^^^ } a" b; = i/a» 

b"; a! bt =: V'a'y b* «nOa |b| =e y" a* 

^/b — a'v'b. 

§.69. 

€ine aTdebraiffit) ratiDttQte®r56c ^ti$t Ut» 

NS3tu(b«jrppneR(en auäbcücfen unD btieidynen ia$t. 
fSflaa fic^Mei(bt, tiog ma, ab« -f- cd», x"» y» — 
g rationale ®r^ßeti (int>. Se|tnt«r fi4^ in einer ^roße 
ober in einem 2(u5t>ru(f ein ^uvie^diSittt*, fo ifibie 
®rd§e no(& immer ra(iena(> wenn tiefe ^urjel fi(^ 
toUfUä) au«aie^en nnb tiod ^urjef jeidE>en fid} med« 

f<^afren laße. 60 t|l |. iB. 2 a ]/ 1>^ rdrionaf, nt\l 
feiefe ®r6^ = 2 ab| — a ab« i(}; ebth fa ifl 5 1/ 
-a* b» — 5«! bl (§. ßfl ) ^ 6»* b* unÖ dlfo cftrn, 
fatt« rational ^m allgemeinen ift<lnt@ti$t, ob» 
gleich fte unter &em ^SBur^er^eij^^en fie^f, tdtionai ^fQ. 

■j/x"*, wen« Der ^rpöne^t ^inter 6em ®üfjirf|eJc^eit 
mn ^^ o^ne fHef} Ottf<|^eft ^iffvamtM im SSur^ef^ 



\ ' 



9« 



M 



«m 



©ine^ öfgcbraifcö «rotionctU GJroge ^efgt eine foft^e 
©roge, n)cld>e fic& nic^t o^nc ®ttr jel jefc^en oDer eine« 
gebrochenen €ypoftenfcn auöbrücfen ldg{; j. IS. V^s, 

ober |/a ober vla* ober i/a'^ ober \/x", t»mi wenn 
, man fciefe (bt6^,m mit einem gebroc&enen ^jrponcnecn 

9 A. - ' vn 

miöbrücff, j. 25; |/a^ — af, |/ a^ — a Jrmtb j/^'* 

±r a5, fofdgtjl^ ber 3«&(er md;f o^tie9ie(Jburd) beit 
Slenntt Wl>iDiren unb berß'^'ponent fann af fo feine,i)ön je 
3a^l fe^n. ^enn ^umiUn afgekalfAe gorrndn auf 

«nc algebrolfd) irpattonale ®vo^e arif^m«lfc6 taftoe- 
Mal ttJirÖ. 3- ^- V^'i zr x; nimnjf matt nan a n. 5 
an, fo i{l 1/5 i::^x imt> dfo arif^tncfifd) trr<if ibnd (§. 
68. 'ÄrU^};' fc&t mött o6«r a r= ö/ fo ifi \/g — $ ^ 
. X örfe^m<(lfd) rational unt» x »trMmmec arit^mettfc^ 
rotionot fc!)n^«>fnn man flaeta efne.ti,ofIfontmeneÖua. 
fc'rafja^ annimmt, e^glet^ya eine otgebwifc^ {rrä.^ 

f iotiafe ® ro^e tff.' €6f n fo ijl v' (a -|- b) — x, fe|t' 

manmni=,^,h = 7f fo ifl 1/ (4 + 7) = V' 1 1 
— X a»f^m«ifc& irtatiOTiaf; fe^|t man tJ^t az= 10 

önö b t= 17, fo tfi li/ (104-17)=: -jj^ 27—3 -= X . 
«It^metffcf/ratlonal. - . 



• §'7o- 
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fSimn ftne «Tdebraifift irrationale ©rbfe 

t)oh Wcl(6cit tcr tine a »tenfclben (S^ponentwi 
l)at üU tieiSJurari/ ^»e au^ejoacn toecbe«' 
foU/ fo fe^et man^ic SBBwrjcta Dor ^aö i©«r# 
deIaei(^eHun^ l4f t tia^Ue&rtde ^»intertemrelbeii 

^irtftwÄn^ertj a» SO. i/ a» b == a |/b». 

' V 18 la^tfi^ in im^ ^amtmsait^en^ näm> 
(i(^V 9 • ^/ von .b«nen bec d^e ein Wafornmenc« 
Jiuabral i(f, Ijcffm ^urj?t := S i|l; «Ifo V 9 . a:i= 
1/9.1/ 2 (§.66>= 3 . V 2* €6«» fo ft!l/a» 

b — y a« i/ b F= '^ V ^ ««^ öffgflWdn V' a" b" = 

a^bö= aB;r= al/b"» ($.65X 

©evfpicl«? 
V 8^1/ 4»ö=l/ 4»'l/2r:Ä;yft . 
1/18=1/ 9.2=: !/©♦ 1/2=: 5.^ ft' 

l/3^ = V'*^''*=-V*'^»l/2— 4'1/'* ' 
y 5<>i= 1A25 . ß =. 1/25 . ]/ 2 = 5 . 1/ Ä - 

1/24 rry 4.6-y 4.i|/e — fe.i/e 

l/54=t/9«ö=y9-l/6=5.1/6 , 
l/48a° bc=r i/'^ß-*' •V'3^« = 4ay3bc 

V^a« >' c' = afbl €| = a» b» ^ c' . 

® 5.71. 



\ 



\ 
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§. 71. . 
({nerteD Bursel au^ be^ben aejoseti toetben fol^ 

1) S]flan6eje{(^ttebie5Siir5e(ar6ßenmUS3tud^e^por 
mnteti (§♦ 65)* 

fi) 2>Ufe Q$rö(6e (ringe man «nf ^(«{^e XmtOß 
nimg (§. 38* ^rR^O 

3> iDen gememf($af(({(^ 0{(nnev B(9b(V fege man 
in bai ^nrjef jeit^en« 

^porientm im ^urjeljck^m (a^ 3. 93. V' ^^ unb 

1/ yS fo <jf 1/ X" = 3^ uwt> y y* = yr. IDIefietj« 
(en ge^ronbenen Q^irpenenfen Sringe man auf gleit^e 

§5ett<nnwi3(§. 38. "»«UÖ.) namli«^ - = — -unb - 

m m s t 

=-— j arfa-/x»=:x;;^=:i/x«wnbv^y»=y 

mr in« ,. * * * 

•ST = i/y"'» 

?ÖC9fpiele», 

■^a*=:a|-aÄ=:V?a« 
V' b = bi — bÄ =E y b*^^ 

1/ ax 52 a"* x"" — aan xl^ — "j/ a« x"^ . 



§-.7«' 



. / 



»jel afe mögttd^ a6 (§.70)» 
B) ^enn na<^ tiefer '2({ffiir jung eitietfet) ®i^0eii 
. enfnxber 3o^t<n »bec 1Su(|f}a6ett ^{nfer beni 
SBurjerjei^en fiebert, 8- ®- 41/ 3 un& «1/3/ 
fo tintiin fie ol^ ^(nge einette^ litt nac^ den 
wrjf« igeflebenen 0JegeIti (§.5. 6), abWrf un6 
fu6tro^itt werten. 3- S5. 4. i/ 3 +: 2 ^v 3 = 
6 1/ b; 4 1/3 — '21/ 5 == 2 1/ 5. 

5) ©inb tJeOraN^fnftt tem 3Burjef3el<^en »!($( 
®r6§en einer(e9 IHrt , fo f ann tie . ^(btidoti mf> 
^nhtmtm nur turc^ Z^^<^ angeteufet wer« 
ten; benn 5 V 3 ""^ 5 l/ ß beftoflen weber 
8 üuabrA(n>urie(n Mi 3 ober iwe^,. fonbem 5 
|kluabra(n>urie(n au« 3 unb 3 ^^uobroftotirjefii 
ou« fi i 5 1/ 3 -f* 3 1/ a» 
1/48-1/60 +1/20=41/3-51/2+21/5(^.70) 
1/12+1/162+1/45=21/3+91/52+31/5 



■■rii T I I 



61/3+41^2+51/5 
V4a* b+V9a*bc+l/4x=2al/b+3aVbc+sV^X 
l/i6a«b— V^a*bc-V'i6x=4al/b^al/bc— 4Vx 






lOO 



— l/brj-ml/g 31/7-^51/2 



1/a— l/b+ml/n-j-ml/g 5V7— 3V4— 5I/2 

■ 6V3+4I/2— 3T/5 öal/bg- ScV'b'+aV'a' 

21/3+9 V2-61/5 __3a|/bg+ ycl/b'+öV'a . 
- - - + + -■._,' 

' 51/6+31/6 4l/ab+2l/a, 

91/5—41/5 6j/ab-j-3V/b 



— €t/5+3l/H-4l/5— 2l/ab+2i/a-.3|/b 

- - , $♦ 73. . , ^ 

SKtt!ttpIi(atibtt irrationaler ®r6fe«, 

fo mukipllclrt man bk (Jwfftctmfen (rotm « be. 
. reu %\bt) mit «fnontJ« (§, s.); Ixwn mMlrtpöcfrc 

mon bie ®tö§«n §lnwc öm SBwjefjel«^ m{( 

«ln<mfe«r Mnb fe|t bo«®Hr jef jd(^«n t>or bo« g)«. 

burt. S' 95. Va. . 1/ b = i/ab j 2 l/m . — 
'' gi/n^r-^ei/mn. 

^ iwnt«!/. fo mw| man bi« 9aBHrae(]jrdfeii.«r(F(iuf 

^ g(d(fr« 



w* iv «. » * • • • 

>. ' " k • • 



V 



I 



\ 



-)¥(£::_ )t<-: 



lOE 



y a* . |/ b =t |/a* . 1/ b^ (it)cn^ mott jTe auf 

' i/a" • V b' = a « b « (§. 65.) — a *« b«« ($. 
71.)— l/a"*b""« ' 

21/a— j/b > 31/2—1/3 



iri^faaaHiHHB*v«a^Ba4KiM«>i 



— 21/ab— ]/b* _3|/6_j/5 

41/33+2 l/ab . 91/4+31/Ö 



4l/aa ^ .— l/b* 91^4 -r-l/$=i8~ 

^ 5Bc«ll a 1/ (a -j- b) mlf b 1/ (c + d) muUipiU 

t\xt wctben foß,fo muWplidre möti luierfl (a+b) mit 

(c + d)^ twr todcöeö 9>robucf man 1/ fe|f ±: 1/ (ac 
+ bc -f- ad + bd) uttb bann nocb baö §)roburt bn 
Be^ben Soefftcienten a unb b. S)a$ mblic^e Probuct 
ijlalfo: ' ^ ^ 

* y' (a+b) ,bi/((+d)— ab V^(ao+bc+ad4-bd)4 
a-f-^bc 

ybc 



X 



_a|/bc— t/b^c* 
^yo+c|/bc 



ao+c|/bc— a|/bc~V^b*c*::::ÄC+(c---a) 

|/bc — bc; 

3 S8e# 



los fifirn^iiTTiiiffii 

SSetl^* SBetm ntött 4 1/ a mir 6 1/ b mutti- 
pfidrm foO^ fo Umm in ÜlMiiä)t in 3eii^«n t»1ev 
5flfl< Statt ftnben (§. 8. ). 1) i : -|- 4 ]/ a = -^ 
6 l/b : fJtobutt ($. 15. TMt^O oter fo wie ou« \>tc 
€ln^lf Ixr (ii^e 5ö«or + 4 1/ a (ntflc^ct, fo «tifj!«« 
^t «m bem «tibern ^ocicoc ~|- 5 -p/ b tad ^robuct; 
mnn man <ib«t ßnf fofitlte iSSurjeht t>on b einige 
ÜKdleabblrfy fo ei«(ie^ceeinepo|«riöe@umme; «Ifo 
+ 4y'a.H-5l/^ = + 2o|/ab. 2)u»etinbe9« 
begactoren mgatl* ftttb,fo ij! 1 :~4 1/8=— 5 ^/b 
: ^robuct ober fo wie 4 negatitoe ^utaeftt »on a aus 
ter pofitiwn ^in^eit entfiele«/ fo entfielt böö?)robuct 
Aui bem ©egew^e« »ott — 5 V' b , a(fo metben fönf 
})ofif{t>e Surjeln «oti b einige ^oit iu (tö) fe(b(i ob> 
birtj ba^ ?>robucf ifl alfo pofidt» ober ^-^ 4 i/a . — 
6 1/ b — 4" 20 j/ab» 3) n>enn bet eine göCfot po« 
f tit) unb bet onbere negatito ifi, fo i|l 1 : -f 4 l/a 
=r — 5 V^ • 9>robuct ober 4) 1 : — ■ 4 ^/a — -f- 
'6 l/b : 9)robuct unb ih bepben Joflen'ijlM 9)tobuct 
== — aoyab(§.8.). 

I ' ' ' 

, ■ §'74- 

iDit»i1!on einet: ivvütxoMUn (8(&§e tttr«^ 
eine «nöere* 

1 ) ® e«n fckfaJurjetjdd^«« einttUp (Opponenten ^ 
&eii/ fo bMiitt man tite ® roßeti ^Inter ien ® ur« 






was 

A-4j/a; fem« -— -.— t V V g > 

fc&l«6en, fo muf man feie SBurjeliefcöen «jl fluf 
glei^« Öeticnnuttg brinsm (§♦ 71«) «n&,ta«ti 

. , . ' 

S^etoeid* ®«nn V* ^"«^ 1/^ WiMWrt »«• 

^ett foO/ fo «credit fi«^ t<r lI){»ifoc $u>n tDMbm^/ 
wie ble €{n^lf J«m Cluoelenfen (§. 20. H^.), S« 
SKdcf ft^t i)(t 3(i(j^(n f (^aneo, fol^etiti^ Q?te4ntierundoi 
votrfommwi 



^., 




©'4 5) 



lOA CbdSKftdS3^BQ 



r . « ' 



5)4.yb:'-v'ar:i-.~t/:0 



N 



>• 



SBenn eitte rdttonale6t&ge turd^ eine irr(U 
tionale ®r5§e biDttirt ttKCb/ fo ifl es ns^ fc^mer, 

ten C^uorienten ju fttiben^ wenn man Me ®r6gen meiß^ 
«an toelc^^n ber S)Mtenbudi ein ^obuce if!. 3«^* 

ab 
e^en fo r-?r = a j/b, »eita }/h . j/h = ab Ijl^ 

fSktmman fic& bet^actoren nic^( eft(ftnnef/au« wefc^^tt 
ber SDibibenbuS iurammeHgefe|( t(l# fo fonn man fte 
I)iirc6 eine ®Ui^mB unb^ ^^tt Thißofnna (tnbem . 3« 

3 . - 

Ä wenn Sa« bwt& aya* Wblbitf werben foß> fb 

nenne man ben Ouotienfen x; alfo"'! = x unb 

s 
wenn man mit 2 ya^ oti^ftipttdr^ fo ^tman 6a' 

3 
= 2x|/ a^ unb wenn man affent^I^ (ühkttji (fl 

Äx6a^^ = ax-^ a* nnb wenn man bnr<i& aa<=^ blbf# 
Itir^ fo 6efommtm«tt— r-T-= 27a** äx^j man 



iie^e nunhit Ätt^taüurjri am, fo t(l 1/ 27 a « * = 
3 ya' ^ =x, »el<i^« ber gefuc^fe äCluori^nt tfl, bcc 
fic^ inbe0 nocQ «ütfatpet ouäbtucfett (a0f ; betin 3 1/^ ' ' 

= 3 V^a^^-» = 3 V^a". a<§. 5^.)== 3aV ai 

' j ■ "^ -'. 

($»65)= *a*ya. 

©teifor 

—18+141/6+ 151/2 i-*35l^i4(— 31^3+71/2 . 
— 18 +151/21 

o+i4i/ß o —351/14 ^ 

+141/6 ~35l/i4 

S)teifot 
^^]^a+5l/t> ©iöibenb* Öuotfetif. 

— -I2a4-23'l/ab— iob(-|*'3|/a — 2y^b 
-— i2a-|«i6 j/ab 

+ -T 



\ ' 



.8|/ab-r-iob 
ß|/ab— 10b 



o 



® 5 S.7Ö» 



. ^ j 



I xc-.__Kr4r _» 



io6 

• - « 

wkm tttan eine ^mtktHt V &' mt^9* 

tm s erl)ebett foU/ fo multtplifirt man b(n^# 
pi^nenten hinter Um Sßüridaetc&en n mit Um 
@)rpi>nenten Uv dfdebenen $oten$ s; «ifo 

Cl/a" ) = |/a»« ♦ 35entt y'a» = m (§. 65)/ «Ifo 

• ^ m ' N f n n « m 

V j/a" y' =a» • * = a"» ($.62) = Y a«. @o Ifl 

(l/aO =l/a** = l/ ^ = 1/ a' ' 1/ «i* 
($. 56) = a» |/ a» (§ 70), €6«! fo (p yä») 

p a«^ z= p* a» = p« l/a"* unb »fff matt p» 

m 

unfet ba« SßurjdjeWjen jl^^en , fo ijl ^' |/ a"* = 

m - in . 

j/ a« p »• (§. 70). 6oß 1/ a° ju <l««t g)o6n j mit 
einem sebto^enen ^;rponeneen erboSett noerben u ^, 

-. fo «,flCl/a°-/* =&■" • ' ^a^'izz l/a"*» 

§.77. 

@eU man eine detoiife SBursel a* 93« s au^ 

einec SBuricIdtbie {/ a" sieben/ fö toit^ ter 
(£}:penent te^ 9BttraeI$et(^en^ mit tem (ifpo* 
nenten^crdedebenen SSBncad muItipIicUrt unb 
ta^A toa^ hinter b(m9ßurielaei(&en liebt/ bleibt 

ttni>etdntert ^on htüde ^i« ^H^ttraelsra^ mi( 



m 



cinein se&ro^men ^;^ponen(en ott^; djb v^a" = a» 



(«• 






t 
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(§• 65); ^xetaM foQ nun bie fSurjef s gejogen n)er« 

^tftjel s gießen ^et^t ^tn Sjrponenfen tmrc^ s t)ito{# 
Wren (§. 65), »elc^eö a^r«^ giSf (§• 46 ^tif§.)* "Älfo 

s^mX sn n^ ms 



X V 



m 



SEBenn ou« p ]/ a» bk 2Burj«I s gcjogcn »crbm, 



m 



ms 



SC pmsa»8 ZZ j/ p" a" . 

m 8 

@ell man «utf 1/ a"" ein« gtSroc^ene ^ur}«( - 



nr 



jU^en^foijlj/ Cl/^a =: ]/ a« =am • t = a» «' 

SWan mag nun ^ a mif f|-- a ober t^a mlt-f- a 
mufripllctren, fo enffie^t boc^ bad pojtfiw Öuöbrat^ 

a^ C§. 8); bic aSButiel m(X$ ütfo pofitib ol^er nw 
gatitt fcp/ fo ifl bo* t>aö ÄUöbrot poiltii»* 

, Sffienn alfo aud mn nesortücn Oro^e — a* bje 
Clutt&rofwur jel ge jogen werben foll ober mön ]/ — a^ 
finben toiU, fo f^nn bie ^utjel n^eber -|- a no^-^a 
fei;n/ toctl bepbe -f^a^ aber nlcfet — a^ geben i aber 
Y-r^^ fonn bod^ ouc^ nit^t z: o f(t;n, weit o qua« 

trtrf o ni(^( a&er .rr a' d^t !SSkH alfo tieduo^oN 

»urjrf 



\; 



^ • 



• V. 



ww^MoS ütiH uejüriMti @ti$^ lüebir po(f(t> noc^ 
ttegadt) tiod) du<§ o ifi, fo tt^Mtit man fie eine Uttm&g^ 
ließe ober im«3in^rc ®r&8c# ®o |tnb l/ — a^, 

j/~ab, i/— a, T/ — 2r l/— ^4/ l/ — ^6/ 
]/ ^20 vuf to, ttnmoglic^e ®t^^» 

$•79. 

f&\U ^tvaU iBuraeln einer ^t^tbtntn ne^at 
ttt»en ®r6ge — ä j. J8. tie atte^tf/ time/ 
fea^^temf« tt^fin&ttnm&dlt(&e®r&§en; d&er 
oUe tittderate SBuraeln a« SB* W Wittt, ffinfee/ 

tie f!el>e«te tt» f* h). ffnb mt^n* unb ;/— a ift 
eine <i8$emeine Formel aUer unm^glic^eti 
(^thknt toenn n eine gerade Ba^I ift ober {!(& . 
tiird) 3 tt)eifen Ä. 

®ie (8)urj«I ^ a brepmal mit |t(6 f((^,'mu((f< . 
pdcitt Qihi einen po(!fit)en Äu6u« u&er + a , -|- a ,+' 
a IT T^ a* unb We 9öur|c( r- a gibt einen negafi« . 
wn ^u6u8 iA«r — 'a . — -a ♦ — a z: — a* (§. 8) » 

3 

We^u6k»m*je( ous — a* ober y — aMj! ölfofdne 
iitmiQgUtfte« foinbera eine mdsdc^e wiirfüt^e ®c60e , 



3 



— a (§. 57. %lt^ ). 'Xuf e6en We ^rt ijl y —6 

z: — 2 , i/— 64 m -r 4 w»* K — ' »4 #* «'"« 
ih^dUcJ^e. «&a(eid> tmttonale ®r^@e ($..6a. '2(rif^V 
xoeil tndn nnt burc^ ^pprojcinidtion ten1S^rr§ bei; 
iJSbttaet ftnben (ann ($. aj.'Xrif^.) 

$Ben» 






2fe 

V 


-f a» 


3te 

• 


— a« 


4fe 


+a* 


5te 


— a« 


6tt 


+a« 


7K, 


■ — a' 


6te 


+a» 



^mn man eine mQatin ®ti$t *-^ a 0(0 eine 
SSBikiet 6ettai|^ety fo werM i^e SSBerf^e folgenöe, 

IDte erfle ^of en j~a^«f fo bieSBBurief ]/ — a unrnflgl l(& 

|/— a^unmi5gtt(^ 

jZ-^a^z; — a 

]/— a^«ttm»$8li(^ 

•^-a'zr—ti 

V'^ — a^unrnflglic^ 

y— a^ — — a 

8 

, l/---a«Mnm6^lc&# 

feigen fin^/ fo at^ic( uitl) fn&ti^a^irt aian fie wie 
®rößen eln«tte|> %t. 3- S5. 1/ — a unl) V''— a 
/ geben obfeitt 2 1/ — a«n^3l/ — 2unöT/— i 
geben fubtra^k^ 2 1/ — 2 X§. 5. 6). 

2) @.in{) aber bte n(gati)»en ®t6^en ^mfec ^em 

y ■ ^vxitliü^in Mtfcttieben, fo f^nnen fte nwl^t 

tpie tDinge einecfe^ %:( abbir( unb fubfta^irt 

toetben» 3« 95. 3 V — 2 Mnb 2 y — 4 cz 
5 y— 8-1-2,]/ — 4. 

'ÄbbWoii. 



HO 



ßl/— 3— 31/-4—51/— 5'- 1/— 8+ 1/— 10 



^ 



, ßi/-3+i/— 4— ui/-5+sy-8— 71/— 1» 

-f. y — . 10. 

©uBflracriott. 

ay— a-3l/--b+4V— c+,51/— d— 6l/— © 
?l/r*+4V^-^+5l/-<:-2l/— d-4V-g 
- - - + + 

_|/_a— 7l/-b- V— c+71/— d+4|/— g 

§.84« 

^6 la$t (t(^ nidjt 6(an>eife(R, baf eine uttmdgtid^c 
0t5ge mit ft(^ fe(b(l muftipllcirt ein migii^B^muct 

eine mSgli^e ®rö0<» ^b«» fo 1/ — ab . y — ab 
:::r — a b , melc^eö eine »itf Hc^e ®rö"f e iff. ^W^e« 

mein siht.y-'&'V-'^ i««" 9)roöucf l/ab j ben» 

i : r— a z: — 'b j 4"^^ (§• ^S« ^"f^.)/ iie^ef matt 

pun bie Duaöcatwurjef ahö/ fo i|l 1 : ]/ — a rr %/ — b 

' ' J l/ab (§,90.^tlt&.)j Olfo iZ—a . l/— bZTj/ab 

($. 78' '}(<dt((a)> olfo ifl ^o< $robii(( (ine m^alic^ 

S.aa. 






t 

/ 



N 



(Sine mHlit^e unb eine unrnM^^e &tHt 
mit einander ntultiplicirt/ gelten ein mmbp 

?Bettn — a mit + b mulriplicirtwirt, /o ijl i : 
— a n + b : — ab (§. 15* Ztit^O «nb wenn mo» 
Ibie Cluabratn)Mt}eI ouöjie^ef/ fo ifl 1 : jZ—ra — ]/ 

+ b : j/ — a b unö 1/ "^ ^ ♦ )/ "H^ — V — ^ *> 
0.90, *Ättt§05 oIfi> iji bö« 9>rofeiict eine imniiglic^e 
@t6pe (§. 78. Tdsfhtü). 

9(nntecf ♦ SSetfc^iebene ^at^eitiaftf et ftnb bet !9Ie{« 
ttung gewefen/ böß j/— -a • ]/— b ein un# 
ntogttcbeö^Jt^bud V" — abgäbe, SWönf; 
W"olff. elenu AnalyL finit. §♦ 7i,; Hell 
elem. Algeb» p. i? 1 j Älcnrt erjic ©rünbe 
bet SÄae^em* ©♦ 298. @ie uneecflö^rt i^re 
SReinung bdbur<^/ bap au$ jn)e9 unmogftcberi 
$)ihgett fein moglicl^eö entfielen Wnne} aU 
(ein hierauf iS^t (t (b antn^^reen^ baß fte ja aüe 
felbjl efnpimmig jugcben, baß 1/7-^ a mit 
y — a multiprtdre j«m 9)robuct— a gibt, 
tDelcbes eine m6glicl^e®r6ße unb ein^e^fpief 
-i|!/ xttld)es intern angenommenen ®riinbfa|e 
tt>lberfj)ricbt* U<6erbieö barf man fitb bar# 
über nl(^t me^t w>anbefn, bä$ jme^ unt 
mdgtt^e ©rfßen ein mdgllc^ö 9)robucf ge# 
ben, af« barflber, baß jmep negafiDe ©rdgett 
«in ppjitibee 9>robMCt gebem Cufer ^ot bie« 



t^tü, & 62.)/ (nbef Mnm Q3en>ffe bcfler- 
(endegt^* bitten ousfö^rOcIten ISewHf 

^a^e {(& (n te f{)rfle ®runtie t\\ Qtt^nt» 
f onüett 09 ^I^el^ra/ ^^on. 1 772, @: 

' 339-346. 9<9<^«»f 

§.83» 

CO?nttipK(ation unm&dHc^r exHtn mit 

1) ^an mvitiplicite bie ®r4|en ^ttfer Um ®ur> . 
Seli(i4>en mit ftnonbcr unb ^imme/ o& b<i< 
g>robuct mid^i^ ptec urnn^gH^ <fl (§. 8i. 82.). 

ß) ^Darauf mtAtiplkite mm bCe €o«f|iclttif<M, »«in 
bwett ta finb unb btefe wieb^r ndt b«t ftiSQliilfyen 
.®t60e^n>«nndnefb(dE>eent{i<Mbttiif!/ tt>obuc(^ 
fiÄ 6a5 3«ic&en jb« |)robwc« heßtmt (§. 8.X 

— j/— a —31/-^ ' 4'3l/-^a , 



4-1.— a=:— a — 6*— a=+6a -f*6.— ais— 6a 
—41/— 2+31/— 4— 21/— '5 

■• ~.21/-.S 

8l/— 6— 6l/— 12+4^—9 



31/— a 



Sl/— 1? 
31/— b 



i«aaükaMHMa|l 



>• 






ga-j|-i8l/— -at»— 9b» §,a4i 



' *, 



I ' 



®ehnl/ + amitt/--ämulfjptfcWrD}tb; )» 
l|I ba« pt'tiwi ny *— äa (§. ö2), h)lc&. nuh hki 
^obuit tiut<ii btti einen unmSailcf;ert Jöff*^ V—ä 



>lfo 






»» » < ■ < 1^ 



c 



, SBennmdni/^^^ == ^ mit i/ -^kmu 

ttI^J = lA— ä j l)toil>frf rnän nun biei unmogi 

iidje^toliict = "j/— aburc§ ben «hm63(icf;cn^atfot' 
|/-^b, fo tefommf mon Den öhbcrnriio3lfd;eri'^acfoy* 



/ 



— la 
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lttt(& eine mHM^it ftiBt einen unnibgUcten 
£ittptie»tcn* 



ifiau«^ 



Va 



zr "l/ "■" * / »rf^«^ «iw« unm6g* 



U*e©r«0e ifl (§. 79). ^6<« (ö V l//- Q 
r^^) (§. 83) = 1/ +*• ®<"« man dfo 

lii^e ®t5ße ijl. Sanet >/ — a . j/ — a 



8 



== — a unt) olfo -;^ = x/ 
Cluofient anrndgU^l ifl. 



a 



loelc^tr 



«) ®enn ter !Dit)ibmf)ud eine unm^gUc^ aSer t«r 
S^i^ifor dne m5g(t($e ®r6ße if{, fo {(! \itt Q,\m 
tienf au($ «ntnÄgtli^. SBB«II 1/ a • l^ — a ri: |/ 

, ^a» Ijl (§. 82), fo Iji ^9^= l/~ä itnft 

unmJgHc^* gmier v'"~a«l/ — a — — a? 
»«im maii olfo ]/ — a burc^ — a tMhittf ipi 

l|l 6et auotiettr=: ^^^ = -r^ un( a(fo 



tmmdgfit^» 



m\i 



MS 

® e« 1/ — b . -j/ a = 1/ — a b C§. 82>/ fr (ff, 
wenn itiüti V — ab.^ur* j/ a Oi\»»lrt^ itttXm» 

1/— ab 



tiene =: 



1/a 



= y—hrnmislid}. 



1/6 



8 _^1/64 



6.(|.^3=y-.if.™«^. = ^' 



61/8 



= 1/^52} fernet-^-^^-gi.y^^. 



_ I 



^fy^.^^.^vim^^v. 



(- t) 



5«wif ^-^ = i/ 



^ j fer««^ - . 8 K -J 

- 1/3 



=-4i/ 



2} fefriefy;:^i-:si/_g&' 



• t 






idia«^i^ 



y * ±= loö obeif ä X 4« i* = t. tlite (|udbtatii 
i^e mi<mi H^t ^ffUUn^kf mm fit tin m« 




z* = 8 uiib k' 4- 2 ax + a» :=: d»'. SSkil t>aä 
£lttabratx^ fotoo^fburc^ bteSßuUipIicatton t>on -{-^ 
mlf + ^ öftf mic^ turcö — x . -^ x (§. g) entfielen 
fonn/ fo mu0 au((^ bu^Surjel t>on x^ einen Doppel 
iMi namlid^ mtn poft(tt)en unb tti(iadt>eti<!Berr^ ^ab^ri, 
fo ta^, mnn x^ =fr loo unb. man auf bepb^n ©d# 
ftn ble Ouabwöüuräd öuöjfejet, x zz -|:; lo Ifl, b«§. 
X f ann nfd^f aütin z: + lo fonbctn audf n — lo 
fcpn. SBenn x^ +b^ naVfo mufb^ erfl mit 
tem ttifgegcngefelren 3elc|>cn auf bte anbere ©eite fle# 
ftracfef »erben; alfo x' z: ä^ — b^ unb n>mn man 
ouf bepben ©eitcn bte Öuabratroutjcf au^ite^ef , 1(1 
X — jr 1/ (a'-r b^), ® oirre man btefe ©fctc&urtg 
itt3<i^len auöbräcfen, fi» £onnfen ba]be9 bre^ gdUe 
©tottftnben: i) i|l be« Unferfd^leb a^jf^en a» unb 
b'^ ein mitt&d^ei üuabraf/ fo ^at x einen boKfldnbt' 
gen m\i genau beflimmfen SäJerfJ; 2) Iff a»— b» 
fein »irflic^eö Üuobrat; fo ifl x eine irrafiona(e3a§f, 
«>e(c^e man nic^t bürc^ eine beflimmte enbfic^e 3a^( 
ouibtäcfen^ fonbem nur bnri^ SHd^erung ftnbenfann 
(§.62^;65^1Krit§.); 3)ijla^<b^ foifja;^— b« 
^inettegaeiw ©r60e(§,93>^ folglid)!/ (a^— b*) 
eine unm6g(i4>e ©r^ße^ n^eif bie Äuabrörwurjet aui 
dner «egarft^en ^fe^roge unmöglich ifl (§, 78.> ©eW 
noc^ finbcn.^^er au($i jn biefem S<)(I im^ ^en§e für 
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X (Btatl €ö fei; x^ = — /^g, fo iff !« — -f- ]/ 
—•49; Der cm ^ett^ ifl öffo ZT + V^ — 49 ZT 

($.70.83). 

SBwtr a -^ X n b ifj mb man auf iet^Un @d- 
<ßn qualmt, fo ijl a^ 4* 2 ax 4* x^ z: b^ ^ine^off« 
(lonbtgc (juafcwfifd)C ©(eidmng ; ferner wenn 5 + x 
z: 10, fo ip 25 -t""io> + x^ z: 100 eine t>ottfidii* 
t>ige quabractfc^e ©(etc^ung* ^enn bie Üuabtat« 
wurjel ^uögejogen »trb, fo ifl 5 + x Zi •^ 10 ;unb 

X ±1 rj- 10 — 5 unb X. 5a( einen boppelf en 5Bert§ r 

ben iinen ZZ ^h 6 ^ b^n anbem zi — i5» ^«« bet 
©lefc^ung a^ -^ 2 ax -f*x* ZI b^ jtnbet man a + 
xz:+buttbxzi-|^b— a^ Tluc^bfeSIei^nngy*' 

— ay -j- :J:a? — d +g i|l «i«« tJcÄftanblge qua- 
bwttfcfee ©leid^ung/ n>dl Cx^-lO ♦ (7 — i^) ^ 
y2 w ay + J a2 if} j jie^ee man alfo bie üuÄbr(tf* 
n)urje( flwö/ fo ijl y r- I a — 4- )/ (d +g)» 

Sfl fotgenbe quabrafffc^e ®Ut(&ung gegeben: ^ 
^ x^-4^ 2ax-|-»g-^€Z; abx*— -a^-^2ab —-b* 
fo mug man $uer(i ade x auf einerlei @eke (ringen/ 
x^ -^-^aa.x-^ 2bxZ-Ic--'g— a^ -j-taab-^— b* 

tinb— a^4*^^^ — b* auf bie anbei« @dfefe|en;ölpi> 

x^-|-2ax-— 2.bx-{-a* — 2ab-j^b^;zic— g 
:;fc\^ (2i9i-«-ab) xHh^* "^ 2 ab.-j^;b^ ZZ 6 — g 
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Hüe ®ti^tn auf btt Men 6eife t^tt ®!e{(f>utig 
machen ein DbUfldnblge^ Cluabraf cm, bef)cn ®ut|e( 
ZZ X -{<« 9 — bllfl^ xotii e$ au^ btm Stuabtat betf 
ffflen %^Hi btt SBurjel obetx^ aus bem jn)iefa($eti 
9)robuct be$ irQt\}ttn l§ei(5 ober a — b in ben erjlett 
X ober (s%a — ^b) « x unb aitd bem Üuabfat be^jiüe^« 
Un %^eU$ 1^ — b ober a^ — « ab+ b» (§. 64. 

' ^ri(^.)* 3Betin man olfo Die^uabratioucjd au$iit^tf 

X — — a4-b-|-i/(c— g) 
§.88. 

€r(i« »ufgobf, QKcDtere Äouffewte treten in 
etne <t)ant)lUh9^9eivUfd)(tft unb jeber ton i^nen 
f(bieit somal fp WU fHtW* ^ttt <Ai it)ter$er« 
fönen H jinb* tl^rner getoinnt ie^ir t>cn i^nen 
<iiif iQolRtt)(r* 3 mal fo ivieOat^ it)rec^erfcnen 
ia ün^ unt ber a^btt %^ti\ Ui gefammten-^e« 
pinnti mit VV multipHcirt/ tjl ber 9lnaa^l Uv 
^o^fpn^n ^Uitb» 9Ran fräst: tsie titele $er« 
fönen toaren ba «nb toie t^iel ^at |eber l^erse" 
f"*pffen? * 

lOtan nenne t{e,i(n ja§( ber |>ee^)Mn r=: x, fb ^at 

jje^e von (^nen = 30 x i^erdeft^ffcn unt> ble gon^ 

€kfeflf^f( ~= 50 X ^. ^etner mtt>m auf 100 x^ 

' s^'^8<n>9ntt<**«'<wf <?<i<9aiüe J^ap{(a(e!ox' alfb 



at. 



90 X 3 

' II I I ■ 

100 



t>vt ä<&tt X%i\\ §l«toon Jjl ^^äöö"— 
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80 



We« mt( ^y muJef pMc(tf, gl^« - ^ ~ i; * ^"* 

x' 

64 * uttb «töli* X ±= ± 8 } t)le ®e|«af<^aft 6e(Imi> 
dfo au« ö 3)ttfon«n un& i«twr ^f.8 ♦ 3» =240 »ff 

$. 8g. 

ten: eine 8r6|«e= x ur^ ttne- fleintre = y, 
^ewB ©ttfume ß(6 8»« sr^^n tote 7 f 5 i)cr^dlt 
«nt> mit tif f!ein«tt multiplidrt =126 gibt. 

«na(& btit 95«Wn9utt3en t)«r Ttufgafce ifl x -f- y * 

X - • 

X =:; 7 : 6 »&« —£- = f (§• 73« «tlt^). 

gcrner ifl t>ecniöge bcr jioe^f en ^eWttatt«0 C^+y) 

yn: 126; ölfo 



«.1=3 

«-3=4- 



= f 



(x+y) y = 126 = xy -l-y * 



x+y 

y XV — ' 

J^4 



$.90 



'» V 



> # 



1^9 



^^^^jn<&Ek£MQfe^gJB^ 



6er S8cf(öaffenf)ett iu ün^c«, bog We ©umme 
l&cr 3Jrptwcte bcr crfiett Saftl ^ in ^ic \>ttM^ 
on^crn y «nb z einer segeben^n 3al)1 14 8fei<& 
ift (b, ^. xy 4- xz — 14); fcie^umme feer^ro* 
^ufte t>cr jtoe^ten 3at){ y in bie crfle nnb tritte 
einer gegebenen So^l is aW i^ (&.^.xy-f.yz 
= i8) unb bie @unime bec $rol>ucie'beri>nt' 
y^en 3<i^I z in fcie bcpben et flen einer gegebeneil 
gaf)| ?o gffid) ijl (b. §. xz -j- y z ^ 2Q), 

xjy-l-xz — 14 

xy + yz r= 18 

2 xy -|- 2 yz'4^.2xzr:. 52 » 
xy-4-yz rj-jtz; =26 

yzr:: 26 -r- i/:^iz:ia- 

- 18= 8 
rr ab = 6 

576" 

34 



1 

e 
3 



»+8+3-4 

4:2 = 5 

^—1=6 

's 

6— '3=8 
^ ^.7-8=9 



xz::r 26 
xy — 26 



X y z 



^p:xzi2;i2 



i9r2^y=i^ 



X 



7 



yz 
xz 



A4 ö 

-*— Y¥ — 3 



»4 ^ X 



—1 3 4 /^ 



. ■• 



H^i 




tu 

6fMt tier 3(t^(tt iiiW f<tnn man j^rm Unf(t^{«f> 
bm ^alfech Uhterfd)ieb Wc <)r6|ere unb bie QeQeh^m 

bif fidnere S^^l 9»^^ (§• 47* "Älgebr.); affo 
Die flf ^f w Sa&t t= 4 « + -1 3? . 



'sx-^ix' 



«V J^8»4-|SX 

i>l »I I ■ « f I ■ 11 ■ ■■■ III 

•*— 4p^^^* 

bic Qti^m 3a&r = 1 s 4« i 1/ (8> — 4 p) 

ble fWncte So^r— 1&^ I -j/ (s'— 4p) 
€« f<9 8 — 14 mp-p =: 48/ fo J(l tie' dne 34^ 

— 7 "t T V (»96-^i92);i: 7 -^ I — 7^1 un^ 

«Ifo blc «ine 3o6I ~ o&d? — 6; t« anbew 3ö&I == 
?.^ * V f *9® -" ^Ö2) =: 7 ^ 4 i= 7 ^ ^ «W^ 

^4 ' |.#3U 



1 



Taa 



)tlzL.*tf. 
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^{et(tlUltd ^ift ^ejtnise/iit Der au^cr bm Cluabraf 
ber unbefdnnidn @r6§e biefe noc^ mit dmr httannttn 
®t6$e ma(dp(icirt t)orf omnrt. 3. ^. i ^ x «f- st"* z: 
too/ a ax + X ' sz b', 

. f 94. 

^luff^ruitd einer unt)aUf}änblden (itto^rdtt». 

1} SOZait bringe alle ©Heter/ tüelc^i batf^Ciuabrot 
tet unbef annten ®r6ge ober bte uhbef aniiee ®rd0e 
felbfl enthalten/ auf dm utib 6iefi?(6e Seife , |e* 
bo<& bergejlalt/ büß man ba^ Üuabrae ber unbe« 
tamtm ®r5ge pofitit) ef^dlf (§. 78*X 

t) 3(1 ba^ Cluabraf ber unbefannfett ®t6$ttnit eU 
ner ®r60e mulripüdrf, fo mu§ man bie ganje 
©(eic^ng erf! bur^ biefen ^aciror bMbiren; tfi 
aber ba^ Ctuabrat burcb eine ®r6ge tMbitt, jb 
ntuf man bie ganje® (ei({>und bamtt multipftctren» 

%) ^an ^(bire bie®t6ge/ M)H(be^oefftcienc bet 
unbef annren ®rdge ifi (if! (ein anberer Soefßeient 
ba, fo tfi berfeibe :::zi) unb abbtre batf 0uabra( 
berfe(ben auf be^ben Weitem 

4 > ^rauf iie§e mon bie Cluabrdfwurjet auf it^n 
SeUen au$ utib dt- jns< bod ^f amtte auf t|ie ge* 
l^iat^cifc ($• tiO auf bie aabese @cite/ fo 



. ' 1- 



^at mdn fem ^ett^Ut mUf amtin ©roge in 
(auter 6ef ahnren ©iofen ttnt) tiie &Uid^m^ i(l 

^ett)ei^4 ^ie dÜQmeim $otm einet unt)onfldtt< 
ftigen quübrartfcISfen <Siei(^ung Ifl pi 4^ x ^ — q* ' 
£>a mon nun amimmii ta^ px dne t)6ßtg iinioerän« 
t>ixti®x6^e mtf olfo b<i85)roburt be^ imiefac&cn crjl'en ^ 
t&cife b€r 5Burjel in bcn awepfen^^ril b« ®uriel x 
ijl (§. 64.7triftO/ fo ifi P IJ« i«>iefo*e erffc ^^eil >mb 
alfo'bcr dnfac&c erjle ^^eiJ z= | p, beffen Ctuabrat zu 
4p' Wt; abbi« man <x{fo bie$ mif ^c^bm Bdtm, 
foiflJp^+px + x^ = Jp^4-q(§.64-Wt^^^^^ 

unb tpennman bie jdtitabratn?ur|e( mfhi^^^t^ fp ^ 
man 

— iß' + P=^ -H x'' ($. 9^% 5Jjare bf« 
,®(cid()un9 -^ px -j- X ' r± q, fo »dre öie 
tjOÖfJünbtgie quo^ratlfcöe @(ei<^tins i p ' '?' 
px-j'x' — |p*-f.qun&.n)«W( — 4p+ 
x).C— ip+x)=|^p'^px^x»(S. 
ßO. fo lfJWe5Burid -— Ip-f X =^±V 

' .(TP*+^Mnl>WMi*«-ip:t\/(fp*- 



'« 



5r-6z:4 



i2x-jr!x'z:64 

36-4-i2x-4-x*ZI 100 
x~^6 + io, 

-^ lox^ x^ I!I^*~9 
25— - iox«p|»-x* ~ i<3i 
— 6+x — + 4 

xz:6±4/ 

olfo X ZT 9 ober i;;! ju 



- - iR 



l-|-25 = 

1/2=5 

-3+6=4 



i':4 = « 

4~*?^ 5 



4x+4x«z:i5 
x-f X» — V 



i + x — j-a 

3cr:— 1 + 2/ 

alfo X enfweber ~ — a^^ oi<p + 1|, 
— + x' ZI <j 



■^ 



I 



I 



p 



1/2 






xn^ x\ 



P* 

mii 






Äxa.px 






m* n* 

> M ■ 



+i 



p 



+ X-+V/(-— -+q) 



mn 



in* *tt* 



±l^(-;^-t-0^ 



$fi«f 



'^ ^ .aiLie-i 



-? 

» 



azi* ^— bz^ Ü; abc— äff ^ 2af:ß 

famm^nfleUen: 

az^ — bz^ — 2afz~Äbcv--aff 

(a — b) z^ — öafz nabc/r— äff 

nn& xima mox^ auf &c9&cn ©dfen burc^ a •— b %\%\ 
Wtt, fo ißt 

rt flaf2.___abc — äff 

a — b ' a . — b / \ 



i« 



©er |*^«fa(&e jwei;« %\i\\ tet ÖBurie! ifi!r , 
unb ö^t jKD^ptt tbil fe(&jl z: — ^ unb be(fen duai 

^wt z: (;;4^) ' r ^[nfl^qZbJ «tV»r« man auf 
J«i>t»en ©eftcn^ foijl. 

_ - abc — äff ^ 



■*^T- 



a— b " 

^ ftuc**~*aff 

•ften U|fen S5ru<& ttcf)f«r •Oönb — ;;;;7r— 6ri»S€ 

man mit tcm eirfleri auf gtdc&e 55^netinung/ bag maa 
gd^Ier «nb 9R«nner bc jfflBen mit a — b mu((}plidrf, 
ipoburd; ber 3Sert^ be« S^ruc^^ nic^t »erätibirc ipirb*; 
alfo 



\ 



'. / 



\ , 



ii6 






- \ 



ßab+b' 
{abc~af=^). (a — b) 

• ' ^ * (a — b) * ' 

\^—y ~Va— by — a*— 2ab + b»^ 
a'bci— .a* f*— ab?c +abf* 
. a^ — fiab »f-b* * 

' <!Benn matt nun tie B^^^ti Dcc be^bm Q^öi^e ab» 
bJrtiHiö+'a* f ' a<9^— a* f' p4>ouf^6en{dgf,foi(l 

Va^b-/ T^Va^f)-/ — a»— 3Ä-|.b«. 

I 

^an iie^t nun Me Ctuabrafiourjef ou^^ meiere« 
rechter ^anb nwr te^m 0tcnncr, tti(t>t a&er 6e9m 3a^# 
kt Q^fdte^tn tarn; äff» 

i— af z: H-j/Ca^'bc — ab^c 4-abf^)un8 
a- — b a -*— b 

z — _iL d!l/Cä'bc->--ab^c4 .abf') 

, a—b"^ a.— b. "^ 



i I 



ttttb l)aö gjtotuct IT 720 awcoer Saufen öeaebcn f 
mön fofl Die Saniert fdbjl ftntett« 

4- 6 unö %^coöttc{ ::: (% + 6) x zr x * ^ 6 je 
II720J alfd 



W7. 

...■'' 

i + 9~2x»4-^x-|-9 — 72© 
yaZZ'Sx +3~-b27 

5"-- 3 II 41^:1: Hb 27 — 3^ '. . 

alfo^ ifl Wr f (einer* S^^I ^nUütbtv + 27 — 5 H 24. 
ober — 27 — 3 H — 30 «nb We grdf ere H x -^^ 6: 
entiofNt H 24 + 61130 ober — 30+6Z:— 24. 

SBifl man bie "SuffSfung üITgemein moc^en^ fo 
f ann man bie gegebene ©ijfeicen j z: d unb ba$ gege. 
bene 95rcb«ct H p nennen. €d fe^ nun ble f feinere 
3a^I =: X, fo Ifl bie gr dgere z: x -|- d wt^ t>ai 9)rö* 

burtz:(x+d)xiix^-j-xd; alfo 



' ; 



X* -f-d.x 2rp 
xa^Ldx-fJd* — 449-fp 

x-i-4a=iy(id»+p) 
3c--4d-[*y(jd»+p) 



l-(-^d«~2 
1/2:^3 

©Uflr5ß(e3a&t=x-f dz: d— |dj[--/ (id« -l-p)' 

= 4d±i/(^d»4.p). 

eed^jfe XifgaBe* $Oidn foU eine dedf^nr 
SaW 60 in jtoe^ t^etfe ^ergeflatt t&etlen, Hf 

mitbem Reinem nebflbemönatratbe^gfifite |^i;;;iJf ' 
£t)eil^ multipliciit mit bem dr&gern^^ett einer 
aesebenen B<i^I 5 1 840 dt(i0 iflr 

♦ SD« 




K 

- tz: 60 — xutiö bdä £t-udbrat 6c^ gr^getn tßcif« x* 
ttjulttplicirt vofX fc^mlfefnern/eö -^ x — {66 — x) 
5c^ — 6ox' — x^ ; lyaöSluabrat Ui iitmxix Igeitd 
:r (6ö— x)^ — 3600 — 120X -f* x^ ünfe mußU 
jiliffre mie Bern 9td§etnt^ejlx —{5$öa—i 20x4-^ ?> 
Ä / x,r:^6oc) 3t -e löox^ +x^ JDkfeprobucre a&Hi 

, 60 x^ — x^ ^36oox-i- i2qx^ -J-x^ ~5i84d 
60x^+56oox — i2ox^ 115,1840 
— ^ 60 x^ -j-f 3600 X zf 5i84oi 

a r r- 51840 A> ^ 

^x^ + 6o3C —-767" FSÖ4 

j^ier ^oi man nun ein iTegdfit)c^ üuäbröf — • x^/ Tuet« 
t()cö linmpgüc^ tjt. $)fc ®tett^ö80 tagt pc^ <irfo m 

dße ©liefet ber einen ©eiferet ©fdcftung^ mit tferdn^ 
l)ereitt ^idjert öuf bii dnöere ©eite ßriitgen^ j^bo^ 
fann^man fte du4> flehen taffcn unb blog bic St?fc&ert 
feeranbern, iteld^eö einecfe^ %\%t M%Uu ©{eic^ung 
i^ 6,flnn bft et^e» slcjc^ (§. 21,) m% bw Ouobraf 
>Äi xÄitb bobutd^ pcfittoj alfö * 

x'-^ßox z:-^864 
^ *. ,,.?^* — 60 X 4- goö ZI 900 — 6^4 — S^ 

X--30 — +y36:zjjj-ö 







^ . 



\ 

t 

I 



f 




S)er ^erf^.t^cn x (jt olfo enrwrter -f" 6 + 3^ — + 

36 ot)€t — 6 4" 3^ — + ?4» 

ter 60 -^ 36 H 24 ober 60 — 24 H 36. 

.§■ 97» ' , '^ . 

BJeBenfe 7(uf9«&<. iJÄÖtl foH tie 3al)( 18 itt ; 

tuet fctciVt $bctle ~ 90 ijl. ' 

tWan mnne ben mmX^dl z; x, fo Ifl bcr an* 
bew "ll^eU z: i8 -^ x unb i^r^robuct — :i8 x r-- 
x^ ~-9ö ober mit \)erdnberfm Scit&en (§. 21)', 

1] — 18X+X*!*: — 90 ^ 

ai— isxt|-x^2:8tl — 9011—9 

tet «n&ere H 1 8 — 9 + S V — 1. .95«!>&e SEB^f^ 
finbaber iinm6qllcö (§♦ 780/ toovaui folge, ba^ in 
bcn ©etingutigen ber Kufgabe Um^dnbe t)otfomnien/ 

* 

^ufsa6<h/ bereit Tiußfmq 0uf unin%i(§e ®r£^ 

uitet/^ei0^ttnm&dKc&eWdat>ett. 

3 ber* 



1/2 — 3 

3—9 — 4 



) ' 






terfctben m Uv, @umme i^vtv Oualrate ein 

fSRm nenne Me geseSenc 3o$( ^ ^t b*t srSf ne 
^^et( n X utib btt fUlnere n a — x; bai ^obvct 
titX^eiU ifl~(a — x).x— ax — x» , tie ^nrnme 
i§m Ouabnite n (a — x)"-j- x»— a* — sax-jr 
X* +x* — a» — 2ax + 2x». «WiK^ tim S5e., 
tinsun^en b<t Aufgabe fbff b^eö 5>rol>tJrt jur ©umme 
ein 8egc6e«ej 9Jer{)dltnJg Jaftcti/ mcld^ie« man n m : 
n neimen fartn; alfü ax— x^ : a^ — 2ax + 2 x* 

SSIatt muldpftdre bfe 4u§^m ttnb mi»rern®nebefr 

änx— nx* ZT a^ m — 2ainx*|«* 2inx*» 

SRan (ringe äffe ®Met mit x auf €me 6eire 

i-^a^mzi — 2amx — anx+2n3ix**f-nx% 

iBlan fammle He ^actoren Don X unt) X? ' * 

>-4i*xnr:— ax(2m+n) + x^(;srm^^^ 
" SJlan iMHttpntify *( 2 m 4- n ) 

'' , :=z — ax + x** 

^an fr$an|e &a$ Quo^ot babut^ »aß man auf 
^^«9^9 ©effenf a^ —>- aWirt 

!Dk ^t>«t Sörflifec Knfer J^anb ßrtase nwn ouf 

IbH^el&menmmg^ Ini^tih man jetm ^nnli mit bm 

Ulmn& 



/ ' 



\ . j 



■ / 
/ 
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a* 



/ / 



S!flmna Ui]anUm müWplkfre b. §• — mit (am+n) 

-. : a* m ,. ^ ^ ,^ a a* m 4- a* n — 4 a* m^ 

sm + n ^^ * ' 4 (Rm-^-n) 

: TT- — - = 4-a* »— -a3t-4-x^ 

4(^^T'^) ^ * 

€« fe? a =: 60, bat gege^tnc iBer^aftniß — m 
: n =. 2 : 6 Wr in — 2 mt> n — 5/ fo i'f! x ZTgo 

■±301/ (q:^j=: 30^30 ]/|c: 30 -t 

50 . 1 iz 30 4" lo» olfo X tntvotb&c zu 40-,*^^ 
:= 20; bet onberc 5:öeil na — x zi 60 •— x Ijl 
enttoebec ~ 20 oöet zz 40« 

' §.99. 

f|ll<unfe;Vuf8aB«. ^i tfi: tte @tf ttinte 4t0(9(( 

= b m^Um matt fott tt« 3(it){ett fdbfi fntktt* 

fSlam neme bU eine 3o^( == ^ un(> &ie anbete zz 
y, fo ifl »ermoge ttc SSeblnauna x +.y zz a und 
x» + y».Z^,b, , 

5 ft - 



r 



• / 



1 



13» 



3 = 5=6 

7+y'=8. 
.''6:2=9 



X -J-y a 

x_a — y 

x' ~ a* — 2 a y -J- y* 

x»-fy«— b , 
X« — b — y* 

a' — 2ay-^y'— b, — y* 

— 2 ay-^y'* =b — a* — y* 

--2ay+^ y' :^b— a* 

-ay + y» = — -. _ 



9+Ja' 



10 



I a3 



ay + y* =Tb 



>o2 



»i« 






y=|aii/ab-Ja^> 



— la+yrr+l/Cib— i a») 

I 

ajfoi(Jxi:.a — y = a — 4a:f|/(lb — Ja*) 
= § a ^ >/ (i b — ia*). €<J fe9 j. 05. a - 1 1, 

b = 73. foi(ly = ¥^±l/(V-'r) = Ydb 

V ober I; olfo mtxoeUv — 8 ober = 3 ««ö x enu 
lürter :=: 3 06«^ = 8* 



■^*^ 






f97ait 
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SWan nenne We eine ^a^l x unb We «nbere y, ft> ' 
ijlx + y2=xy=^*~y*» , 



2+y — 3 
aSebfng. = 4 

©ub(l3=-6 

6— ^2y=:7 
7+i=8 



x+y-j?»— y*— (x+y),(x— y) 

1'— X — y 

i+'y = x ■■■_• 

x«J-y — x.y 

-f-ay ::z:y+y* 

-— 2y-i-y + y»='^y+y* 

+ i=:i-y + y» 



v^8=9'-f-Va)=^]^=-i+y 



9 + i=io 






Sidtfe ber brltfen ©teUbling Jjl i +y =x;; fe|t nlati 
nun dietin ben gefunbenrn ®ert^ toon y, fo ^of man 

x4.f + l^ = i+l^ = 3±B=.x. 

€ö läge jtcfe Cienodfcn, id^ tiefe gefunbenf« SS5er^« 
DOtt X unb y ben Jöebingungen bet 2(ufgobe jeiiuft 

J I ^ -^ - ; ^ I jj^ a^ 

= 2:^:1/5 ($.72.). . , 

2)x.y=(^I^>(^^l^)=5±4]t^ 



($, 73.) ^ 8+11^5 _ , .j. V^^ 
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3) 



f 



134 ' '^ e=Äfe^8Dfe=S 




2 

14+61/5 ^ 6 + 2T/5 — 8+4y'5 -^ 

~4 4 , 4 ^ 

SKöU fie^t, tag t)le gi'futibittett ©«-f^ rfc^ttp. ftn^, 
»eil i^te @ümtpi, l^r 9>robuct «nb bic iÖlffereiij {Jrec 
öuabrote gleich groß ober =,2-;£\/s finb. 

z finbcH/ tcrcn ^r^buct ber jDiffercria i^rec 
fittobratc unb bie@ttmme ibwrauabrat« Uv 
JDijfercna i^rer SuM öW* tft* 

©U 'Äujlofuiig tüutbe fc^roerer fe^n, mnn man 
gWc^ z fu(^en »eütt; man ninne bi€ ffdncreS^^ = 
%j totlä}e ju ber großem =: z ein Sejltmmee^ i8€r§d(t< 
nig ^aben muß^ nxid^^tf man ahev noc^ tiic^f fennf« 
SWon nenne e« 1 : y, olfo 1 : y zz x : z, n^oraud folgr, 
' baß X y = z {(f. SDiefcn 2tu«brucf gcßraucfee man in 
ber ?(ufI3fung ffatf z, fo ifi bermoge ber ^bingung 
xzrrz^ — X* ober x* y rr x' y* — x* unb z* 
4*x*rrz^-^?^0betx5y*— x*z=:x^y*4-x*^ - 
1 
x^ y* -j-x* mx^ y^ — • X* 



xrx'rrS 

S+itr4 
4~y=6U:;;:.y 



y- y^ — 1 



y'-f- 1 rr y 



9 



.^ -»a 



' \ 



\ 

/ 



] 



:)»(_!:)*( 



>3S» 



V6 = 7\±V ^=^±^=±iVs=^7—^ 



7+1=8 



a 



2 :x*zl9 



iiV'Srr'-illä^r 



8^ =11 



' 



lounbiiin 
9fu6p*=i2 

o&er 13 



y* -4* 1 — ^ y ' — X :::z X ^y '^ — 1) 
y* ^r ^±i^5 y _ i±2l/5 + 5 

II ■ ■ " _ ■ ■■■>> 

4 a 

^8±4V:5 = ^^^ 
.4. "^'^ 



^ij/A = X (1 ±1/6 



1 « 



= 14 

^ie iHi$(i9M( (^ 7C»fI^9 fänn man fof^^tN 
(§• 73.) ; bef UnttrfiWeb txr CUwibtatt z* — x» 

-v—r-"^ V W — ^ — 'S — ^ , 

34 ^ 



\ 



/ 



• • *x 



*•!:— ösiiol/ 5+5— s^tTÄ^o— 20+101/5 



16 ■. s« 



' 6_± j/5^ 

. ,8. ' 

25 ±101/5 +5+1=: g5±*ot/5+$+2o 

— ^ ü : , « . ■ 

— 504- 101/5 z: 26+ Ät/5 ■ , 

. —-Ti _ . -~~i • ■ 

3) tJJc 3MffeM«a Der ^u6i z » — x» =: ( i£^^ ] 

/5+v'5^ ,1^5^100+401/5 

\ , 4 / * a 33 

5 V5 __ 100 ± 40 ]/5 — 80 |/5 ^ 

■ ioo±f^V:5-^ ^5±5V5 ^^,^„, ^^^^^ 

(rt/ ta^ bie @iMiiine tctüuabrafe bem Unter« 
fd^teD« ter ^u6i g(e(d> tfl unb bo§ t»te gcfunbe« 

ber 2(uf3a6e ein ®ntig^ (eiji^ti« 
. , §. 102. 

3ni>5(fee Kufgqbe. (070(1 foQ ^re^ Sa^eit in 
«tner iietta^n acometriftbcn Proportion ftnben, 
X : y = y : a, bcren @uBime = b itnt t!i« @nm,nie 



I 



^ 



n? 



bcr <^ 
^4 



5^=6 
©u6f}..2 13 7 

10 CZZL 



x:y'zry.t2. 

xz — y* 

X -j- y -|- z zr b 

x^ -j-y^ -|- z^ i^ c 



5— y=5x+2z=b— .y 



9 



iitab;::^ 

2.4 = 
6—13 = 

15 + 5:=; 
16:2 = 

18*^=: 



O 

1 



o 

4 



x2-4-2xz-f-z*jr:b^-^2by+y* 
x=^-f-2y! + izi^ = b>;— -2by + y^ 
x^ -j-y«» +z» — b^~'2by 
b^ — 2byz=:c 
b*rz:C'-;J-2by 
b2— -c— 2by 
b» — c 

— ~— =y 

4xziz:4y* 

x^— axz-|-z*rzb^-^öby— 3'y^ 

X — fc— +l/(^*— 2by — 3y^) 

6l2x-b— y+]/(b*— aby — 3y^) 

x=ib~4y±^V/(b^— 2by-^5y») 

2z— b— y+l/Cb^— aby-^3y^) 

Ä=ib-4y--|:|l/(b^-«2by— 3y^) 

* J » ' » ^ 

Obgkic^ y in btefeti (Slfic&ungen fär x uttb z (!e« 
^eti QebiieUn i% fo ifl t)0(6 bev^ett^ t>oti y &eß{mmr; 
toeil es na4> bec jn>6(ften®(d4)ung in 6efann(i»i ®td» 

b* — c ' 

pen = — r- gefuntxn f^. Um Stouin ju (rfparm 
vxCo b{e$onne(n nkl&t t)ern)l(fd((r ju mod^tn^^t matt 



•7 

8 



35 



€i 



m 



€«fe9b=i4, c:;=84/-foif!y = 



%*—t 



fib 

196 — 84 ^ 

— ;— =4? flffox = 7~2:f:f|/(i96— i.,a 

— 48) = 5 + 1 y 3Ö = 5 ± 3/ 'alfo «iftBcber = 8 
ot<rc£=2. 0crncrz = 7 — 2 + 11^(196—112 

— 48) = 5 ^'1 1/(36) = 5 -F 5/ a(fo i e«ft»etwr 
= 2 oft« 8. t)er®etf§»on y Md6f 6<pdnWg=4, 
fcfnn ]/zx = y otxt i/xz =y uii^ y = |/8.2 = 
1/2. 8 = +4; alfofinD . . 

tie gefi4fen Barrett .. x, ' ,y, z. 
t>le <r(!en «Bcttjie 4.8,4.4,4:2. ' 

We awe^ttn 2ßrtt^e 4-2,-4/4-8. 



-^ 



^. 103. 

©fc^ man X » 4- a =: b äte t>{e ® «rjd att, fo f (J 
ba« ßuotrot = x ♦ 4- 2 x* a 4- a^ = b« dne »oO» 
OdtiMge quobra(if(^e ©Icit^Hng ; gicjcljfaöö y * 4* 
ßy ä b 4- b» — c u.nt> wenn Rtdtt bie Ctuobrnftottrael 
«ugjlt^e y » 4. b rr'rj- |/c «nb y ' = -- b 4- yc 

unb wl)«(^ y = ]/. (— b + |/c). , ^ben' fo ,i(l' x « ■ 
4-ax*4-äa=::b emc »oapdnölsc quot>ratif(&€ ®I<f- 
<buii3,' ba pe au$ ber 10lu(;ip(ica<»n bet ®to0«i x 
4- a mit x»4-a <ntflanb«h fjl ($. 56.) j alfo x"4- a 

;= -i- j/b u«b x"r: — a "ty b u«& x= y(— a 
j: y b>. ^m "attgerntinen erpe^e man Daran«, tüß 



nt ' 



k > 
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poitiat %^ ttttbefönntcn ®t;&6« bem teppclttn 
(gyp^entcn ber «nbef annten Or&gc im folgen^ 
t€tt ®Hcbc öleicö t^, qtt«bratlfc&c,®|ci(bunsc» 

ipnb* SDkö \h%t fi<^ «rfo ou(b auf umooafldnWge qua^ 
»ratifd^e ©Wc^ungm anmcn&m. ©o(^e fmb ax* 

«, f. ». 5D{ei« ©fcicbungcn f a|f«n (?* auf 61« geroo^n« 
K(btti qMot)torifc§m ©Icic^ungen rcbudten, wenn man 
tic fleinflc ?>ofena t>« un6cf ohntcn ^t6§c = z fc|f, 
3. S5. im öQtlge« 95ej>fpiel x^ = z, woöwd^ 5ic ©lei. 
^ung ax* +x*=d bieOWd^ung az-j- z' — b 
wirfe, »cfa^e jiib ti<»<b bcn »or§Jn (§. 93.) gegeben«! 

SXegern auflSfen (aßf, ' 

■ ^ ■ . ■ . . 

2x* + x^r;()9 

1 + z — dz 1/ iJOO ~ tfc 10 

Ä ZI + 10 1 

x'zti-iö— 1 

X z: j: v' (+ 10 — 1). 

2(lfo i(! X =; -iy 9 oW 4; 3 ob« x = ^^ y'— 1 1; 
tQ«((^e bebten (e|(m f3Bert§« uiunoglic^ ftnb ($.78.)* 



■/, ■ x=?=z= 


= 2 


9-f-iz 


= 3 


^ y3= 


=4 


4-1= 


= 5 


x*=z= 


= 6 


/6 = 


=7 



1 < 



3 ^^9' 



^v 
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3a>c9te8 S3«i;fpi<f.' 



1 


— 3x'+x*— 40 


2 


' 1 


®tt6|!. 8 In 1 =: 3 


— 3 z -(- z« rr. 40 


3 + 1 = 4 


|^5z-fÄ«-4o+|-'$* 


1/4=5 


-i+^-:J:l/(«r)=i±V 


6 + f = 6 


z.;_±V+l' 


igubjt.alnözt? 


^•1 ±13 + 3 



V'? = 8|x = ± y (±ii±3) 



I I 



1 

s 
©uSff*2in 1 ~3 

54-T»"'-4 

5 — 4m36 
©Ml^fh iz Jrt 6 ~ 7 

1/7-8 



•aifo {(! X =+ 1/ V =; i 1/8 =r + 2 obciSx — 

' ± l/C~~ ^i^— ± 1/— 5/ n>c% ®m§c ob« 
unmogUc^ finb. 

©rufe« ^«t>fpt€t 

m x" «4^ x^ " i:;^ b 

im 4-2 = i:'V'(b+ W) 

z = — i m jjV (b-f |m») 
x" =:-r.4m + l/(b-f-im*> 

x=l/«~^m+v/(b-Hm«)> 




§♦ 104« 
3>wP|p^nfe Aufgabe. ^^ jft bö^ ^rotttCf 

$ttlH 



f 



•JE«! 



1 » • 

Äubi =: so^^m^v^y matt foU-*fcU'^Mettfelbfl 

t97an nenne tte stS^ereBo^I ^ ^ unt> ^^^ ((einer« 
= 7, foifi: 






1 :y'~3,'x 



xy~ i6 



, 4=5 ±6 

I 

1/8=9 



•y'ir5o4 

16 
.4096 






11 



y3 ' ^ 

x' — 5o4 + y^ . 

5o4 + y?=—r 

7 

5o4y''+y^z:4o9ö 
63504+ 5o4y' + y '^ z: 4096 

•+• 63504 n 6760Q 
252+y ' =+1/67600=+ 260 

y^i:;:+26o — 252Z: + 8ölto^ 

ZT — 51a' 

y ~ + 2 ob^r z: — 8* 

16 



©a wrmifl« bet triften ©W^uttg X — — t(f/ fo i^l 

sc — 7^ ö^^ — i^f öl>^*^ = Hh 8 ober = — 2. 

§.105. , 

«toet)cr Sagten =: p unt> toie ^umrne il)rec 



n% 



t)ie flr^gete ff^ z: x, öle ffeüure ~ y , fo ijf 



1 

52 



3" =4 

4=5 — 6 

8 

t/9 H lo 
lo — tS3ii 

1/11 — 12 



xyzip . 

X* + y* H 8 

y 

.. — p*' 



X* ms 



_p' 



sy* — y*~p' 
— sy^' + y* ZI — p* 

fs« -sy*+y*3 — p'-l-« s* 
Is+y«— +l/(f8»— p=«) 

y^ns±i/as»— p») 
y=±/(^6+i/cj9*-.p»)> 

.5)a nun iwmöge fcer Dritten ® Wt^ung x — - JjJ, fo 1(1 

X— P 

~±l/G8±l/as»— p«)). 

3. 55. ' €« fc9 pr± 24 unt» s = 52, foff! y ~: 

' ± 1/(26^ 1/(676 — 576) =: ± i/(26i v/100) 
z: + 1/ (26 + lo) — ±]/ 56 otwc — + 1/ 16; 

orfo y «ewbcr IT +6 ob« IZ + 4; iUidffafli wkH 
man fintm, taf x ent«petJ«z:+4 oDetz:+6 Iff. 



^W!)^i 



\ 



^ 1 



V 
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§•.106. 

S5e9 btt ?(uflafu«3 afgebraifcfxjr ^fufgaben fomihf. 
man jurpellcn auf ©feid^ÜHScn, in benen |td) t)i^ unbCi. 
faitnte ®t6$e ofö Srponent befinöef ; j, ^. s* u 100 
ober a* — b. >Dtc 6j6 je|c txtiatte SÖlet^ofce 1)1 jur 
tMufläfung foI(|er ©{eic&utigen nic&t ^iniöngHcfe. ®ie 
iogarif^cn geben unö baö clnjtgeaKtffer on bie JPjanft, 
tooburcb man folcfee ©letc^ungen auftofen fann. Ob, 
flldc^ bie fc^t« ton tm iogatit^men In liet 2(r«f5mrtjf 
(§i 108 — §. 126) fpnf^edfd) «Bse^önbelf j(J, fo wirb 

»orjutragen. ' ' 

§. 107, s 

CSenn man folgenbe wad&fmbe geomeerifc^e 9)(0' 
jtefflon ^öf, »ri^OTit i otwta« anfdnst (§55): 
in?5u<t>(la6en - a^ a*, aV a*. a*. a»/ a*, 

m 

fo ijl baö 9Ser§a(enlß i : a^ ober i ': lo* iwe^maläü^ 
ben QSer^aUmjfen i : a ober i : »o; batf SBer^offnfg 
1 ra^ ober i : io' bre^mof, bai f8etf^aUm$ i : a* 
ober 1 : lo^ biermaf äui ben fäer^dltniffen 9^: a ober 
1 : lot awfamme«flefe§f (§. 93* ÄrJt&O. S>{e »nja^t 

• ber 



i 

btr €n«M»«»< ^ 9>i>tena, tt)enn man alfo ctn« 
toa*fent)C gtomctrifibe ^cuarcjfton Uv ®tHt 
fl bat/ ttJdcfee mit a° o^fr i anfdngt/ fo jtnl) bie 
©yponeiitcn t>ic fipgarit^en .ter ^Jotcnac». 

^Sotenjen a°. a*» a^* a'. a'** a^ a^/ ^ 
iogütit^men p, i. 2. g, 4. 5. 6/ 

5ßenn man in attgemeinen ^^iim a"«* =: b, a» 
Äc, aP — d, a^ = e, a' = f fc|f, fo if} m = 
iog^b, n= iog. c, p.= iog* d, q = ibg* e, r = 
iog, f. 

55offrijen a~ a" aP a^ a* 
iogaru^mcri. m n p q r* 

§' »08. 

ÖtDl, üU bic ©ttnuttc tier ßo^aritt)mc]i tcr 
©artorcn b unb f ; b. |)* Spö« Cb. f.) = ßu^, b -f. 

■ , ■ ■ . , • ;-b . 

tcr 5)iffewna Ut &)dai:ttt)mcn bcö SDiöibciibu^ 

80g. b. 

• « 

i)9Tac6 ber^eielcOnunglm Dorlöen §Jjib=:a«^unt> 
f = a'j fckfe mif ^inanb^r mulriplidrr, .o^bcn 

bf 



/ ■ ' 



ioflarlt^men nt mmt : iog. (b f ) z=:ioq. (a" + '). 

9)ofenjtn ftnb' (§. 107.)/ fo tfl iog. (a^+'^y — 
m+r; öI(bJ(lauc^io3»(bf)z=m-[^r. 7(bcc 
Jag* b m m unb iog* f ZI r (§. 107.); a(fo ioj. 
(bf).= iog.b + Jo3.f- 

' ' b - a™ . 

'($.570; alfoiog.Q-)— fog. a«-"»— r~m 
(§• ^07) ; öt)cr r ziä iog. f unb m = Jpg, b (§. 
107.) ; alfö iog. ( -) ~ f og. f — iog. b. 

§.109. 

!D7dn ffnt^t ten Coddrit^nien einer ^oteits 
b», toenn mön bcn Cp9aritt)jnen ter SBBtti^el b 
mit bem^jrponcRten ^€tr$oten$ x ntultiplieitt^ 
t« t). ßog» b '' r= X. gog. b unfc ben ßpgorit^meti 

(iner SBurjel |/b, toenn man^^ben Logarithmen 
^er @r&pe b inrt^ teh (Syponcuten bcr SBtfriet 

xtiHbirt ober Cog^y bz:^5|i^=i*$foi|.b. 

. 1) a^rr b unt> tüentt m<in hxj\it juc^otctij x er« 

' ^eif/ ifl (a")» = a"»» (§, Sl.) — b''; aBcr b«t 

4oSa<^if^<n< ber .^ptetQ a ■" ^ ifi ber ^jrponent mx 

(§, 107.) otrt iOfl. a""'~ mx, a(ib mx— ^^. 

■ • ''- \ ' .Ä .' b"; 



>. 



14« 

h^; d6ef m = io3# h; bo^ir x • Jo«. b = feg. 
h\ ©0 ijl log. a ♦ = 4 • Jpg. a unb iog. a^zr 
7 iog. a unb fog. a* = n iog^ a. . 

• ä) a«" = b; ^jetaw« jre^e man bic ©urjel x, fo ffl 

l/a" ~ a» (§• 65.) = |/ b; nun Ijl ober b« 
<^;:pömnf ^ ber iogarit^e wn a?; olfo i|i er 
aüäf ber iogarit^me ber gfei4^ großen 2Bur|e(i 

große }/ b ober 7 Z2 log. j/ b ; ober m zz log. 
b(§.io7.); alfo^iii^ = iiogbr:io9.i/b. 

€0 ijiVa z; |log. a unb log. V a* ri. flogen 
upb log. ya, z: J log* a, 

C< mirb tAä)t äberflu^ig fepn^ bfe Knioenbung bir 
Logarithmen burc^ mehrere ^tpfpiiU^u etliütintu 

log» (— ) — log. a 4- los* ^ — 109. c. • 
ii>g,(a»b''c')=mlog. a+n iog.b-f. r io^c 

^^' l -i~ j = ^9- V -"j;r^/ = ^»s- <« - ») 



\ > \ 



Hf 



\ /ab4-bc\ . /(a4'<^)^\^r^^ V I i 



V ni4«i} 7 



\ Äi-f'n / 



log. (a<* ^ Jt«) r: 63.(4 + x) . (ä — x) "i: idj« 

Ca4.x) + iög.(a-x). 

Ä ax + X '))* := I itg, (a — x) 4- ^ % (a « -. 

$.111« 

%t^^ mn eine (dleict^uns (iu{i6fett fcQ/ tit 
tet.xaW f ttt S> iJunent ^otfömitit/ fd bröcf t tnan 

bU®Uid)HH9 0«t* iogätif^«« fluö (§ lOS. »09) 
unt> Sef^nbetr Mef((6e band nackten g«ii»o|f9li4>«(t^«' 
gefti (§. 2i»ö4-)f fö M «nd« ()lo0 « 4uf bet ejnert 






x.iog.5 — ^«Ö lööif 4 

-« *■- ^ . .. it , 
* — ioä. 5 ^ Q/698ö7öt 



üm^' 



\l 



I4S 



^ ' 



/ ' 






x{og.c=iog a+(x— i)Jo9»U 

X iog. c — X f og^b zii J09, a— Jo9.b 

i&^ a —• 8^3. b 



X 



los* 1=2 

«-ixfö3.b — 3 

/ 

ol^ ^jrpenenf («titrai au($ olö ^mjel Wrf ommf/ fann 
man aüffiSfcn/ ivnin tn>(9 ®(eid;unsen dege^m (Int;^ . 

1-^ 



1 

Q 

i09 2 =: 5 
CuS(t.4f— 6 

6.x— 7 

7— xiog-arrs 



x^ma 

x^+p = b 

X iog^x rr. Jog» a 

' tog.a 

fcg/x:::! — 

, X 

(x-f-^)) iog* X — icQ, b' 

(x 4-p) iog. a — X iog^ b obiftr x. 

log: a + p (og. a rz X iog. b 

p*iog.a-i:xiog.b— X iog.^zzx 

(%b-^%a> 

, P 809., a 



zzix;^ 



gog. b '— ?09. a 

' §; 112» 
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feAen =: k degeben ; man fott ^nUti, toie dro§ 
^it SSolff ptenge ~ x m^ einer detotfienSlniattf 
ton Sauren n tt ift» \ 

jt)a bU fSolUmtnQe im ^Infangc = a unb bei 
3u»ac&«im«j!eri Sa^te z::rs. iff/ fo ijl ^ctfel6c am 

tttib ber äuwac^ö t(l — v.-";^J' ♦ a > unb bl^ gon jc 

SDiefe iScikbe &«!n^ man 0uf sfei^e 93mennutt9^ 
unb obbire fie^ fo i(l bie 93o(f$m«tge am (S4>(uß be$ 

lmbritfen3a^rifl^ieb(>«b€rmfet5eU^^Ji^^^ | 
a, itttb bie sanje Q7o(Pi$mense am (Schluß be^ brtffm 

: —^ ->a=s _ 

" - Ä 3 " €6ttt 






\ 



/ 



f$m f» mirb man biifßcitmmf am ^(af 
fünfte» 31«^*::^ .('^J^/' 8» «nt «m ißc^foi &<« 

|4^(i(6e 3^AnMid^<i :;; TT i^ n^c^o^ *)> ^ 50. ^«a 
^( ^( f^pfftimcnsr iiJPt(6 Verlauf t>9ti »gp ^o^e» 

(fl)»pe, 10000 :z:3&. 

S9lati (cau^ mm bU ipg<Kif^m«n ; 

}9oi99« 5 » '-» 100 Jpg. $0 «f" %• 1 ooooti iög. X, 

ioo4p8$» i:^ »70* 7570176» 
1 00 iog. 60 11169^ 85700045 

- 0/86001710 

foj. 10000 Zu 4' OOOÖOOOO 

' iP0, X 3 4, 860Qi7ift 

xx:7244$ 

m 



' / 



n<m fte^e Ui*r, mtit "üufl&fvM^ ««f W«friB« 
«Beife;. n>lf fcepber »otigm^ufgobe i gefiftJt^n fanti. 
mAnt<m <»öb bfe *or|faiisefunt)«»« gormel x _ 



iia = 2 



1/2 = 5 

5.XÄ4 









X y):=zx^% 



\ \ t 



4— x=:ä 



:,l/J-i = .=x(l>>--.) 



I. 



\' 



«^ 



Xi/V-O. 



»on ^a^wii d: b z= 724401 '*<< t>wffo|f**<» M* 
- loo— n. man fuAf tfen latolkb«» aHM^Iis«^ 



foJffxrr 



fOO 



*»•'• ^•- 



— .-♦■' » 



A4 &«tjle 



• « 

I 
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,:■ ,.IP9.'- , I, - >0O. i 

. iji^s^ _ 4^0172. ^ o,o4a€QOi7a 

100 100 , ^ 

• !58Li?wo ;^ 4j22?e^ = 0,040000000 

100 lOO 

lOO' '• . 

iog. 1/ G§^) = 0,008600172. 

3u tiefem losarit^men %t^itt W^o^iX I/020; alfo x 



^ . 100 



— T/( iöo6o ) ^= »^?4öl — 1 = 0^020=^50» 

IDet jd^t(u()e 3un>ac(iei ^et: %plf ^men^e i(l a(fo = ^^ 

$tii4. . • - 
SSoIf^mendc— b gefüegen; man fragt na^^&en 

3)fe §♦ 112* gcfunbcne gormri { -— — ) a — x 

^ht tMMfwimeti))ien iQettf imunsett iß x=b unb n = 
X tmb fe|t man biefe SBerf^e in obige ®Iei<&ung/ fo ifi 

f - -i ■ . ■ ■ '-' 






»5S 

\ tu. f 

/m-pf- 1^1^ b . . 

\ X» / ~ 1," . l / 

. iog. b --^ iog, a . 
~ iog.(m-(-i)— iog^m. 

€ö f€9 1,^. bfc geflebenc QSotf ^rnrnft« a ~ 2oooo{ 
(te tt)ad)fet ja§rlic& tw «nb ttO(& x Sparren If! fie^uin 
S«Miic^«w = b = Ma = 200000 gcjliegcri/ ji> ijl; 
X rr fog» öooooo *-^ i^g; eoooo 

iog# 200000 ZI 5/5010300 

iog. 20000 m 4/301 0300 * 

^ , — — -_. * 

iojt 200000 — iog. 20000 zz 1,0000000.^ 

gerncr iog» 101 zr 2,0045214 

J09* 100 zz 2^0000000 

■■• - • - - 

iog. lOi — iog.iooi;ro,oo452i4, 

1^0000000 / cv r 

- alfox=-^-^ = 231,4 3:<»^re» 
' 0,004.3014 

Tlutt fonn raöti (i(^ mit 55ört§ei{ bcr iosarUimm 
$u $inöw4)nuns<n 6eWen«n. Unter $\n{tn »crjle^t 
man tie ^ima^me, öJc tec €i9ertt|«mer wn frtnen 
• ^5 , .0" 



t • 



«54 

I 

• I 

m an^^e mt^sefu^enen ^aphatim ober ®((b(tft |t6i 
^r« ^iefe iDerben emmeber burc^ ianbedgefe^e ober 
btirc^ fr«9n)i((ige Ueber^inf uitft befNirtnit unb setod^n« 
(ic^ na4^ ber j&^ffic^^n (S^inna^im bon loo 9r^ ober 
' ^^rocenfert ober dn ®en)t(fe0 Doti tf^unbett berec^l« 
!8kiin mojn \. 9. loo x@ au^gefle^ ^^ai unb bafAr 
|%licb 4/ 5 ober 6)^ einntmmf, fo fagt mati/ bd$ 
Kapital fe9 ^u 4/ 5 ober 6^rocen( outfgtfie^m* iDfe 
SSense ber 9>rocenfe befffmmt ben Sintfftif ^ ber fic^ 
rnn fdrsefien bur4> bie jdl^rlic^e 3iiife i)oti loo)^ auü« 
brdtfen fa§(. S&^ 4 9>rocetie t|l ber 3in«fu§ — 0,041 
btfnn 100 v€^ geben 4^^, tootf gibt 1 tt^'? Sita» 
wirb X = T§^ (§♦ 98. Ärlt^O = 0^04 ($.47, 'Srit^*) 
ftnbem ^etm man im dOgmtekien bfe jd^rlict^e Sinfe 
bon \ ^ ober ben Bi^^fuß = m fe^f, fo ifi . 

5 * * m z!: ^/05 

6 • • m::::0,o6 

7 • ' m::::;0/07# 

f 116. 

qsime ^af9d6«. €^ t^ etil ^opttdr^: k, bte 
Sfit=tttn& öec3Mfu§=w0edeben; maafoU 
finben, tote tjielSinfen = r baf Äopttol in Ut, 
Äfgebenen Seit einbringt. 

^M erfte^f (eic^t^ baß biefe 7(ufgabe |ur birecten 
.|ufamm«n9(f«gtm 9ie$ula S)r(ti CS> 103. ^rlt^.) ge« 

6«rt 



I 



t 



, / 



^Stt tfnb büß bU 7(t^^toi9 berfeibrit in |io(9 |)fl)|>or« 
-don«i j«tfaflt. » ) i wo*; 8(6f Itt Einern ^a^i mS^ 
ftf me gibt pa& gegebene^^opitat :;:> k Jn ^iiiMi 
3o^«? a) 3;ii Einern 3:a!jre gibt ^(Iö S^apital k b)f 

•-J : t. ':;=r X ; r ' 



x' 



■ HJ .- B I 1,1 «i j - 



» .; int:^; k : r (§. tji. Ärlr§.) 



> I 



'w^ 



! . ' ■■ I U 



in ^I^A^rw |¥ $ 9^Wfnt, alfo k — 22000/^ t^: si^ß 
unb m — Q/05 ; alfo ble 0(fu4>le B^ji rci: 22000 # 
2,5,0;05 — 27$o?^. 

3ftt &ir ©Wc&iing kmt = r ^ohtn »fr k, mi t 
cli bie 9ege6enen ^tücf« dngettommeti ; aNr man l^nn 
Don ben *ler@ro§(?n k^ m^ t;, r beltebis bri|> als ^0» 
f annt anne^ni^n m\> barau$ bic t^icrff ^fm, tooratii 
fofgenbe brep ieicbr^ 'Huf^abm entile^n^ 



1. 

3- 



■■ IM. . »•'vm-vv-t^^r'wf^f* 



m^^M &tide, 



•^/•f^'f^^r-mm» 



xa, k, r 
k, t, t 



■ niji ' j j ' ,a r 









««■nmnnMi^p«i!9>Mg»i 



^q)« 



t \ 



1^f!rft(^(n/ Bis tte 3inf<^ ^on 20Ö0 v^ ju 40Ö0 v^ 
mQim'ititn iff/ wenn tsiefe 3bife '5 ^rocnit betcdgt? 

■^5 ff? aifo t — sfk """ ^ ^= 2000, r =: 4000^ m 
' ~ 0,05 ($. 115.); öJfo t = — ^— =. VÄ*" = 

/ ^ \y .jyj I 0,05.2000 *"** — 

4o3^of;r. , 

SBcpfijtrtau Sdn 2* ason 5000 v^ j|! föt. 

4 3«N l^if 3fef< «nie 1250 wo» &cjo{)Ie »oröen; e« 
»jrb gffwgf , »i« t>er S'nßfuß 8«»efeii ip? €« ifi k 

~5ooO,r=i25ö,t=:4unl)m=:5i=^^ 

== ^VöVct = 0,0625 ob« fiieSinfen *on nt^in^U 
Mm^a^te ffl=: p>o625, t>ow loo olfo ^un^tmal fo 
greg :=: 6,2 5 öfter 6^ ^^rocent getwfeti. 

8 ?>roc«nt na^m niöw »on einem gewtflcn ^optfaf in 
6 Söfewn ^infammen 6000 >fff «{n ; es nrfrö flefrasf/ 
wie flroß bea Kapital gewefen ((l ? J^ter ifi m = 0,03, 

r-60OO,t=::6Mri«)k=-I.=:; _6ooo_ _ ^ 

. . mt 0,08.5 .o<o4 . 

= 15000 v^. 

V 

, ' ' §."8. . 

9Benn W^hfe tine6 fiegeSetien ^opffftte {n einer 
gegeöenen 3e«ti'uni ^apUd QeUQt t»ltt>, fo nttnf matt 
Wefe ©umitie ÄOpitot tint) ^inff, wefc^eewlr fünf. . 
(ig mit k' ftejeldjnen »ertep. gBenii »ie twr^in t>o5. 
^apftai = k, tec SteöN == w^ Ö{e3«it.=.t nnb 



157 

ft« Stttfe = r ij}, fo ^o.( man r = kmt (§; 1 16.) m\> 
Kapital unb 3infi?=rk:' — r 4. k — kmt -f k ~ 
(mt + i) k. 3»'S5. 2500^ iDCCbcn öuf 2^ Sfijr 

Kapital unb 3i»fc? ^«t f|i k — «500, m — 0,04^. 

t rr 2j HZ 2,25 «Hb k' = (m t -|- ^) k— (0,04 . 
0/^5 + ^y* 2500 ::::; (9,09 + 1) ♦ 2500 zz. I/O9 • 
2500 m 2725 vS*» 

7(u« b€r Sormel k' -- kmt + k (ajfcn jic§ foU 
QmbeTLufQQbm^txleUtn: 



u 



2. 



3. 



SBefatint 



m *' 



- k.k'. t. 



k.. k'. m. 



k^. m. t. 



Unbefanht'unb leQtt 



lUrz 



k'— k 



kt 
^ k^ — k 
"^ km 
kV 



krr 



mt-{-r 



S5f tifptel Jtt IWr. !♦ 1 000 x@ pnb {« 5 Üa^s 
ttti mit ^optfdl utib 3infen 2250 tt^^ gemorbe» ; man 
fragt tta^ \imi Bintffuß ober tpie t>ie(c ^rocente laJ^c 
Hc& 6eja§(t toorbeti jinb? k — 1000, k' zl 2250^ t 

ff fAlfl«, k^—k. 2250— 1000 



1 T f ö 

f 000 



»kt 1000 . 5 

0,25, b/J» Wti ©nem >^ ifl jd^rili i 5<^ unb i^on 
looxtf jajrtji^ ber bfetfe t&eil = 25 ^ bejal^ft. 



^SoOf m — 0,04 uttib t — 



15« 

S9|f 9M Jtt 91r/24 €111 ieapifaUim 6000«« 
iß mit ^opitül und SKent^tt jit 85oo >^ bf t^ 4 ^ro« 
ttni 3infm Q9igmdc6fen; man fragte mie fange 3^*^ 
tod \^aptfa( aii0gf(}anl}en ^at? k^i. 6000, k' = 

tnk <j,o4 . 6000 

* • » 

s ©tunbeti. 

SBc^fpicI «tt 0tr« 3* €in sewifli»; Kapital ifl 

)e$( nfb0 beiiSinfen 5330»^ o,vA\ nie groß 1^ Cotf 
Äapifol §e»ef<n? k' =533o, m - 0,05, ti^'5^$^ ' 

3330 _ 5330 _; 



k 
foi^krr— — 



mt-f-i o,o3.3;5-f'i 



Ö330 — 



= 4556TTyT'^ Obtf 4536'^ 8ft. 

§. 120. 



rofteju iniSet^ifwip fc«3<'t »Äcfcfcf (§. 115-1 »9.) 

oj^ne irgiMib eine ioeUere3u9a&e, f» nennt man Oiesbie 

einfa(&< Stufe » wir» aber We ja^rlk&e Sliff« }uni 

^apUat Sffiilrfoaen unO ni4^r affetn »om ^apifai, fon^ 

t»rn a»4) oon Der ^iitjugef oAmenen 3titfe in ber foU 

senden Hei' 3it*f« 6eja^((/ f0 nenne man tuf^ginfe aitf 

ginfen <ufü« a«npofita> €d ff 9 *fn ^apM »on 

1000 K@ gegeben irttb 6ie Jadeit*« S^nf"^ 6 f^rocenf/ 

^•m\% man t»a(T<l6e mit Sinf«« «n*3inf<n Vnf ginfe» 

för 4 äa^< fdgen^etmoftgen &ef«|nen r . \ ^ 
; Cr^3! 



\ «• 



/ 



»SV 

€r(i«« ^aplMt • t . . looo»^ 

3infefürta«2.f?3;o^t • '52,5 



.1}. 



J(a|>.un&3inr<^0"fBittf.n<i(f)beHi2n^. 1 102^5 ' 
Sinft ffit bo« 3fe 34f : §5/»25 



•i» 



Slnfi für tia$ ^te ^a^t 57/88 1 



nac^ bem «imen ^a^ce 1215^506»^ 

§.12t, ' 

Ana Hi ^«tt?«f#*t<il = I «« urtb tcr 
®nfm 3d^rc p^ 1 -f-m uttö Äauital iint sjtiif^ 
infieti^?n^r9areirtonber$i>tetHeat!0tt(i4-m) 

^ap<f apitaf = 1 

S^x^uf =::m($,xi6,> 

'■ 11 .i ' iiii ■■ ' t 



» ' 



» 






i6o 



ja^(i(^e 3inf(= m+3m?+3ni ^ -f-m^ 



nac^t^a^wn = = . (i-f-ni)t. 

^uf eben Me ?(tt (ä^t rt (74» Berndfett, baf tüemi 
batf J^auptfapita(z=:k ift/ bki^apjtal mff 3infen unb 
gfnfen ouf Slnfen riacfe QSwtauf t>on t ^fa^ren ober k'^ 
z:z (i + m)* ♦ k toixh cbtt in (osarit^mat du^^et 
bröcff: iog» k"zz t • fog.(i4-«^)+i<>9»k (§»io7* 
losO« «O'^^^u^ ergeben f((6 fofgenbe t)ter Aufgaben : 



-2. 

3. 



eegei^en 



I 



m • t. k. 
In•t.k'^ 

m.k.k". 

Ja. • K. «La 



©efiH^t in £Q0ant&meR 



iogk''— t«io8.(i4-ni)+Jo9.k 
iog* k= iog. k''— t iog^ (i + m) 
iog* k" — iog. k 
io$. (i +m) 

io$. V — iog. k 



tz^ 



fo9-0+m) — 



SeQfpicI SU 9Im« 9Bte grop toirb ein ^apiü 

f a( t)on looo 9iei4)öt$d(er mit ^infen auf S^f^ 3^ 

6i fJrooent in loo Sauren? J^iet ijl k — looo; 

t~ loo, m n 0;055 unb i +m— \,o56\ «ip> 

iog. (i + m) — iog- 1/055 H 0/0232525ß459# 

t . iog. ( i +*") = looiog. 1,055 =2,3252524596 
log. k iz I09. 1 000=: 3,0000000000 

V4»9.(i4'm)-[-%'^ — iog.k''— 5^3252524596^ 



' ©sääOteÄfesäf ^ 161 

« ^ » 

fBeDfpiel au 9hr* 2« 9Bmit ein St<ipHal nebfl 
Sihfeti «nb B^nf«« ««f'S^^if^» jw 5 f^rocent In |tt>6ff . 
;3ia§r«n au iSS^o SRei(^«t§aUr angelaufen ifi/ loie 
StDp {(i . tenn bai J^auptfapM gemefen? ^iet iß . 

iogUi +in) — icQ. 1,05 II o>o2ii89399 

^ — i, — u- — -— . 

t.i03.(i+m)iZi2io3»i,o5Z;o,t5427i6 . 
ioQ. k" z: iog. 1,8320 ~ 4/2629265 

iog. V — t . iog. (i -4" "^) = %• k zr 4/0^86539/ 
olfe tf} b<i$ erfie ouögeiiegene ^o^M k — io2oi;S6 irff 

ein ^apirat «oti isga ''^ 12 ^/ fu 5 9^(«it an^s^ 
He^en, ju 1 804 Jf^» 1 2 ßf «nnwc^ffn? ^1« ifi k" -j ' 
i8o4/25/ k b: 12^2^25 unb 1 + m = i^oj. 

iog,k''rr 3/2562960' 
. Jog.k := 3,1079727 

Jog.k''--iog.k — 0;i483245 , ' 

%V^~^o g, k _ 0^148324$ ^ 0^^ . 
» iog.(i7f-m) ^ 0;02ii892 '^ ^ i 

SEff 9i^i(( iU 9^« 4* €in ^opitdf «on 10201 it9 
13 fjf 6e(iuf( fl(& in 12 :3:<i$r(n mit Binfen unDBfofcti 
auf Sinfen |U i&32o Tfff; n>ie vMt ^cecente ftnb 6<« 

t=12» , 

i' fei.' 



/ / 
l 



• 



i6i 



1 • 

4oj. V" = 4,2629255 
io§.k z= 4^0086639 



=:0;0«ii895 

iftw^lirtfu^ l|l>(fo = o,o6 oNr 6 5Jwcent gnpefw. 



/ 



§»125. 
^Anfte %ifsaee. €^ ifl ein ^<S0it<ii =; k ^e# 

fieben, tttr 3in«fli0 = m ; man fofl tie 3«t = * 
({n^en/inne(t)albt»el(&e( baifelbe nebdben^in« 

^ bo^ erfie Slopttal k toecben f ann* 

nk = k'' 0btHn9.) 
(i4-ntt)*,k = k«(S.i2fi.) 
(i-|^in)*.k_rnk 
(i+m)*=:n . 

t » 4p£^(i ^-m) = U^.n (§. 109.) 
go9» n , 



1 
s 



6ttbff.ifaie=S 
3tk=4 

103.4=5 
5:J09.(i+m>=6|t =r j^r^^y 

3;®. €« wirb d<fr4d(, wie t»{e1e 3e{( «rfo&erlicb 
f(9/baiai( ein ju s ^roccnf ousselie^en«« ^«pitol mit 
^Binfm tuibBinfen auf Sinfen (l(b vert)oppe(e? J^lec 



/ ^' 



\- 



' » 



t 



«^*. 



^ 



^0,30.10500 _ 14 20669, »rf<^rt *4Mt 75taij^' 

0,0211893 ^ . , ^. - ; /.'./ 

10,63 @turtfc«B #<♦ , 

aKflwan eine einfa^e ober anfbmmewgefelfe 3fnf(e 
föc "^e «ber @t«ibeo beßimmcn , f» tarn bai noc^ 
ber oorigen Sorme( g«f(t)e^«i, totm man nuti in &fin* 
Itetung nimmt/ bog bann b«e3<it = ' elniBrud^ be« 
Sa^rö wirb. S)a« gewöl^nlid&e ^o^t^ae'ndmn^ 
.365 tage; alfb Ij! 1 tag = ttt 3^0^'/ »o ^os« = 

a ötunfcen =: ttW 34^^ "• f »• 5?<rfatigf moii |. 
lÖ. ju n)ijfen,'n>le \>U ein^dpUal mh i,oobo«^ ftc^ 
Binfen 2U 4 9)rocent in 100 tagen bettfgt, fo tö$( fi<l^ 
biefe llufgabe na(& ber 0o.rm«i fe' ::s: mtk -f- k C§« 

1 1 8.) dulWfen. 5« 6fcf«« SpÖ »ff ?» =;; PM/ * = 
m, kr: 10000, fllfo-fe'i- 0,04. fif . 1Ö00Ö-4- 

loooo =: ^f If ° 4" 10000 = 1 ojj^Sö-f' »0000= 
10100,59 '<^. ®iö m«« »Iffen/ »f« blef «In ^opl« 
' u\ «en 100000 v^ In 8 t<i<f(rt ju 5 f^ocent («frdgf, 
fo ifi In bee Sormel ( 1 4- m)* . k — k " {%' 122.), ble 
3df t =1 -jIt/ ^ =^ 100000 unb 1 +^ ^^^ ^i<^S» 

X . iog. ^i + m) rr'ilr ♦ ^- »/06 =: 0,0004644 

iog. V = iog. 100000 r= 6,0000000 ■ 



tmm 



ttlu^tkmmmmt 



Jog. k" ±1: 5,0004644, 
too|ti 100107 «tf ge^^t/ «te ber iS)er(^ von icoooo 



r 
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> I 

fKmnftf * ^f bie 6ur(^ bU ^ufad^ruftg b(t ja^rlt«^ 
6tctb«iben tmb ^ufjei4>nttng l^ced^Irerf 
(nfilAtibehen 9Ri)i!to!ttätl>$ObeQen tmb 
Ottf bie i»orisfn ^ufgabfn gränb«t ft^ bie 

5^rie ber SlttrMiititen, ecibrenteit/toiu 
tinen unb aBUttoenfaficm iDie%tnu((4* 

tcn^flbct man S(9 «Mm «orjögli^) ttiglif^m 
V SSnfajfem crf(4rt; |. S3. introduotion to 
ihe Mathematicks by J. Ward. London 
1740. p. 248-282. SelectExerdles by 
Th. Saupfon. Lond. 1752. p. 252*330. 
Mifcellanies containing fereral mathe- 
maticd lubjects by W. Emerfoji. Lond. 

1776. p. 49-155. «Inttajflft^es ®etf In 
tiefem $d^e i(i: die doctrine of Annui^ 
tiea and reve):>ßons by Th. Simpfon, 

Lond. 1775. SWe^me ttorttefllt^e ^{(^er 
fle^Ma« ©griffen t>ott SRörgan, gwf tmb 
^ 5eten6 ^abe i(& berei» tn ber Äcft^meflf $i 
107t Xrnnitf. 4* <»^^%«^ 



.\ 



tf 



iSte 



» 



■ 



:)t-^;feC_ 



- I ■ 



1«« 




n 



Spie «le6mrt{f<6e |)»})oöio« ^»{fc^flt t>i<t ©r6g^ 
leigt, t)o^,fo,»ic 4M« b« «tflett burd^ 2tebWoti obcc 

®r6ße <iu8 Der Dritten bietictfe mße^ (S-jp.^rit^O* 
Ädgf ble ttüe ®r6ge ober ba$ etfle ®f Üb d; a «»i* Die 
|u obtircrtbc ober fu6(ral&lrent>e ©t^ge ober ter ]Unf^p» 
fcfcJeb bcr^lebet — a, fo i(f ba^ jwepte ®llet) eiitroe« 
tee a 4- dl ober a — d, mdc^e« man burcft a+ d: an«, 
beuten (antu ?Htmt man nun bats britt^ ®Ueb b, f6 
i(i fea« t>lerte (Bfieb =;l b + cl, Jg){etouö folat / öo|i 
IJer oagemeineKasbrurf ober ble Jofotel für iebe ärk^. 
meflft^e^wpottlon fofgen'öc ÖJejiärt ^at:^.-T-(a+ä> 

_ b — (b + d) («. 77. 2|rtf ^.)- ^Wlrt «nan «"" ^i« 
4u^ern ©lieber, fo 1(1 ij^re ,^wroine =^ a + (b Hr d> 
tmb biirt^ bie Kbbttung 6er mitttern ©lieber er^^^t 
man ble ©umme =. (a i d) + b, worauö man er* 

pe^f^tog in iekr Ärit^metifcfeim^^ropp^tioft' W 
@umme'^&cir beobi?« Äulcrn XSlteWc bftr@um* 
me ter tieQ^ett ottttüfttt ^letc^ i(l/ »etc^et 6o| 



fm niotfwhip« .. L^ ^ . ; '• 



t» #'* » . / •* * ■ V 



i % $*12& 






m 



Sitte (trit^mettfcge 9ret^.0t«r $tO!j}tcftßtt 

iß clnelHei^3o$f'n/tQ(i(6iti9.De in einer fitti^m arit§« 
tae(lf(l&m f^roporfion ($..jp8^ Utit^.) fint^. S)te ft(i# 

geilte ctit\)mttii^ ^p^vt^ion m^t^t, wrt^ 

'man 6e(7dnbig einetl/9 34t i>&er stellten Unfetfc^Ub 

* iftWrt, ji^. ö, 3, 5, 7, ij;-! i; 15 u. f. tp. • 

• ...» , V . 

SfRän nenne hai er(!e ©Heb 3: a, Un ttnferfc^trt 

* tet ®({ebet = d, fo Ifl boö erjTe ®licb — a, b^ö jipe^» 

* U zz a --^ d , ba« briKe — a + 2 H , böS t){erfe = a 
+ 5d, biW fünfte = a 4- 4 d unb bo« Ie|fe ober pte 

•®net>— u. 

' Unia^lbetiSiUia 1, a. 5. 4. ^. n. 
©lieber * • a,a+d,a+23,a+3d,a+4a — u, 

SDle faOenbe firtt^metif^)^ ^^ei^e entfle^t^ tpenti 
Immer eirteBlel*c®r5§eftibfr(>^trfmirb; j.45. 18/ 1^/ 
^2u 9/ 6/ 3» ©er oHsemelne 2(u«brucf einer fäöenberi 
ötromeTifcben ^Jrpgreflloh'ljl fotgenber: 

a^a-*-a,a— 5d,a— ^3a,ä— 4^>^'~5d -•' ^» 
©btp'oW bie (lelgenW ntö follenbe flWf&mrfffcße 
S^tögrejflon faßt ftc^ unter Jfot^enbe attäemiine Joiniet 

.Wisent , ... ^ 

a.a+d/a+ad.a+sd^ajfAd/a+Sd---«^^^^ 

* • ■ ■ * > ^ ... . ■ rf 



..^ ./ 4 «. . f 
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don t^ to^ leiste ®Uet u ber @ttm<i^^^#^en 






I 

I 



«f.- _;fc<. 



l: 



mit tcc^naal)! Uv @Iietet n toenider i m!it\* 

pMVt/ öW0/ t»|>* u-ra + d (n— 1). 

jDie odflemein^ {forme! ij}X$« ^^SO*- 
'2(n|.bfr®U(b«i. 2. 3# 4. 6* 6^ »* 
©Heber jelöjl: a,a+d,a+2id,a+3d,a+4d,a+5^-ti. 

ISIan ergebe taratW/ bqß im etflen ©liebe ft4 niH^ 
a uittr feiti d 6efinbet; in bem itoe^ten a-{«d iß a mb 
ttut <£in d; itt bem bxitun a ««{^ 2 d; in bem t>ierten 
a -|- 3 d. 2BeiI a(fo d nicbf in bem erfien ® liebe t)or« 
fommf / fonbern juerfi in bent }n)e9ten unb noc5 in je» 
bem neuenJ®(iebe ^in Sfflal ju fcc^ fe(6(I abbir( mirb 
fo inH0 b(f €befftc!rnt t>dn'd iti jefem ®tieQ« unr 
f f dtier fepn xäi bf c 3a&1 *<* ®ifebc« =: n, otfb n — i t» 
J^lerou« foTgf^bof u—a -f- (n^— 1> aiftföwleb« 
fünfte ®\Ub =r a -^ (&-u »)d -a-J-4djfca« fe($0« 
fe — a-f7(6— i)d~a'+5d|ff. • ' 

3ri itt faßctiben acit^m(t{f(bfn9>ti4d(«ffIoal^ ba4 
fe|W ®H«b - a — (n— ») d. 

3. ^. 9Ran tpeiß aus bet ^rfa^nins; b^^ ein 
fcbweretr jS'iitper in ber tt^m'B^mht wk$t^ i5t 
$uß fdfff, in be« jiDe^fen ©efunbe 46i9iip> in ber 
triften 77|'unb im cXtQmiütita iir jebi^ Miibät<6e* 
funbe 31 9uß tiefet a(5 in ter vor^erge^KMbeiQ wie 
^f wiA ein .^drp«r in Ujl(>j«^fen'Sefunbe faOen? 
9){an fie^t (ei^t,b(i| bie btttebl^fU^nemOtiuilie in einer 
Avifgmdifibcn ^cogcefJJioit laof^ibeQ. .. i; r, „ 

i4 ©<• 



! 



J 



1^ 



€^ef«nhM : 1/ 2* 3. 4^ 10, 

Staume: ish 46t* 77 y* ^PÖt* — «• 
$ier ifl ta6 crfie ®Iieb = a = 15?/ ter Untere 

= 11=: 10; fllfou=:a (tt-^i)dzr i6t4-(io 

— !>• 5t =:*5T + 9*3t = 15^+ «79 — 2944 
3u0; dn^5rper a(fk/ toelc^er io<Befuti6ett gefadm 

ifi/ fdttf in ttv je^kif in Gefunbe tttr(6 einen iKaum 

»on294y5uf* 

Hui ber gotmel fit td« feff e ©Heb u — a -{- C't 

— 0^=* + "^^— d (§127.) (öfiVn ficb fcre? 

onbere Formeln fuc a,, d unb n ^^rfeiten^ loel^ie jür 

3(ufl jfung eben 0> t>iekr Hufiahen bienen» 

O ®ll*a=:.u^ncl-f<d=:u--.(n— i)d, 

toenit man -|- n d tinb — d mit tti(0cg(9t9<f(|((n 

3ei^auft>ieani)m@<i(e(t(R9tC$.äiO. 3* 

■ fd, ^n.eitur9)9r<imit>()»on^0noB(nfu3e(nfinD 

in tit (e|f«n tXei§e ^7, ®tä(f unt> in ^btt Ut' 

• tibtm SHti^n immer jn»^ loenid«; unb in aUm 

' 18 9ld^n; xbit »ide .^udrf» ent^dft bie pUt^e 

Steige? £Qe arit|m«tif<^ 9>rodit|rion wirb fo(> 

genbe: 

X < •.• 15; 14« i5» i6» 17* t8» 
. a • » • Ä7* 29, 31. 33. 35* 37^ 

lifo U2=37^d:=S2|ii^ 185 ä(p> « = « — 
- Ca 
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- ' .■ ■ - ' . ' 

■ (n-^i)cl = 57~(iS—»). 2 =137—34 
=^ 3 ; ttlfo (inb in tet phtt^tn Steige 3 kugeln. 

O 3" *" Sormd a + (n— i)d~u tiringe m^ 
a auf bie ontjcrc ^ci« unb bfvibire bur4? n 

-- 1, fo ftnbrt man d = ^^* 3-^, S5<9 

©raBung «irte« 95runnenö »ohb ble erffe €üc mit 
•12 ^ üf»b n«4i^«r jebe €0« (iefer nwe ein« gfeic^jm 
gulage Sejop; man gtaBe in oüw 20 (£Dcn unb 
«g nsitb für ble jwanjigffc unb If|ee €üe 164 fj 
beja^lt ; wie. aro^ «R ö« 3"f«3e «"f J«t>« ^Üe — 
d? tBlan fie^f Ui6it, bäß ^krauö eine ortf^metl. 
ft^e «ptogteflfüm ^etöorge^t, bcren erjlfS ©Heb a 
=112, baö le|te ®üeb u— 164 unb H«! "Änja^t 



I / 



i ■ 



fcgr ©üetjrt Ti =: 20 ijl; alfo d — 



164 — lÖ 



11 



n — 1 



= W = 8» 5fif |ct)€ €8e tfefer Ijl 

fdgenöer öttr^imtifi« 9>ro9tcffion gefc^c^en; 

- i€ffe 2€ae s^Oe 4€a€ -i 2oSae 

* - 

12ß 80 «8 36 164. 

Z) .3« ^«f Jormef a -|- dn— d=: u bring« matt 
a unb d auf bie anbere BtUt unb bbibire burt^ 
d, fp befommt man: 

■ a 
d — d" 

15 . 3, 



n.— r^ =--=— + 1» 



\ 
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3 ©. Slit ^f^tbe^clttbl^r föiiff ein« senHffc Xn# 

ja^I 53fefbe uwb gl&t 12 vff für fediJ erfle totib tidc^c 
immer 4 ?rff me^r für ^beö bit folgenben unb föt baö 
l«|te &ej4lt er 75 3^; n)|e i)i€fe.5)fftbe ^öt er ge» 
fauft? 3n tiefer ixrk^meetfc^en ^Jrogreffion Ijl a — 

Tl 11 9 

12, u=: 72/ 4x1 4 ''*''' '^ -= — d h ^ ^= 

ajttnl) u eine gctt)i|Te2iniat)f z= m mittler aritb* 
nictiftöer ^ropprtionaljajjlcn finfcen, 

Q6 fommt ^iebt\f «ur baröuf an, bo§ man ben ge« 
meJttfd)aftlic&en Unterfc^ieb ber ©lieber zz d finbet 
iinb ip biefer gcfimben, fo fankt man leitet bi^e gapje 
9)rogre|fion auffegen unb jebe ber' jnoifcfeeuli^gertbm 
mittlem arit^metifd;en9)röportionflfji3t^Ien frnben* >Da 
d bag erf!e mh u bas (e|te ®Ueb ift imb jmifc^n bie» 
fen m Säulen gefunben merben foffen^ fo mx^ bie TIn« 
jfl^lber ©Hebet be« 9)ro9refffoh fo 9fo0 öte m tiifb|l 
bem etjlen «nb le|een©liebe — ni-^2 = n fet^n iinb 
wenn man i fu^tra^lrf, fo ijl m+ 1 = n-r- 1. $>ie« 
fen SSJert^ fe|€ man in ble Jormel för d (& i28,9iMnu 

8» 
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' S* ^ 3«>tf<^«« 4 «hb 1 1 a utian^C man- 8 mtrii 

• ■■ • 



^ !^_f U "^ ^— le t 



— IF 



. : ./ ' ^" . '' ... .> • ' :». * - ' • 

0unimc bcr bet)t)eÄgcrit (^^^^^ fer ©uttime 
atocijcr anfceni gii^icö, toetcfee fcon ^en dufierh 

1/4/'/. >q/i3- i& '9^ Si2* 

'. '-■ — • • - 'i&' ,7* '•; 4. •. f '\ / . ■ ■ 

' "STT* 7T* ^T- varT* . 

^ ' '©er itigcmelne ÄiigibtuciF fut b(rorif§mrtifd)e ^Jrp* 
'9r<ifloni|tfo(gcnbcr: ' , 

!• «• 3* 4' 5* "* '^^ 

$)fa< tt|fe ®llet) ijl^H^ (§• 128-); 

ba6 jtpepfe »om €n&c = a -|- Ca— 2) d j 60Ä bticfe 
t)om €n&e = a + (n --- 5) d j t)fl$ » jcwe ;=; a «-j- (rt 

;^'4)d^ ■ ,:' 

," ^tn ^ffgerridncn iff^ toenn htott bie Entfernung ei« 

'tie^öllrtirt *om Snbe ober t>on u ==; a + (iv— i) d 

X xn nennt, biefe^®Jtcib oöer ba« oafe ®lie& tjom En6e 

=; a 4- (^a~-öoi)d. ^bbirt man t|Mn in oWget §)ro- 

^^reff^n &a$ etße JH«üb^'(efte®U^^ 

2 a r|^ (ii^ i^dj. dbbitt man bwsjpfjöte »9m f -«i» 



/ t 



• • ' t 
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.+ d, fo ijl *ic ©umriw cBeiifafi« =, a + (n -^ a)4 

j-f^ a 4" d == a ^- n d— -• 2 d «47 a -|- 4 ==2 2 a-f-i^d 

-^ d i=.2'a 4- (n-T Od; qbbitt moti fetnet hat 
brltrc ©Heb t)om^€nN = ä + (n — 3) d jimt tirtttm 
toom Ttnfatige =;: a 4* 2 d; (b ffl bN &ummtii=: a-)- 
(n — ^)d-j-a-|-2d =::a-|- nd — 3d + a-|-' 
2.d = .2a + nd r^- dz= 2a + (n — 1) d, toAd)e$ 
eben btefe(6e @umme a(tf b(eber br^bcn du§em®lie« 
Ut Qxhi ^\Ü man. enblid^ t)a$ mtt®lUt> t>om @:nbe 
= a + (n;— m) d jum mttn ®ft>be t)om Anfange 
r= a -4- (m — 1) d.öbblren, fo ijl bie Summe = a 4- 
(n: — ni)d-4-ä + (m — i)d =.a + nd — md 
•-{-, a -[- ind — - d =z 2 a --^ n d r- d ri; 2 a ?f- (n 

— i>d* ^imu« fflgt ganj offgepiein, bog bte0ui|i# 
me ter Serben au^et» ®({ebet ber Summe in)e|t:^r otu 
tecn ©lieber g(el(b i|7/ n>o au^ bte 6teCe betfelben jti 
feet^^rogreffion fet^rt nfag/ mentifte tiur gleld^ toeit t»m 

'6<9öen €nb«n jJ«§<n» 

§. 131. 

. 3(1 ^i^ iimM Ut ©lieber tn einet drtt^rne^ 
tifc&en ^Jrofitftjfwn eine «»gerate B0fioift 
tie @umme tet^ bebten '^'u^etn ®Uebe^'te||t 
toppeften ^if:tt\0tc sleid^. 3» iö. -^ 

3» 5. 7» 9» M« , 13. 16« . 

Tt>' ' TT« TT« TT» 

felben 



1. WJ 



N 



*k 



ftfhm ätiit^e^m mtUh tanni h^* lomti S6; eine 
lingerabe $<i}!^\^ii^tt>ititniQ^, weiche (ic^ nfc^tt)wr^ 
it, e^e t)ag. ttxoai jum 9tefi Mei6(/ t^eileti la^t; 
Jt 85* 315^ 55, 57 ö. f/w. SBBenn bie ÄtiiQ^l ber 
©lieber ober n nngerabe if!, fo {le^f bie mittlere 3«^^/ 
2« ^. on^^i^ ^^ii ^^^ bem erflen €Hiebe 5 unb bem 
Ulfen 15/ ober bad mittlere unb mte ®|ieb ber ^ro* 
greffton t)on bem Ie|ten ober t^om .^nbe angerecbnef 
:::ra+(n — in)d(§.i3o,)ir:a4-nd — mdfoQeben 
fo 3ro§ fet^n alt ba6 mte ®iieb t)om Tlnfan^e angerechnet 
• ::!:: a -4- (m— ; 1) d (§♦ 123) rz a-4* md ^ — d; alfo 
a + 1^^ — °*d = a + öid — d ; man fubtta^ir« 
awf be^ben' ©eiten a, bringe — md auf bie anbere 
©eifC; fo iji nd rr 2 md ~ d, unb wenn man burc^ 
d bit>ibirf/ n zz 2 m — 1, n>oraud folgt/ baß n -[- 1 

m 2 m unb — ~— — m iflf» 5Dlefen SBert^ Don m 
bringe man in bie ®Ieicbung für bas mittlere ® tieft 

p.a+nd — md :z:a^-nd — C|"H)d^=^^"t* 
ad — ^^ nd — - ^ d :zi: a 4* T iid — ^ d, unb wenn 
man biefe5 mittUtt^lkb Im^mal nimmt/ foiflbas 
doppelte zz 2a -f* nd — dzz^^^(p^i) d, unb 
4lfo fo groß a(9 bie ®mimt ber dupern ©lieber (§. 1 30.)* 

$. 132. 

(Ion = s i^ fp gto^ cÜS W @umme Uv ht^'^tn 
4ttferir®lUW( = « Hh.u> mul<1plictir( mit ttt 
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"7* 

1 * 5 ,4, 5 : tt 

a/ a «4* d,^ arl* 2 d, 9 -)~ 3 d, a -t« 4 d> - - « ü 

a-f-ßd a-f-d a 

aa-f-'Sd 2a+5d a-f-iu 

ifl.bcr ®umm< itot^it mittlem ®Ueter ^fescf^, 
n)e(<&< t>on beti' du^ern lglet(& meit aft^^im (§. 

asö.) ober a-|-u=z2a-f-5dzr 2a4*'5<i 
/ <> - « - imb bie @umme ber @ummen ber äyf et» 
unb mittfettt ®(iebet ifl bte @umme ber gatijen 
9>ro9r(?flfion# 5fi bte Ttnia^l ber ©ftebcr ober n 
Serabe, fo qiht tt fo i^ie(e slild) große ©ummeti 
jebe = a 4* « i« abbiren , aW bfe ^albe Ätt|<i^( 
ber ©lieber betragt; oBer a -|- ^ | SWd ju ftc& 
felbjl abbfren §etßt a 4-u mit 5 multiplfctrert (§• 
i4/2lrit^0- SWairftitbet bo^er bie S'umme ef« 
«er ürlt^metifcöen |)r08^e|florvy toeti« man bfe 
Summe be5 erflen unb legten ®(iebeö mit ber 
^a(ben TCn ja§I ber ©lieber multit>I{cirt ober s z2,, 

<a + u) ♦ !♦ 

2 ) 3jl bie Knja^t ber ©lieber ungerabe, »(e 

^ &' . • • « • • • 4 • , VL 

1/ 2^ 3/ 4' 5/ 6/ 7/ 8/ 9f 10/ •* 
fo ifl «e f(0r/ t)ä0 N^ mittlere @iieb von b&^m 



\ 



»75 

Ut ®iUttx o^ne t>oö mittlerer:. n— i «nl> öie 
•JCnjo^I t)et ®lKbef jw heptm ^itfn tri mltt« 

rae W gangen ^tc^ttptvk o,^ bo< mit tkr« ® lieft • 
i(l fllfo (a-f w).. (^n —4) = lai» + ^ na 
^ * a — I u (§. 132. 01t. 1.)^ Ä'it'irt "»«« 

■' ' _ ■ ■ « 

liaju tag mittlere ® lieb =:-^— = i a + f u, , 
fo ^ot jnon tie ©untme bec sanjf n ^irogteflion 
~4an-i-Tnu — ^a — Ju-f-ia + i« 
=: i an -1- i nu = (a-f ,u) ». 

a^epfVieU Sl tff eine «cit^metifcöe gir^greffton 
«|N» ttngjrabec ^a^t gegeben/teieti Unterfctjieb— 2 ijl, 
«amlid? 1, 5/ 5/ 7/ 9/ 1»/ ^S u. f. ». SWan wrionst 
t>a^ lobofi« @l>«t> unb bte <Bmm &et ^rogreüion 
|u n>iff<n. ^ier i0 a ~ l^ d = 2> 11 = 1000; «Ifo 
baö ie|(e ofiet töö iopoffe©liet) « — a-f- (n — »)d 
(f. 128.) = 1 + 2 . 999 2= 1 + 1998 = 1999 un'y 
bie ©umroe tec 9>toSte(fion =: (a + u) | = (i + 
1999) • 5<*o rr 2000 « 600 =: 1000000. 

^m AOsemcinen lagt ft(^ beweifen/ MS/ tt)te tiel 

otet toenifi ©lieler ^er ^rpdwffion man auc& 
ne^ttfn mos/ W« ©utnnw berftfibtit tem öuö# 
brat bcr Slnjo^t bec ®tieb«c fllei<t) iji ober s- n*. 

benn ba« (e^te,®lieb u i{l^ a 4- (n— 1) d- 1 + 
(n — i)äz= i-j-ai» — 2r:2n — i;fcrtier sr= 
(a4-u)5 = (i + an-. »)|=-2n.5=:n». 

$. »53. 



I « 
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$• »So. 

Hai bitftt 9let(^itnd för. t>i« ©umm« b<r orff^me» 
tifc^tti S^rogteffton ober s = (a + u) | rr ^ a n 4» 
* nu laffen fi<§ tre^ onDere Sornjcln |<tleltttt, >uii 
tMidie man ä, u-unt n ftabm tavm* 

' O s:zrian4•inuobe^2s=an-f.n^J man 
bringe nu auf t>ieanbm@ei(f u^ib btelöice b wd^ 

2 8" 

B, fo {(l u ^ a, nac^ »«lic^ee gormct man 

^ M «rße ®(ieb ftnben fann/iwnn ble ^tij^l b«t 

©Hebet— n, b(tf J«|fc ©Heb =u iitib ble6Hm« 
me bec 3)ro9rejrion = s gegeben iff. 

3. Jö. 50 gJetfenen Bejo^len aufammen an Kfii 
gaben 5700 w^j bie tcicbfle unb le|fe bejahrt 212 >fff 
tttt» ble übrigen In einer arlt^nietlfcben 9>rogrejfion; 
ftwn fragt/ »le »le( bie armfle unb er|!e beja^ft ? ^le« 

Ijl s z:z 5700, u z= 212, n zr 60 un& u r= a 

n 

~ *tW°°— 212 =:-228— 212=16. SDen-Un. 
tttfcbUb bct ©Heber »Irb man = 4 frnben (§. lits.) 
unb ble 9)rogrejfton bec "Abgaben j(l: 

1 23 4 56 7 8 -so • 

16, 20, 24, 28/ 3Ö/ 36/ 4C)/ 44 -; 212 

12) ®enn man fn ber Ie$fen Jormd a-n:*" — u, 

n .. / . 

a unt) li mlf enfseöengefelterrS^ic^«« öuf Öle ött- 



öere @ei(f 6ringf, fo iß u ^ — — . a. 



3.öt 



itnb {CO }d^t(ic^ gteic^ t>ie( }u mb md) 93er(auf t>ott 

1 2 Sorten §dffe er eftie J^möe wn 600 ©törf gejöbf^ 

.»eim er j« «ffe begaffen ^4fee; man ftögf, wie »{efe 

idnimec er Im lr|reit3a§re jugefegt ^a6e? a— ^8/ n 

=: 12, s — 600 unÖ un: — — a = *tt^ — 23 

~ 100 — 28 = 7^ ««* feie 95to8r<jflon ö« jd^rl{# 

. 1 2 5 4 6 67 la 

6, 12, 18/ 24^ 30/ 36/ 42 - - >;ra, 

)j) 2i»=:a(n + nur=(a+u)n(§.i33.gflt,i.) 

utib »enn man biirt^ a + » t>it»itire, l|!-ij- == n. 

3. 15. €{n ^drper if} bttr(& eine J^66e »on 1 550 
Su§ sefaOen unt) in tl<t (efttn ©cfunte 6urd^ 294I 
$u0 unb in tcc^rf^m t)ur(|) i5t $<J0; tpie »iefe @e« 
funben §ot ber ^^cper gebcauc^t/ um burc^ biefe 1550 
5«ß 5« fcMtnl a rr 15t/ » = 294^, s = 1550, fo 

§.134. 

Sflrnö b«!«/ »«« tjot^in be»ief«i Ift, {(l sn | an 
^-|nu(§.i32.); abcrurra+dn — d(§, 128)} 
wenn man a(fo bicftn ®ert^ t>on u hi bie er(!e ^Ici* 
4|uns ff^t/ j« f»nb«t man » ::x i an -4* i » (a+ dn 

a» — 



1 
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— d)=f an + tan + idn*— fdn~an4» 

fdn* — |dn, 

^SBcRti olfo toi erf}« ®ft(b= a, 6er Unferfcfticb 
t€r ©fielet n d unD i^re Vnjaj^I = a jKgebm if}/ fot 
f anti man itac^ titftt Formel ;>{e ®umme ber §>Vog«fi 
fbtiftnbnu 3*^^* ^emankfauft ein $fer6 unter btc 
iStbins^di bag et 8 ß für ben erf!en SRagel Im .^ufc 
teffe((en unb für |eben fbfgenben Slagel 4 f^ m^r be- 
sagten fofl; n>enn nun ba6 9>ferb $2 SRagd in feinem 
J^ufe ^r^mte treuer i(i e« bann bejahte werben? a=: 
0/ d rr 4/ ^ =^ 32'uttb s m an -f- a dn* — f da 
= «•3^ + 2 ♦ 1024^ 2 ♦ 32 =: 256 + 2048^** 
64= 2240(5 = 46 v^cn^» 

Hui bfefer formet s = an + 1 dn • — f dn 

f onn man bre^ anbete $orme(n ^etleiten^ aui wefd^m 

man a, d |tnb n ftnben tann, n^enn bte anbern bre9 

Reliefe gegeben ftnb* 

n) ®enn man idn^ — |dnwlt enfgegengefe^t 

ten ^döien auf bie anbete @eite bringt/ fo ftnbet 

man s — f dn* 4r i dn — an unb mmn man 

mit 2 muItipUdrf, 2 s — dn* -^ dn — 2 a n 

unb mm man mit 2 n bittibirf. - -^ ^ ■ ; ■ ■■ 

:::za.' ^ 

2) ®enn bie @ttmme/ tat erfie ®({eb unb ber Un« 

«tfc^iel) t(t ©lieber gegeben ifl; bann n ju ftn« 

' ■ . Den,, 






1 

2 



■ \ 

8+4=6 



Vji=6 



dn 
dn 



2 8 iz ä an -f" d»* - 

2Szz dn* 4* 2 an- 

SS . , San . , /sa 

—£=11'+-; nssn'+n — 









a 

d 



4 

a 



\ 



.d •^d* d *^* ^ \ d 



) 



+(.--*)■ 
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a' 



a 



3>9* 3n einer otie^meeifc^tniProdreffion i|l t>a4 
irfle ®(ie6 a :^ i^ tiie @umme s = loo^ 6er Unter« 
ft^ieb tier ^lieber d =r 2 > man fragt nad^ n ober mit 
»lere ©lieber In ber fJrogrejfion (tnb t €ö Ift olfo n = 
i-i+/C'T°4:i-i + i)=+l/ioo=: 
10. >Die ^cogreffion §at aifo 10 ©lieber unb 1(1 fol« 
genbej 

»/ 3. 5/7/ 9/ "/ »3/15/ 17/ »S» 

3) €nb(i<6 foO man ben Unterf^ieb ter ©Heber d 

ftnben«. ' • , 

• * t d n 4* d - - » 
fflati) Str. 1. i^- —=i « «nö -— a = 



sn,2 



dn 



IS* 



. £ü±f=xd(n-i) 



m\> 



• — an 



• — * an 



xi,(n— i) n*«^n 



*• , n*fc-Ä 



§.136. 

tSoi^ln ($♦ 13«.) ^o^n »It eine (SUi^m^'s = 
f an -{- 3 litt «nD eine onOere ®{ei<^uns a = u — ; 
dn -^ d ($. laJB Sftüm. 1.) gefuntjen, 'SDief<n®ert^ 
«on a f(|e man in ^ie ecfie ®(ei(&un^ fo ifl s = ^nu 

*-fdtt»+idn+inu = nu — §dn«rf-idn. 

SRad) tiefet Formel f ann mm lie ©umme ei# 
wr «r4eömettf(*ett ^rogreffion finden, wenn 
lerUttterfc^iet tetr®lieter =d, tie ^njaf)! ter 
eiietev :=:n unt toö le^e ®Itet ::= u dedebeit 

7(u5 einem ^infaffe jopft man je^ntJAof unt> im* 
meiinfepSSoufeiQenmc^r^tad je6n(ei9?a( tapft man 
so^outdOett ab; matt frogr^toie t>ieU in allen abge« 
japff »otbcn (tnb? J^fcr Ifl d~ 2, n= 10, u— 20; 
alfo s =1 10 ♦ 20 —^ I ♦ 100 + f • lorz 200.— 100 
+ ^o — iio^ufeiOen. 



/ 



$.137» ■ . • , 
9ini Ut %f>Vmt\ « = nu — i dji« 4. i dn 

taffcn |t(& W9 anbete Formeln uiit e^en fo titele 
Stttfdaben i^xitim, um u, d unb n ^it finden» 

1) 



\ 

/ / 



s) d+jdn* — fdnz^tiuunbs-pf^f-dn*— fdn 

IL 

— -rl-idn — f d=u. V 



\» 



2) s — nu = — i d,n* -|- 1 dn — d C— i^*^ 

5) Um n ju ftnben^ muß mün eine uMoIlfldnbist 
9ua&tafifd}e ®kic^mi9 aufijfen^ 

s rr nu — \ dn' -f- § dnt 
2 s =2 2 nu ^-^ dn* «4* d^ 
dn* — 2nu — dttrz: — 2*» 
n (2u-f-d) .ßs 

' paia— — ^ipw»^ ZIZ^ *■■■• ^fc»« 

d A- 



1*8 = 2 

3 
5:d=4 



ti 



1/6 = 7 



n 



> I 



i* 



"+?r*+?+i 



d 



d* 



-f-n:— -• 



fis 



|=-[-l/0---f 



U* . 1t 






a» 






5W 3 



= 2i 



)'(:._)»<„ 



\ 



Ä«, ti=s23> SSSI44J mäQ Mt Ue %t36$( bcK 
©rfetxr n— V + T± l/,(— "1* + *!' + V 

; + 1^)^ 12 :i-i/(— 14/^4.1324. >-|,tii4.») 

= 12 unt) tfe |>n>3re^on ifl f«(gen»e: 
»/ 3/ 5/ 7/ 9/ 1»/ »3/ »5^ 17/ »9/ äi, «3. ! 

\ 

§.138* 
J« bf« Jwrad s — I all + 1 nü ($. 132.) f(f« 

' man t>«t 9ße«§ »0« n = —^ + 1 (§. 128. Snr.3.)/ 

fp Ifl s = iau--4a' -f. 4a 4- 4 u»— lau + 

- 2— g 

(lormet Fann man He^umme hr^rogrejftoit 

flflt>eÄ/ Wenn boö frfle ©Het =s a, fca^ ic^te 

• ©Heb = ti unt> ter Untfrf<ii<t ter®Itet>er- a 

foi(i8-iafi^-»4.;4,i^_5ooo4-6o 
= 5050 uab tfe DwgMffJc« jfl fo(getU)c: 

»/ 2, 3, 4, ö^ 6, 7, 8/ ^, JO •••< 100. 

S. 139. 

iWttö ter formef 8 = iu^---|£ + 1 a 4- 
f « (§. 156.) toiTen (Id^ tw9 SormelB anb ^ttfi 
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») ds = iu*— fa»-j-aad+^duunblB««i 
ntan ofle ®Üthet, in nxlc^ett ftc^ d beftn&ef^ auf 
t>ie <iti&(ce@<{te Stkigr/ fo i(i ds—idü-^ f .ad 
^ — la'* unb »cnti man butdE» bi« €oef* 



:=iu 



ftdenten wn d btoibirt/ fo ijl d rr — 



'^ « 



«.2 = 5 

6+id*=4 

6+4d=:e 



• — |u — fa 

t ) Um a }u ftnt^ti/ muß man eine <|uabf atif(^e ®lei« 
M^ung aufljfeii« ^ 

9lum. !♦) , 

a'* — ad zz: — ^ 2 ds -f- u* -^- dii 
a*— ad 4- f d*zz— ßdö -f»u*-|-du 

+ id« 
a — |d = + 1/ ( — 9 ds.+u' -|-du 

. + id») 
a=4a"^l/(— ads-f-u«-|-du+Jd»). 

3) Hui bec®(ei<^un()9}um. i.fann man $lltUtif<ißi 
batf (e|« ®Ucb u ftnb<n* '. 

ds n 4 ij* — 4 a« + lad -J- |du 
d84-4a»-.|ad = iu»-j-idtt 
ads + a* — ad=:u*-|-du' ' 
2ds4-a'' — ad-4-id»r:u»-|-du 

+id« 

+ V'C« ds+a*— ad^id«)=u+|d 
-- id+ i/(ads+a»--ad+^d»)=:i 

2R4 . ' 



' 1 

2 
* 2.2 = 3 

S+id^=4 

1^4=5 
5--id=i6 



3. 



V. 

V 



>8* 

=r 8. ba« er(Ie ®i{eb a ;= s, »et Untcrfi^ict b<r ®ll(« 
b« d = 3a fo ijl Oo« b|l« ©lieb u=:-- 4±V(95<» 

§.140, 

Bohlen/ bie in eimc fletism 9eoin«(rif(l^en fHoportioit 
(inb {$. 73. ^rit^O ; j. fS* 2 . 4 . 8 • 16 . 32 « 64; 
jbenn2:4 = 4:8=r8: iö= »6: 32 = 3«: 64. 
IDff €;rponen( ober bcr IRame b«« 93(r^((ni|f<6 ($. 73. 
:Xri(^.>if! al(b in oKm biefen f^er^aifniffnt d(ci<^ grof 
unb nuin fttttee je&etf ®({eb Der geomefrifc^^fti ^rogtcf« 
fton^ metitt man bas t>or^tge§enbe ®{teb mit bcm ^jr« 
poii(nren mttttipltcjrt. ^(i ber €;:ponen( eine gonjf 
So^i unb Stößer a\i i,fo entfielt eine fietdetlte geo^ 

metrifc&r^codrejfton; ifi j. ^ ba^ crße ®iieb^= 

a unb ber SRame bed Q3er^dfttiiffe6 zz m > i^ fo t(l 
bcr üflgemeine 2(u«brutf einer (letgenben geometrifc^en 
S^rogcefflon: 

^ a , am . am' . am* . am* . am* . am*. 



^ , 









eine |b(t^f, In ber t>ai j&iniferglieb f (einer ül$tuS8ct» 
bcrgUeb if{ utib ^ne|ie6f/ n>enn jebe^ (9(ie> init einem 
Crpowenten,, öet ein n>ttf lieber ^ü^ i^xh^r^.^i/ 
muUipÜdrt tpirb. <£ine folcl)eQ)rogrej|lo}i Ifl fofgeftöei 

:"••• ■■■ •■■■ ', ■ ■ §.141. --s'' , ■ '■ 

ta^^aau sc^&riöt ober nte ©lieb bem crffcti 
©liebe a multipiicirt mit einer ^pteiti bc^ Sr« 
ponenten ober m , bie ber um i i>entii9bc]:tei^ 
Slttja^Iber ©Heber aM ift/ brl)«in aur^otetia 
n ^ 1/ gleich ober t>ai nte ®Ucb u=«un*--* ijj. 

@({eber felbjl a. am. am^.am'. am^.am^ • « ir u. 

3f^ es eine fleigenbe geomef rifc^ ^tosreffton ober 
m > 1^ fo ifl jebeö ®iieb mSRül grp^er ofeba« ndcft(l 
tor^erge^enbe ; tf! ed ü&er eine faQenbe ^rogrefjtoti 
oberem < i, fo ifl jebeö®lieb n^SWal fWner a{6 ba$ 
nd(6(l \)ot^erge^enbe (§• 14* ig^ürufj:}, xoetam folgt/ 
bdß man ba5 ^inf erglieb flnbeo toenn man bas $8or« 
berg(ieb mit m multipticivt^ unb ba^ 8?orberdIieb| mnn 
man bai$ J^interglieb buxd) m bibibirt* @o ifi bat 
fünfte ®Iieb bem bur4> m bibtbjirfen fec^tften ®tiebr 



am 



6 



fllel^ oicr am^ = — - =:am«-'~ am^ ($. 57 V 

in ; 



\ 



18« 

f 

nhb mnn man bie Hnjaf^l brr ®lubn = n nenne, fo 
Ifi iebe$®tieb alibaß lc|ee=ru betra*reC=ain*-'. 
5n iogotit^men ifl icg. u = iog. a + (n — i) itq. 
m (^ 107. ioqX ^emanft fpfelr mjf dnem untern 
quie cter &opi>efr. SDaö erffe SW0I »üren 3 >r^ aus» 
Sr/c|t unb er t).er({er( lofSHalmd) ber Steige; mie t>ie( 
j^erltere. er be^m jejjnren SÄol ? Jg)ter 1(1 a 2= 3, nir= 2, 
»rr 10 unb ur^am*"^'^:: 3, 2*^""'— 3.2^ ~ 

3 . 512 = 1536 unb bepm legten 0){<il bettictt er 
»436 »^. ' ' 

9«^ b^t ©retc^ung für lai U%tt®\\ilt u = 
•m"-/ löffen d* trct) anbete ©teieöutt^en aur 
Stuflbfung eben fo i^ieler 3(ttfdaben/tu» a,m unb 
»ju,flttt>eu/()erl«tent 

• 1) 2B(il u = am»-» jff, fo bbiblre man burd^ 

m*-», fo ifl ^^ = a. 3 !B. Tfitf einem 

CBaffergef^^ ^of man 5 S)7af «Safjh in einer 
feigenbcn geoinetrifc^en ^rogte fflon gr^o^If : boi 
eine 9)7al befldnbig 3 ^o( me^r ofs ba« ndc^f}, 
torige ÜRal unb bad le^te ^ai f(bd|cf(e man 343 
83oufeinen ; man frogt/ n>ie t>iele Souifectien mati 
ba$erf!eÜRa(9e{)c^lc^a()e? Jg)i^tflnz=:5/in::;:3 

imb uä a43j «Ifo a = j^jj^r; ^ 



$-« 



; » 



«41 



m 



a4§ 



Jf = Vt =3; <^lfr 6<»f wan ba< crflc SWat 

s) SHJeiC u iz am'**' Jff, fo- hMbitt man im^ (^ 
' fo i(l - z: m*-" » Mnb i/ ( ") i:; m oOer in io. 

'Sarlt^men -2*1^-11-^ i:fo3.ro(§.io8.io<)), 

' 3'®« 3nelnet9€omettifc&en9)wgrejTtonl(lba« 

* «(}e©lt«t)az:i,t>o«(*|teu— 656i,&le2(ttja&I 

tec ®(lefeer n ::: s> fo iff b«r €jrpon«nt m z: 

y 656a ob« iog. m zz - 



^ '■- ^ 



8 , « 

' ü: 0,477x2^3 ~ iog. 3 ; bw €rpoiwnf l|l o(fo 

1 • 5 • 9 • «?• 81 • 243 • 729* 2187» 656»* 

3> SaHtt man »k 3«&J ^t ®U«b<tf z: n ftnben, fo 
(ann txü'mt burt^ f>ä(fe tcr iogaritbmen ge* 
, (ebenen (§. 1 1 1 .>. Jß^mHi^ «>^H u :z: am *^*' 
ip/ fo b^t «*ö« iog. u — iofl. a 4" ( >* "^ 1 ) ^03. 
m z: iog. a ^ n iog, m — iog* m twö iog^u 
— iog« a -^ i^. m ZZ n iog. m , mit) menn 
man burd) iog. m Otoibirt^ fo fttibet man n =: 

iog. u — ioÄ. a +• iog, m log, u — iog. a 

iog.m iog-m 

~ 4* *• €ö ff9 j. ^* a z: 2, m 3 3, tt z: 

4a$: man fuc^t n, fo iß 



V 



•^ I 



i8t 

log. u n iog, 4fi6 jl ^,0&66z6 
' iog, a ~ iog. 2 ZL 0,301030 

— ^1— — — »1*— — — ■— ^— 1 11 1 1 I ■ ■ 

iog.u — fo9.aZIlog486— io8.2Zl2,3856o6 
f Off. m H Jog* 3 z: 0,477121 

£09. tu 8o9*3 ""0^477121 ~^ 

fi09>48 6-go9>g ', . — ^ — ^ _L , — ^ 

^ie ^rogrefflon {ff olfo fofgenbe : 

^^ & 18* 54* 162« 486t 

a un^ u eine getoiffe 9(na<)^I ~ r tntttlerei: d(Q# 
metrift^er ^topovtiQnafia^len fttiben* 

4 * 

€rff< Äuflöfung. 
1 ) tSenn man Siir« mieüere geomeftifc^e 9)roporda« 
tialjo^I X ftntert foU/ fo if{ r n 1 uht> a : x H 
X : u, a(fo X* ZT. a u unfe X H i/ a u^ 
/ (§. 9& 2Jtit§.) 

ä) 3|l r H 2, ober foff man jtt)C9 mittfew geomettit 

f($e proportional ja^kn x unby ftnbm, fo {(!a:x 

~ X ; y — y : «, oDer 6a6 QSer^dlf nt§ a : n f^ XiXix^ 

mal jufamm^Hgf fc|e autf bem 9[?er^d(eni0 a : x 

K (S»93- Ärif^O oDcr a^ :x* — a lu (§*95- ^rit^.); 

atfo X* ~ — ~ a* u unt) X ~ Y ^* '^^ 

Setnet 




Jt89 

^etntt a : X ÜI y : uHiev a : y a* u i: y : ti, 
Mttb wenn man otfe ® HctVr f utirt : a ^ : a ^ u n 
y^ :u^; alfoa^uy' — «' u' (f 78.'Mrit§.) 
ttttb wenn man burdS> a^ubit)itirt,fö fyit mon y ' H 

Zlau* «nbyUi/ a u*. 

a* u ^ 

3) Sfl r n 3/ Ober foff mon br^ mittlere geometrl^ 
f^e 5>roportfonaljo^(en x, y unb z jn)ift(jena unb 
u finben/ fo ijl a : x n x : y tl y > z ZI 2 : u 

a : u ZI a* : X*, a(fo x* ~ — ' Zla* u unb x 

a 

|/ a^ u. Um bte 2we^e ^M'^^^^^'^^'S^^I y h^ 

' 4 . 

fMbtn, Ifl a :xll x:y ober ar/j/ a^ u ZI 

y a' u : y, unb tomn man oOef juip bferfeti 
9>o(enj er§e6r, fo 1(1 a* : a^ u zi a^ u : y* unb 

y^ZI-^na^u^ttttbyZly a* u^ tim 

X 

4 

<nbHc|>zju(inben, ijlxiyZly :? Dbery a^u; 
4 4 

y a*\i* n y a*u^ :z, unbwewi man aflKjur 

tierftn ^^ofenj ergebt, a* u : a* u* ~ a* u^ ; 



* z*i z* n-—- z: a.uV, nqb wenn man ble 

, SBuraet «uijie^f, 1(1 2 ZI l/a u^ ©ie fPrOf 

grc j[ion n)irb a(fo fo(genbe : 

4 4 4 

, a. y'a'fu y'a^u*, y^au*. .«.«.ii 

3+1 3+1 3+1 

ober a,]/a* u, y a^-* u^.ya*-* u' - -- u.. 



I -/ 




19» 

4) ^Rti man Im ^tOgemeitien hk Kt^ tm mUu 
' (etn g(ometrif4)'eti ^topottlonalic^ltn, Die matt 
ffnbm xotü, ~ r, batf ctfie ©lieb a unt) bod 
(e|re u ttennt, fo tfl ber allgemeine Hu$btn^, 
um beliebig t>ie(e 9>toportionaija^(eh |u ftnbeiv 
folgenber: 

3*^* S^if^^t^ ^o ^^ ^^ f^fi ''i^^n btep mitTt» 
lere gecniecrif(6ef>ropor(ionaI|a^Ien x^y» z finben« 
C<ijfalfo: 



4 



4 4 

4 4 

a ZI y 10 « 160* Hy 409600001180 

gme^ee Äufiafiing. 

SKan f ann biefe Tlufgabe aud^ noc^ auf eine atü 

. bere 2(re aufl6feti^ ivenn man^ fiaft |ebetf ®lteb ber 

mitriern ^^ropottionafgroßen ju fu(ben# ben ^irpo« 

nenfen ober iSer^dltni^namen ber ©lieber m fu^t^ 

au0 mel4)em fid() )ebet(. ®lieb ftnben, unb bie ganjc 

^rogrejlion wm er j}en jum (eften ®ltebe auffe|eitiä0t. 

"^enn man ju jn>(^en 3a^(en eine mittlere 9^roporfio# 

noTja^f fueftr, fo f|l bie Ttnjn^l ber ,®ltebet iz 5} 

fud)t man jwep ^^roportionalja^len , fo tfi bie 7(n ja^( 

lNnr3a^len H 4; fud)t man breo, fo ifl bie^wja^I 

ber®lieber ~ 5i unbaioenn bie Knja^l ber(^lie^et 
■.-.-'..■ ' 'ber 



I 
' I 



Zzyti 
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Ut Sdnjen ^osreffiottzr n unb bie^njo^Itrir mtofern 
f)ro^ordonQ(ja^(fti/ Me man 2n)ifd)en a uht) u fint)^n 
' toli, z; r ifl^ fo ifl Detm% bet Ülatur *€t ilufgabe 
n ~ t + 2 utiö autf Der Ttnja^I bec ®Heber nur -f- 2, 
bem erflen ®lkbe n a unb bem U€tm u f ann man ben 
S?er^d(enignamen lü m nadi> f ^^ 9^r. 3 ftnben/ n)0 

1/ vrJ' ~"^ ^J*' ^^ ^^^ ^ — ^ + 2 unb n -r- 1 

— r + i, foffli/ V,»J — öl. ©olfUmjjorl. 
Stn S5e9fptel/ wd man brip mitr(et( ^opor(iena(aa^9 

(m Atoifd^en lo iHiS) 160 finthi foflte, m ~ 1/ — - 

. 10 ■ 

-■+ • 

= 1/ i 6 r: 2 unb bie ^^tcfiton ifi ml( «ßett i^m 

lo. so. 40* 8p. 16& 

' a. ' X. y» ' a. u. 

'§.143. , 

dcra^en Qlnsal)! ton ®Iiebent tft ^ael l^rotiuct 
ter b^9ten'4ttSern®ftr^e]; tetn^ro^uctäti>e9eie 
antiertt gieiO)/ toelc&e gleich toeit t)oit ten^fetn 

1. a. 3, 4' S* G\ 7' 8* 

* ^ 

a, am. am^. am'« am^. am'« am^. am^. 



I 



am 



am 



am 



a*/m^. a* m^ a* m^ a* xaf 



JD« 



1^2 

|tt tintt Potenj erhoben i\i, »efc^e um etn5 großic oltf 
in bem wr^erge^ent^en ®K<be ifl; j. ©/im bcfercn 
,©(i€&^ ifl a m^; im (lebenten am?-' — am ^ ; {m 
ff*6tmam7-"«z:wm' u.f. m. fo fpläf/ bag löenn 
bie 2(nja^( bet ®(iebet IZ n i|i^ batf Ie|(e ®(i(b ober 
u Harn*-* (§.141.); baö jme^fe iJon li ob« tom 
Cnbe r: am'»-«; baö brltfe ®Heb t>om ^nbe ZT 
am'^-'^; uaö t){mc ®Hcb Wm (gnbe ZI am»-*; 

^bö6 fünfte ®Iieb ZT am^-« linb öffo febe» ©rieb/ 
beffeti 2{bfl(iHb wm ßnb? bet9)rogrcjpon H e tff, ober 
bW ete z: am»-«. ®cnn man ober t>om Ttnfange 
ober t>on ^ onre(&ner, fo tfl ba« ete® Heb t>om 2(nfaRge 
d^ boö (e|(e anjufe^^ wnb ~ a m«-» (§. 14.1.)^ 
®enn man nun blefe ®Iicber, beren ein« i; am"-^*^ 
eben fo Q>eit t)0m Q^nbe (}e^f ^ oI« ba$ <inbeream^-< 

,t)om7(nfange flehet/ mit einanber muldplici«, fo ifl 

ba69)robuct~(am"-*).(am'*-^*)Z:a^m"-«-f-e~« 

(§• 56) H a^ m"-« b^m 3)rob«rt ber be^ben dugem 
a(am»-») — a»m»-»8leic(>,. ' . / 

§. 144* . 

3ft bteSJnjaW ter ©lieber euicr öeometru 
fcbcn Profite jfiott ttnserobe/ fo ifi m ^roburt 
l)lfr duöcrn ©lieber bem ßuabrat beö mittlerti 
®Iiebeö d(ef0^ ; 

a ; am . am* . am^ . am* . am* . am*^ ' 

am^ attt* am. a 
a*m* a*m^ i^ta^ a^m> 

^ ' SDa5 



am« = a' m« (§. 56.) utitj «Nn & groß of« tjaöüuo« 
tro« bt$ mittlan 'Sli^ti (am')* = a*m<', ^fj 
tu 2(nja^( ber ®iiet>;r ungerabe wnb^ibt e$ a(fo «in 
SWltteJgHe&^wefc^e« gf^ft^ iwle= e vom ^nfötige unb 
^nbc ob«r t>om tr'flen unb U|tti| ©Hebe ^i^t, ob» ijl 
am«-* (bd« efe@lieb »omKnfän8e)= am»-« (boe 
efe ®Heb »om^nbe), fd ifl ba« Proburt bnfaUn ein 
Öiwbwf ($. 56. ÄrltJ.) unb = (am«-*) . (am»-«) 
=:a* m»-«+«-*(-§ 56.) =8« m°-»=:a.(am"-»; 

unb <dfa tm^robttaber testen diig«rn€Uietcr a mn> 
•m"-*gl«(l^. 

§.145. 

9Iim ff^ntet tie ©urntne einer d^ometrifc^en 
^rogreffioH = s : i) wenn otör t>«« U^tt m^ 
Ä u mit öem €]rpettentfn=^ muftipWctrt; a> 
Don tiefem ^ro>urt mu t>oö erfte ®Iif |) a ^h^ 
traj)irt unb 3) tren Unterfdjieb mu — a^urcö 
t*en eicp»nenten toentger tini p^er m— 1 ^i^u 

' • m — i, 

■'> • ■ ' • 

IDa iit jeDct g«ome(rif(^(n 9>rogrcff[en ^ 
a . am . am" . ain' . am* . u 
«a« ©lieber in einer fietigen geomefrifc^en 9>roporfion 
ftnb CS. 109. tltU^.), fb mfi&lt pc^ bie @wmne aütt 

CSorberglieber 5u( 6umme aUer J^n^ergUeber/ioie efciä 
ber «orbergtiejtxr" jtt einem Der J^intergliitbet (§. 86.f 
5Uit^) ober gfj . ^ 



\ 



^ ^ 



^ V 
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a 

am 
am 

am' 



2 * 



am 

am^ 



am- 



am' 



a+am-^fnam^+am 3+am* : am*^ am«-f- am ^+ am*+ 

ixtua.: am* 

' 992(Ui nntne nun bie @umme tcr sonnen §)rogrefi 
fM>n = 8. €tf fottt in Me Vu^m^ bof bie Stimme «er 
fBovbersHebcr dQe €Hiebee ber 9>rosteff[ön ou^et bem 
kittn u entölt imb ba§ a(fo bie @umme oQer aSot« 
b<tsliiber bie @umme b<t ganzen ^ro^effion auj^r 
bem (e|(en ®(iebe ober = s -- u if}» (äMd^faüt fte^ 
man, baß ft<^ In ber @umme aaer^infergiieber bie 
6umme berganien^rogreffton auf er bem erf}en®ne> 
be a ffnbet unb alfo Ue @umme oOer^interglieberrrs 
— aijU «Ifo: 

a 
1 



«:(] 



5 
)=6 



-u:s — a:;z:a:am - 
ams — aum — ^$ — * a^ (§. 75. 3(ri(^.) 
ms — mn=rs — a' 



msrr s — a-|- um 
g— 8=:4]ms — Srrum — a 
(m — 1)3=: mn — a 
um — a 



s = 



m — X 



3.S3. 3emanbfaufeee{ne@($a(uffem{f2i@d^te&« 
labtn mtn bec8Minsung/bap er fiir bte erfie€(^ie6f 



l • 



» ♦ 
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lau 1 ß mt> ffir jetie fol^tnhe, bcppHtfo »fei iejö^leit 
fofl". €ä Wirt Sffr«3</ »a« tic fe|f€ ©(^(cBlabe unb 
tje ganje Sd^atuKc gefoffet |a5e? 3:)iefe 2(ufs()0( (eu 

, W üuf eine 9eotne(clf(^e ^tcsttf^ion , n» to« «tße 
®!»& a — 1 , b«r Sjrponcnt m — 2 jmb bfe ^njo^I 
ber ©Heber =: 21 , »orauö man bod le|te ®(ieb u ^r 
am»--»— ,1 . 2«'-'— 2*° unb in iogarit^mep au8. 
9<t)ri|(ft, kg. u— : 20 . iog. 2 ($. 109,):= 20. 
0,3010299956= 6,0205999120, ioo|u bie So^l 
1048576 gehört unb fo »ic( @(fti0mge fojief We 2 ifJe 
ed)ieb(abe. ^er $re(^ ber ^t^oeuUe i(l bi« @umine 

' ber geomefrift^ew fJtogreflffon, beren erpM^ieb a = 
X, le|t«ö ®li«b u zr 1048576 uhbffjrponent ffli= 2 

,^ ,- mu— a a. 1048576-1 

1^; Olfo s zz: == —^J2± ;=: 3. io/i857S 

m — i 1 

= 2097t5oß=:4569ow0*5oß(. , 

§. 146. 
^enn man in ber $l»rme( fiir b{e@ummie bct geo« 

metrifc^cn 9>re9wfffon s = — — ^f cp ®r&§etl 

01^ befannt anficht/ fo fann matt tie i>tem a, 

- i) weif siz.' ^, foiftms— -srrmu — a 

un&/ wnn mon atk 3<id^^n t>etanbert, — ms 4* 
s — — mu 4-» a ($♦ 2 1 w!|l)^ meiin tnati — mii 
auf bie ftnbere^eire britigt, fo i|i intt~xns<4" 
8 = a. 91 2 ■ 8) 
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.a) ms — s = mu — a; man 6vfn3< — « auf We 
• anbete @<itt/ fo i|l ms — s + a =it mu ; . mm 

XUS ""* S I A 

' bit>it)frc fcurdj m, fo ijl ' ■ " ■■ z=> u ober % 



m 



8 + a 



m 



z=:u. 



3) 3«* ^ ®fel(feun3 ms — s m mu — a ftrlftge 
man bie 3>robucte bon m auf eine unb biefeibe 
©eJte/ fo <(l ms — mu = (s — u) m— s— a 

nnbm= -^» 3- ^* ^emanb befi^t ein 

Kapital t>ott 34100 9r@, welche« er nebf} ben 3in« 
fm in einer gen){|fen ^njo^l bon ^cfi^un betie^rt; 
im erflen ^a^re. nimmt er 100 ^ bom i^apital 
<|uf nnb im (e(ten 25600^ unb ba6/ mt er 
\i^xl\6i bom Kapital aufnimmt/ ge^r in einer geo« 
mcftifc^en ^rogreffion forf; man füllet ben €r« 
ponenten biefer f^rosreflfioit <C^iet ifi a =. 1 00^ 



8 — a 



n z£ö66öo^ s = 34100, foiflm=:-— - = 

34,100—05600 »SU« T- V .0 » 

ten ;3:a^re nimmt er aifo 400 v^, in bem britten 
i6qo>^, im ))ietten'64oo r^Q unb im fünften 
Ä6€ooKff auf* 

§.>47» 

3n Me ®(<{($und $ — """"** 



^ \ 



nx 



— XS*i45.)fa«ttmati 



s 



^9f 



unbAudbUfet 



Un ®erf^ *ori u — am"*-» (§, 141.) fg^n, fc Ifl s 

' am — a am — a ^_^ a (m-— 1) 

m — I' "~ m -^ 1 m«!—! 

^rmel fanii mmi bie @umme dnet g^mittifd^fit^rlrot 
gre(fion fthbcn/ xoim bai ttfle ®ti^b :== a^ bet Slam 
itt iSer|a(tiii(fe$ ~ m unb bie Ttnja^I ber @(ifbar— 
n b;f annf finb. 3« ® • »'^ flf oß ffl bie ©umme einet 
geomeerifi^ett ^rogreffton, beren erfle« ©Heb zr 3/ ber 
SRome beö QSer^ätmiffeS == 2 unb bie Knaa^f ber ®(ie« 

bä^sm jgiierifls^ 1^=11^ = 3^^11^ 



__ 3.(256—0 



= 3 ♦ 255 = 765. 
&.148. 



8n^ b«r ®Mttnd > = 



am"— a 
m — 1 



Win fl(& 



trrp dntfrc (|)((t4>ttndett geleiten/ üU Untn 
man a, m unt n finbcn f aniu 

1 ) SWan muUiplkiu mit m — t^foÜ^ ros-^— szi 
am«* — ^zz, a (m" — i) unb wenn mon burc| 

m»— i bbibtrt. fo bae man — r-~ xz * zst 



m«*— i 



«> 3n ber ©leicffUttg ms— Sz= am» — a bibibite 
litan burd^ a, fo if{ ^^m'^—iämioenn 



nbbfefetbe^«^ 



m 



19t 



mi 



fann man tüitf (u^ m fitihen, 6b$Mdf ni(6t noc^ 
ben btd je|f crf (dtteit Siegeln, SD^nti biefe^Ieü 
Colins überfieigt ben ®r6t> btt qitabratif(t)en ®Ui« 
c^ungm unb Qt^ivt ju b^n $6^em ^(eicbungen; 
tpirb obet ^itt ber ^ofifldnbtgNit megen ün%u 

3) 3n b«r ©Wcftung ms — s — atn" — a 6jfit»9€ 
man — « a auf bte anbef e @dte/ fo {(} ms — s 
-j- a r::;: am" unb bibibire burc& a, fo ^at mm 

i m». ^iife ©fdc^ung rd§t p(^ 



ms — 8 — a 



a 



e^n^ ioQatk^men niä>t aufTof^n (§« i lo.) ' unb 
bann ifiiog.Cms — s— a)— iog^a— n.iog.m 
(§• 107t 108.) unb menn man burc^ iog. m bbji« 

iag,(ms — 8— a) — %, a 
iog»m 
3» 9J» S^manb fpiclt quit ober boppef t unb beriiet f 
baö tfrfie 9Ra( 3 ^ unb in oflen 3069 vg'; n^^ie biet 
SWaJ ^ot er berioren? Jg>lcr i|l a — 3, mIz:2,s — 
3o^, alfo ms — s + a = 6138 — 3060 4- 3 =r 

3072. . 

809.3073 = 3,407431 
Igog^ 5 =0477121 

^^♦3p72~8o|j* 3 =3,010300. 
gog^ 2 = 0,501030 



Sog* 3070 — 8og, 3 3/010300 

*04t Ä 0,501030 ^u^ 
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199 

»^ . . • ■ 
TÜfd $ot fr loWlal in folgenbar ^eomefrifc^en^rogrtf« 

fion werteren : 

3» 6. 12t 24« 48* 96. 192« 384» 768« iSS^- 

§• 149* 
®<nn matt itt bie^ortticl für !b{e@utitme ber geö^ 

ttitf rifd^ett tPcogreflPloit ß z:^ — ^ t)ftt SBetf^ wn a 
= — ^ (§. 142. SRutit, 1^ fe|f, fo <t§«(f matt: 



V 4 • ■ 

sizrCmu -— ):(m— 1), 

^wn man burd^ m"*' DiviDivf o^er (klDMffoii «(& 
Stnuin madjt; fo ifl ' 

J:m— >! 

/^u(m» — i)Y. . 

ttttb tomn itK^ti enb(t4f bun^ m — i ttoltlH fo i|t 

n m ■ — 1 



8 """ _ • < 



S&ttr(& tiefe ^ormel f ontt matt bi^ ^tttttttie f U 

nec deometrif<:&en ^rodreiffDit finden/ -toenti 

3' ^« ^emonb (ot qu{e ob« tcppett gefpMf imb 
8i9Iaf unt> bdd fe^ <9l<ir ^av^ t«ef|»le((; t^ sn$ 
if} f<in Q3er(u(l in oKcn gewefen? i^ iß m :=z s, n 

3fi 4 =: 



seo 



"I * ^ 5 ♦ 355 = 1 «75 »e». eef« ^iHuß mt aU 
fo >{n folQtnbtt ^tometrif^tn 9)to9M(fioB : 

5« lo. 20. 40. 60. »6Ö. 32O4 640. 

§.150. 
^1« Wr Jormri ($. 149.) laife« (tc^ brr^ anUtt 

Slnaabl bereiteter n nnb tettü^amen besser« 
^dftiftifeimffibettfantu 

. i) Um u )u ftnbffi. 

• = ^^ ' C-T^-t) f§- '49.) 

sm^-^Cm— 1)— u(m»— OCmuftriifem— 1) 

r 

s) Ittit n|u ftnben. 

oj = (mu — ~:;:^) : (m - 1) (f ,49.f 

■-'■•, 'u' 

— mu-J-ms— 8 — — — — ^(muaufWe , 
mu«-^ ms -f" « = ^Jr^; («B« 3rf*«« »wanberl 



' ($.21.)) 



ISHan 



' I 



\ 



I 



V 



/ 

|Kon S^Hetie ft(& ft^r Logarithmen (§. 107, 108) 

iog.(mn— mS'4-s)rz:iog.u — (n — i)ioqm 
leg. (niu -^ ms + s) :z:: iog. u — ^ n Jogr m -^ ^ 

iogr m. 

SRmi D^rdti^ere aüe 3el((f m ^ 

^ m— iog.m. 

SÖlön Bringe — iog.u unb — ioQ. moüf tie 

^nöere^efre. 
log- u_~ log. (mu — ms -[^ 3) +to(t. m = h , 

' » ' icg. mi 
SKan btetbite burd^ iog. m. 
ioq.ti — fog.(mu — ms-f-s)-4-i _rn» 
iog.m' 

3) Um m ju fintw, fange tnmt mit föIgeHber ®fcl« 

— U 

' ms — mu — 8 iz. 1 . ' . 

^ ^m mvitiplidri mit »"-\ 

m"s — m^u — sn^'^^f r;: — u 
m'(Ä* — u)^ — sm"~'::^ — u. 

8 11 

- • - 

SWoii Wuge ^ auf t>{« «nbcre ®eltt. wo« ' 

m** — m*^^* -J^ 4. .-JL- — 0. 

8-— U ■ 8 — n ' 

> 9i 5 - ©fefe 



/ » 



2Q% 

^\t\t^\t\4iuxi% if! eM fo xAt bie (f i4;&;9f}r. 2.) 
€ine ^o^ere ®Iei(^ttg unt> mttb ^ier mir ber Sj^oOfldn« 
bigfrk wegen ongefu^rt. ®ore j. 25, n ~ 6, u — 
32 / s — 63 unb mm. woOte m n>tifen, fo toärbe ble 
®f d4;ung[^ au« ber m sefutiben toetöen f anti/ eine ®(e{« 
.ft^ing ber fec^dten Crbnutts unb fbfgenbe fe9fi: 

m^ — 63 ni« 4. ff ::::::, o. 

tSenn man in bie ®((i<^un$ für tie ©rnnrne (in«r 

» 

geomtft-ifd^tn SJrogMjflon s _ ^ (§• »450 6«« 

®«t^ von m =1/5. (s. 142. 'S{\xm. 2.) einfuhrt, f© 



ift 



a 







a 



d 



\ 



. (Senn mori unn tie nur «ngebenMe ^M'^xto» 
fion »irf(i(& Derrit^fef ($. 1 1.) unb a unb i mff a^ 
multipiicitf/ um bie^it»ifion «Qsemein }u md)ea, fo iß 

» = ( I : ZLl , ' 

S)a ober bfo tISräi&e gfeic^e 9^enner ^aßen, fo ^t 
man nnc nöt^i^, bieB^Ur |u bit»ib{ren'($» 13.); a(f» 



0=iS3S^^Sitsg> 203^ 



s rz 



_ n 



'« — 



/ ■ 

fSeU bie (Sjrpi>nenf«n <tQcn(^aIM burd^ n •— 1 tl* 
«tbite finb, fo fo(t blefe ^uta«( mi« 3ä^Ier unb SRcn« 
net sejogen werben (§. 65.; ; o(fo 

® — n^t n-t — F .\^-Il a y 

^(u« biefer ©feicbung fann mdn tte ©unttne ti* 

i^er ocemctrifd^en ^cogrefnon {inten/ toenn ^ai 
erfh (§)(teb = a, lai Uiitt = u unt bte Slnsat)! 
tec ®Ucfc<r = n gegeben jinb. 

3« ®- -3" ^{«^^ gwmctrifc&cn ^Jtogreffion i|? tat 
it^e ®(ieb a — 3/ fcö« l^^« ^ = 48/ bi^ ^njä^l m 
©Heber n = s; n)ie gtop i(i bie Cumme biefer S^re« 
Srefton? €$ ijl dlfo' 

V'46 — V5 

Um (({(^tejlen fann man bur(^ ^ä(fe ber ics^Ht^ 
nun biefe ®r ößen ju 9i>ofenjen ergeben unb bi< ^uv> 
|e(tt antfjfe^n. 

. 6 

-- I I I ' ■ II 

4 

, " ' 1/48» ~ 126,345» 



1 ■ \ 



• \ 



^uf e6en bfc Ärf ftnb«t man 1/3 ' = 3/9482/ 

' 1/48 =: 2,632 «nb 1/3 = 1/3 i6j tttfo 

^ _ 126,343 — 5/94^ — 1^2.395 _i - 

2,632 -Ti/3i6 i/3i6 

-- > 

unb Bie ^rogrcjflon l|I folgenbe: , 

5. 6. 12* 24- 48* 

ÄlimerL ^u* bet gefunbenen ©wating für bfe 
6umme einer 8eometi:ifd)en ?>ro3reffion (§• 
151.) Idffm ftc^ brei^ ünbere (Sietcbungen ^er^ 
Wfm, um n, a unb n ju ftnbrn, wef^e wie 
brr ^urje megen ^ier äberge^en mäffin. 

§. 152» 

Oben ($. 115. 118) tff (jn auf 3irtfen au^t^a« 
jie« Äapital j:: k unb bie jd^rlidje 3tnfc t>on 1 x^ zz. ' 
m unb oXSfi ^qpi(af unb S^nfen bon 1 y^ nacb Q3er« 
; lauf ©neö ^a^rö zp 1 -f- m (§. 121.) genannt mor» 
ben. J>er Äörje wegen nenne man nun 1 -{-n^— B. 
9Benn nun jum J^aupctapitat k auf er ben3tafen nod) 
jd^rlic^ ein }we9ted Kapital p gefegt wirb^ fo ifl ba« / 
©ottje am ©cfeluf be« erflen ^(x\xit = Rk -[- p <5^ 
1 2 1.)/ Jßsiewn mM§ im jwe^ten 3;a^r '^xi.^iXK ouf ^i'n^ 
f?n be)(i^lt n)etben ; alfo muj man bie« mit K nfui^f» 
pliciren/ fo finbet mani^apttaf nebflS^nfettaufBinftti . 
r^ R^k 4- Rp (§ 121.) unt woenn bojii noc(> ein Äo» 
pifat p Pommt, fo tfl ba« ©onje om S(btu|| be^ |roei|^ 
ttn ^löfer« i=: R^ k -}• Rp + P» .^towi »irb mm 



3ufammen9cre|(e 3infe beja^Ie utib folslic^ ifl bad jta« 
pftal im fcritfcn^^r- R^k-4-R^p + Rp. ©etin 
nun ^teju abermattf p gelegt mfrt)/ fo if? baßßanie- 
cm ©(bf^iß beö br jtf en ^a^r^ = R ^ k -j- R ^ p 4* 
Rp 4*P ^i^b ni^n ft^^t ieic^^e, t)a^ am Sc^Iup eines 
leben folgenden '^a^rs ^(rmitfommen joiri): 

€rfIe63fl^r:::^Rk + p 

Swe^te« ■— = R"k -|- Bp + p 

SJitittes — ^ R»k -j-R*I* + Bp + P 
iölerre« — rrR*k-i-R^p4*R*p + Bp + p 

tM — — R*k4"B*~'p+R*~"p+R*~»p 

- $» 153» 

^enn ein S^apttal k auf aufammengcre^te 
Sinfe ou^9CI{ef)cn ifl unb toju no(t) idtirUd) ein 
«ntere^ Kapital p gdr^t toirt/ tooi)Dn iUtfb^ 
faU^ Sttfamtnenaeff^te Sinfe bere(Jbne( tvirb/ fo 
t^ na^ Verlauf bcn 1 3al)r(n ^a^ ®an$e/ ndm« 
Ii(& Kapital unb Sinfen auf 3tnfen ^Ut q = R'.k 

Q3e(td$tet man bie ®r3§en/ioe(d^e ben SBeit^ fOf 

tDo^I betf Kapitals a(5 au(^ bet 3'"f^ "^^ 8t»f<^n auf 

^infen f&r efn gegebetteb* 3a^r audbrficfeti/ j« Q). fAr 

batf t>iette (§ 152.)^ fo mirb man finben/ tag biefc 

Ordßen ßcb in |n)e9 $§e{(e t^eilen (äffen« ^er etf}e 

^ 5§et( Ifl = R * k ober in allgemeinen ^Möbtöcf en = 

' R\k. 



X 






• 

/ 



2q6 ^=ä!li^^ß&^ 

•4- p, ntlditt, mit nwM g\ti<i} fitfff, eine «erfrort f!e* 
(ent>e wad)fent>€ geomeftifc^e 9>rosre(jtoii ifl ($.140.)/ 
teren erfle« ®(ieb = p, iber ffiamt t>et fün^ltaifft«, 
= R unb ba« (e|te ®Ueb == R^p {(!• @uQtmit( man 

tiefe 9>ragre|ri0n, fö tff d = ^:^ (§• i45.)* ^«r 
, 3^nfcii auf 3inf^ ifl b^^r am €(|f (uß beft ^ierfett 

R*p — p 

JJo^reJ = R^kH" •^br^* 5« ö^»' affaemelnm 

7(uäbru(f fdr ba« xit ^a^r tfi ber at^e^fe $^et(=. 
Rt-ip,^ Rt^ip ^ R.t-3p j. p^ »efdietf 

t^enfadtf eine geemetrifd^ ^^rogreffton tfi ($« ^o*)^ 
beren erßetf ®Iieb z=: p • ber 92aitie betf S?er^Uni(}etf 
11, R, bte 2(nia^( ber ®(ieber = t unfr bad (e|re (Stieb 
= R *"" ' ^ ifl. 2)le ©umme berfelben finbet matt (§, 
145.)/ n>enn man \)^^i Ie|te ©lieb R^^'p mit R ' 
mttUipHcirt = R*-*'+*p = R*p (§.56); 2) ^iet^ott 
bas etjle ©lieb fubfra^irt r^ R*p— p; 3) biefett Un* 
(erfc^ieb R^p— p burc^ beit SRamett bed iBerffdItniffeS 

iDeniger 1 ober R — 1 bitoibirf ober s — s^— ^. 5Die« 

ijf bie <8umme ber seomefrtfc^eti ^rogreffion ober bes 
, jiDei^ten X\^t\\i ber obigen ®r6ge. ^bbirC man ^ieju 
nun noc^ ben erfien ^^ei( = R^k, fo %ixi man bett 
®erl5 fon)o^( bes Kapital« als auc^ ber '^xoS^tn unt> . 
Sinfeit auf Sinf^t* n^c^ Verlauf t)on t ^a^cen ober 



/ 



I 

3. S5* €tn Kapital t)on loooJf^ »frb auf ju. 
fammensefelfe Z^nfm ju 5 S^rocint au^ger^an unb üN« 
bie« no(& jdgHid) ein^apifal t>on 100 t^ §inju|idrsf ; 
' lüie t>{e( betrage ,bai$ ^anje nacf^ QSctiauf t)on 25J3:a^« 
ren? J^ler tfl R iz; 1/95/ ^ =r 1900x6^, p rr 100, 
t = 25. , IDcn crflm t&cU R^k fud;f man burcö ioga« 
rit^mcn ; nduitic^ io3. (R*k) = t • ioQ. R + iog. k. 

iog. R — iog. 1,0$ zz 0,02 1 1 8929907 

t. io9. R — 2$ . 4og. (1,05)— 0^52973247675 
, iog, k ■=; iog. i 000 — 3,00000000000 

■ I I I U I ^ , I I' I ^ I > I I IM 

.t.iR4"^k=:26i.i,o5+4.Jooo=3,52975247675. 

SXc erjlet^caR*k ffl alfft.rr 3386,3554»^, S3J<nn 
man au<0 tten iweyfen t^d( li> Jogarit^mm au^tröcff^ 

(R*-— i) + iog. p — ios. (R— i) (§. 103, 109.). 
2(uö b<m eben sefunbenen &a.lV* — 25 , ioq. (1,05) 
Ifl War, ba0 R*= 3386/3554 *€> unb R* — 1 = 
2,3863554 unb t>a^ Uebrige ftnbe( man bucc^ fbl^enbe 
9le(^nund: , 

iog. (R* — 1) = 0,3777351 
log. p r=: 2/0000000 



lc3.(R*-^ i)4-iOB."p= 8,3777351 



mt^ 



%» 






iöQ. (R — O — 8,6989700 (§.120. Ttttt^:) 

n)0|u 4772,7011^ ge^Ärt* \ 
TÜfo ter «Pf t^ell ber Jormd = 5536,3554 '^^ 

ber jwe^fe I^cif :=: 4772,701 1 v& 

■■ ■ I ■ ' 

©umme = 8159^0565 v€^.' 
Sn<>(^ Oberlauf »on 25 ^a^rcn betragt difo ber ISJett^ 
b« ^apital^ nebjl ber jd^rli4)<n 3u9A^< tmbSinfett 

^ §.154. ' - 

(£^ jft t>er aBerti) fton i f^ tifbji Stnfcn ffic 
€in 3ö^r = ß. «n ^«pito( = k, m\^ti t^a^re 
au^etOan «etoefen tfl^ t»oitt aber fd()rlt(i) eine 
ftetoiffe unbefdtinte gulase == p hinauf ani/ uiib 
t>cr en^üt&e ^Skrt^ te^ S^apttd^ nebfl ler gtu 
lade ,uA^ Siitfett ttnt Stnfeti auf Stnfen na(^ t 
3al)ren = q aegeboi; man (fettbieSuIage p be* 
fKmtnt n» 

R*p — p 



1— ..R*kii:2 



R 



rr q — R*k 



R*p— p — Rq — q— RM-^krf I\*k 

-(R— i)q— k (R*+'+R') 
(R— i)q— k.(Rt-f>-trRt) 



P::^ 



R« 



< . 



S. i65. 



^>t*^)»f- 
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§.155. . 

€§^ i(l Ut gOBert^ teil i ve nebft t>f n Sinfea 
ffif «in S«^r = R öeflftieiu gu einem unbc* 
fannUn Äcipitar = k toirt jdf)rU(l) ein anbete« 
fiejebeneö Äöpital = p selegt» ' S)a« ©anje 
nebftSinfen ttnl)3inren auf ginfctt httvht in t 
Sauren =4) man föU ta« unbefannte Kapital 
t ftt<&en. 

1 , (R— 1) =: a RH-*k— R»k-f R*p-.p-(R^l)q 
S— R*p == 3 ,R*+»k^Rnc-_p2:(H— i)q^R*p 
3-4-p =:: 4 R*+^k-_Rtkr:(R-.i)q^R*p-f.p 

(R-.)q-^ <B'40p. 

p unb q gegeben fmb» ®enn man fti bct Formel (§^ 
153OB0I0 1^^« öBgeincltien7(uöt>r«dPbs6ÜB€rt^ö t)oti 
iVff mbji 3^«^i^« föt Sin^ö^r ttad) jcbem fcfHefcigert 
gfnöfüg ober R f?: i+^ ($• ^52.) 6«|^6<^4ft, foenf^ 
fte^eri bardu« fc^t »eftWuftfgc «nb jufommengefe^tt 
<9(ei(6u>i3en* SRtmmt man ^{ngipstn ben Bintffnß su 
SeiPifieti 9)^^^^^^^^/ i- ^* 4/5/6 u. f ip, m, f9 rver« 

Un 



'■/ 



HO 

te« bw ® (f Ic^unjjen t>lel f ur jer- iBTan n^mt §. ^* 
tertSlnöfug }u 4^roctnt an, fö ill U = 1,04, md- 
c&etr ®<Vl§ man in ble AOflenicinf g^rmel rt*lc -4- 

\^Z2. — q fc|f, »obuKÖ mau (I/04)* , k + 

0,04 
»ftfli(^ t>urc& 0,04 = ,4^ tihjjbfrt »itb, fö 1(1 er =1 

((1,04)* , P-- p)- -rU = iOMy"' P -V')--''^ 
= ((1,04^. p— p) .25 - 85(iM)*P — 25 p. 
©f|t man nun tki flatt&e« jn>«i;<«iX^dl«/föi(l <i= 
(1,04)* . k -j^ 25 (i,o4>*. p — 25 p = (i/«4)*' (^ 
, 4- 25 p) -^ 25 p. 5*if ^n S'nt'fui "on 5 9>roc<nt 
«btt R = iy05 Wirt m<m q = (I/05;*. (k 4- 20 p) 

— • 2Öp fttlbWU - - ' 

§'»57. 

uitb ba^.au^ >(9^(n entflah^cnit Kapital nebjl 
gittfen m^Sini^tt auf Sinfeit = q de«tlicn; man 

»/05y(k>f 20g) iopiu q(f.»5g) 

<i,o6)^. (k4- ftOp)«B q -J- 2«F 



/* 



2:(k+2op)=3 



\' 



4ji0g*(l/O5)=5 



t • iog* (1^05) = iag. (q+2op) — 
_ geg. (q + ^P)--^.N* (fc'i' •<>?) 



»an 



Itnt Qu$qethan uni au0er ^^n 3infi?n unt) S'^f^^n auf 
3mfeii ttoc^ JQ^tlicf) ioo>^^juni Kapital sX^gtj man 
fragt/ toU fange 3ei( etfobeiild) fe\), bamlt ia$ ®dnji 
}u rtner SRiUim l^a(er ann)ac&i^ ? ^icv tf} k= looo, 
p 7= lOO/ q rr lorioooo, alfo q -|* 20 p n: 1000000 
■4* 2000 rz: 1006000 üttt) k t}^ i^o p rz looo '^ 
«000 n 3000; foIgHc^ 

log, 1002000 rz 6>ooo8677 
log. 3000 Lii: 5/477 * 2 1 5 

feg. 1002000 — Jcg. 5000 zu 2,5237464^ 

iog. ioo2ooo -r- log. 3006 2,5237464- 
. "" iog. 1,05 o,oaii8</3 

Alf« ijl t =;: 1 19 AVtVt— 1 »53«&f 38tflgfc 

3^n bem S^or^erge ^enbin ^a6eti mit attgmomittfti^ 
te^ia$ ^apttüf k |%Hc& burc^ dn onberetf ^tnjuge 
legres ^^opiral p (§. 152. 158.) t>erme^« nwirb. Slm 
tooUen iDic im ®egrnt^eif äntsef^meit/ bog ba6 iCa» 
pUa( |4^rlij^ tierminb^rt ober t>on bemfeibeii f&^üd^ 
ein anbere« i^apital p abgenommen merbe. . Sßeitti 
man bie §. 152« angefahrten ©ieic^ungen anfte^t, fo 
toirb man (eid)t begreifen/ baß aOe bie ®{»ber/ in mU 
iben p pofith mar, nun negatft^ toerbefi/ morautf fo(g( 
bap in ber aflgemelneö ©Wtfeutig R^ J^+ ^jJ^IlX 



O2 



n^i 






mt oQcc ® iietcr t|?, &ie bat Mgative p entsaften , n» 
jiativ wert« unb &a| a(fc^ toentl p jät)ctiÄ tOS ^a« 

pUal twrniinbert/ Uv cnVticfec SBkrtt) Don k «a(& ' 

Kutf btefcr ^mel f dnti man e^mfoId^elSIei^ungni 
für ein ahnt^mcntei j^apital ^ctleiten^ a(d &le t^or^fci 
iinseffi^^en fiir ein tMc^fenbtf »)dr(n ($. 153-^570» 
7(to einS3<9fpid n>ontn ton 6(of ti< (c$te ^ufgobe^ um 
t ju ftnten (§• i57*)/ ^W: ouflof^nu SSBimn R — i,ö5> ' 

p + 20p = 0/O6)^*<t— 20p) 4* ßo P» tt>rt<f>« 
©leid&wns mit öer (§. iS^O e{nerfc9 fff, mir baß -- p 
unt) + p &l«r in + p wnb — p übergegangen ftnbf 
toobe^ nur noc^ ju bemerfin ifl^ l>a$, wenn 20 p grd- 
f rt als ^ ifl/ Dfr erf!e $§ell ter ®W^ung (1^5)^ ♦ 
(k— siöp) n^gafit^ nnb «ffo ber 2Bm^ t>on q j%(id^ 
geringer tt>erbe/n)enn man t>om Kapital )%lit^ me^r 
aufnimmt eis tie Sinfen betragen und ba«^apifar |iif 
(eftganit>erf(^h)inl)et 

3* ^. €tner §af dn ^apitof bon iWoo v^ ju 

5 ^rocent au^fie^n unb! fQlglicf^ ifl feine |d§r({(^e^n« 

' iM^me soooxS*. 9lun i»er3«$rt: er aber jd^(t(^ 6000 

Ml?; |m«n ftagt/ in wie tH((cn ^«^rett ^ö ^apifa( «er« 



\" 



2ti 

f^khm toctte? ober matt fud^t. t mtet] bet !2^etia« 

SUttg^tJog q =2 o |<9j olfo (§. 158.): 

(1*05)*; (k — 2o.p) + bap z= o 



1 — 20p = 2 
:!8;(t~20p)=:5 

1 

■ 

4i%C»/05)=& 



(»,05)* — 



».— 



aop. 



k-r-sop 






«tgwonW, fo Ijl k = 100000^ > = 6000 mb -^ 
ßopi^"— isoooov^, k— 20 p =100000—^ 

i 20000 z= — 2QOOO WUh «fo r- — — ^== ^— 

♦ \ k— sop — 80000 

' ■ ■ ■ ' . ■ 

£09. Ci,o5) o,oai i89S " »^^T^iTiFt aiop« wcr g» 
3a&r2e4'$aa^ 

< 

sr#te^ daueret» 



man nadf Den Säe^insünaen htt ^u^al&en fo tkdt 

3 ©W« 



SI4 eatfÜftdaEN^ ' 

iSld^mitn fniben tarn, al6 unbef annfe ®(dp in üor« 
(anbtn (tnt^« ^(i nur Sine mMamte ®r0ße bo/ fo 
Ijl au4^ nur (£int ®Ieid[)Urtg erfo5)etIic|> ($' 04-40.); 
ftnb itoip unfofdnnte etilen Ux^ant>€n, fo tperbm 
|me9 unb fär bte^ unbePdnnre ®riSpen brei; ®Uid)un« 
gm etfobert n. f. ». (§. 41 -540» ^Jn fofc^f n^gaffm 
f«nn itMn bin &efiinun.(en unb gcnanm IBcrt^ |eber 
tinbcfanMen ®rdpe in ^^ (cfonndn irnb segebcneti 
®rjßm finben. 

(Sinf unbefitmmte Aufgabe (proibiema incle- 

terminatum) if! eine i»U}e, bercn fSebingungeti ju 

.«wniflcr ®M^u»itn Itiun, tA6 bic Ktqa^ bet mbt» 

tamtm ®ti$en bivta%r, 4. fS. |U €lner ©(eit^utis 

fät jwep unbefannte ®j:6|en^ ju jwc9 ®UI(^un3en ftir 

*wi) unbefannfc Qti^ta, au bwp ©((ic^MMgen föc »Ict 

unW<|nnfe©rö|enu.f.». IKe^r «W «ttbeftimmte 

Cittfgülxn (plus quam indetermipatum) finb bie« 

. ieniQf», {n beneti bie Vnjo^f ber ®(cii^unscn um m^t 

tere Sin^eifeh fleinfr tfl «Itf bie Syienge'bcr unbefonn« 

fett ®r6ßen; |. 55. f&t bwp unbefoniife ®r6§«i nut 

©tte ®(ei4>un9, ober für fünf unbefwitite ®r^ nut 

'4iö(9 ®(eii^unsen. 

S* 160. • 

€rf}«Kufdobe. SDTan foQ )to«9 Balten x ttiib 
y {Enten/ fo Ich vatnn W tt^t mit z unb W 
imt mit i mumpummh ^ie^ummc iWt 



» • . . ., 



9 1 

^ßerm6%t Der 95«bm0ung Iff 2 x «jk 5 jr =: 8/ 

,Ä(fe 2 X — ö — 3 y (§. 2 1 .) utib X = -^ -^ = 4 

~ ^ (§. 22.% SDa tiim ttur ©ne ©tci^ng gegii 

tm if}/ fo f^im man feinen ^evtfy für 7 dttsc&itt« 
i92m muf Darier tierfd^febene ^erf^e für jatmi^men, 

flffo y = 1, jbiH xrr4-- i = C— f = 1= a|; 
ijiy = 2, faljlx — 4— |-4--| = |=»; 

y = 4^fi>fjlx=4-V^-4-V* = -$=^ 
-— 2. Stimmt man alfo f^t y eint sänj« pefitiv^Bd^ 
M/ fo^ »hrb^ ntaa f»ig(ii&« ^v^t fwr x finlen v, 
!Kon nefime . 

y=:J,e, 3, 4, 6f ^> 7/ 8/ 9. 
•«i f. ». 

n.f.». 

s) Sßetm man ti( einar nitlK^mmteti Wif0t 
für tie eit» unbeüimmte &tHi einen be» 
^mmten danken ober gebn)(t)enen/ po0tü 
ten ober nedatiDenSBertiKOitnirnntt/fi^ftn« 

M man tn jetem$a{^ einen anbernSertt) 
ter atovoten unbefannten ©rb^e* ^ 

s> ®d nun f&r tiefe unbefdnnte^r&ßeun^d^« 
li0 Viele toittf u^HrUcbe ^ert^e angenpuimen 

iO 4 »«* 



ai6 



Mm tn gebrochenen/ tM^ in pojitiben/ 
t^ili in negatit^en Sohlen m^glic^* 



) 



Dnb ;& l>on ter a9ef<{)affent)ett {inten/ tag il)ce 
ttnterf(()iete dlei4) dto§ ftnt unb i|)re @umme 
iqjbetrdflt 

y — z un( ^ -\- y -{■ z z= ios» . Üfla^ t>tt erjlen 

+ iz, »eld^er ®ert§ Don y in tlt anUve ©feJc^ung 

r= 105 slbe uttb — --^^^ — =105 unbioemt man mit 
fi ntttüiplicite uttb b»«^ 3 ttt>ib{r(/ f» i(i x 4* z = 
lli^ = ^|<^ = 70- 3n bk ®Wc^utt3 x + ^ + 

an == 105 fe|e man x + z rz 7o> fo ifl 79 -j- 7 = ^ 
ao5 u«b y = 105 — 70= 35. >Dto ifi «Jn bejldn* 
biger «inb utit>etdnber(i(f)er ^m^ für y; aber inbet ^ 
Gleichung x 4-2=70 fann man nxber x noc^ z fort- 
fc^affen^ man muß ba^er fär eine biefer ®r6ßen einen 
beliebigen iföert^ «nne^en unb n)enn z eine ganje 
unt> poftfiM 3<^§( f^9n f<>II/ fo f<{nn x nic^t sr^pcr ate 



- \ 






' > _ 

CMKEMQN9 ' $if 

€9 unh itfd^f f feinet {il$ % fi^n^ wcttx -^ z 52 70 ffj 
olfo 0t ts für bkfe Td^ibi^ 6s^^ugdfung<tt tu gatu 
leti unb pofUi^tn 34^^^ ndoilic^ :: 
inannf^M«x=: i^ s^ St 4* Ä'«»«% 
fo tjl y — 35^ 3.5* 55/ 35^ 35 • • » • 5S 
«»Ö x~ 69^ 68it ^7^ 66^ 6d ««** ^«^ 

$tU auf poftHiM tmb gar)|e Baffen e{tigef<z^tanf e men» 
bm »nb aOt 7(ufI6fimgen t» ge^toc^nen tmD ncsQttt»)m 
3^^(eii n)0sfaßeri^ fb ftifb tDeitig^nd ht tiefet 9iutfü 
fic^t t)k ?(uf{(»ftaigea cingef^^tdnft tmb.bepiüfimtA uttiy 
€{ne>Ic^e2(ufgaBe ^eißc eme ^Ib beftimmtt ^Uf» 
gäbe« ^ gi6f gctoiffe andh^(ifc(;e ^unftgrifir^ u)o« 
turc(^ man finbeH (aim> toefc^c tinb ti^ie «ie(e gonjt 
nnt> ffofttiM^ 3ü^(en bU Tlufga&e Quflefiett« SDuf^ !Re< 
gctti Ujpn gd^ am ^ß€tt autf formten 'Kufgofei^ti anf 

§.i63» 

StononenmetaQ/ (tu^ U)el(&(m atßcijctt«^ Sirtett 
Den Stationen dtdofT^n tt>f rt)en (bOeiu X)ie eine 
S(tt fo0 5 Zentner un^ tie andere $lrt 12 (^ent^ 
ner. toieaen. tDiatt. fragt/ tote Dtele ^otti^Re» 
t^n ie^ir Kattuns man aiegen f aen ? 

/ 

O5 9R<m 



ÜRon R^mie hie erße ©ofeand^ Oon jP^nenm ;s: x, 
iie anbmzzYf Jo iftbai ®en>id}t aß(r Kanonen 6(t 
ttften ®attmi$ = 5 ^ &mner nnO b(r5 feer jiDc^t^n rz 

nett SRenge ton ^etait Qkid^ fm o^ 5 ^ 4" ^ ^ 7 

M»llf9r bfe gonii ® (eftfeimg' t*r * & fo I jl x = ^^ 

fSSertnuran nun etüt miigHld^e ^extf^t^m x unb 7 hr 
gnn j«n utib peftrhriiv 3<^bn (tuie bk SRarur bet 7(u^ 
ga^ etf nicgt atfüer^ t^trlÜPtiO bei^immcn mfi; fe bi»im 

bire matnofefO* bht* f , ^ 1^ x = ?^rii? =: 

; — ^r^ — J4 Skn Ift jL7ß Mtib 
s y ein« 9«M|e ^li fbU affo auc^ x ffatc po|;ri»c tmt 

«any 3# f«9»»/ fr «nu^ «u(t> '■ ^ ' ' '^ eine ganat 

unb pofiflb« S^^l = h f^9n; cX(o — "; ^ - ^ = h, 
SKan fatm ^ler ftcft, benenn jJgclffmerfen^boS m«B/ 

um y pofttit) SU erhalten/ ÄÜegett^e« feerÄnteit 

$klt. ' Äutf ber ®toW^UHfl ^ "^ ^ ^ ^ rr li ffnb^f mw^ 

5 

»enn matt mit 5 mubtplicnrt/ — 4 ouf bie ütibere 
(gdtc bringt unb butc^ 2 btoibirr^ y = ^ ]; mtb 
tom OMii fomif al$ m^s^i^ biit <^ 2 btotbif t^ y rz 

^ 2ll 



^ 



ÄI9 

- -• ' • » 

» __ 

Äfc-^lfHrs^ ©a nun ah »nb'2.^,aiQf Süllen fm6, 
fb^ muß oud) I rine gan je S^^l fiß»«/ mnny eiwf ganj* 
3^^ 0^9« fofU SDtan »k|[nie itu» ^ z£b% »o h/ eine 
jn)ci;re san^e, übet tron h t)crfi^tebenc 3a&' bcbeurer^ , 
fo ifl fa r= 2h\' J^ictau^ fann mm nun ßtte mSg^ ' 
ti4)e ^myt unb ^fi(i9e ^rt^e t>on' x imb y fttiben^ 
lüena man jurucf8e§rtm!^fubfHfiilrtj rrdmlfc^i, 

«■■■I« ■ ■ »* ' P ■ ■!■ I I , * / • X ' ' 

X = 864— 1 2y =8^4— 1 2 ►(5li'"+2} r:! S-J o_6bh' 

. , 5 ' ■ 5 5 • ' ' 

® enh fn 6er ® Wcfiimg :^ rz 1 68 — 1 2 h'' X iz: a 
«ttgenemm^n wirb, fo f(} o— x6ö-^ 12 h< kmt 1,2 h' 
zr 168 nn» It'= W ts: 14 ant) 6ie Aufgabe W0t 
14 ^uftdfiinjnt ju, n»(ti^( man ftnbet^ wenn man V. 
t=: o, h'= i,|h'= 2, V — 3 u.f.n). f«|t. «ö.f«9 
h' = 3/ fo l|l y = 5 h' + 2= 15 -f 2 =: 17 URO . 
x=:i68 — 12h' =168— -36:= 152. 

-tWon • . 

fe|eV=: o. 1. 2. 3. 4. 5. ö. 7, 8...13. 

foifly= 2. 7. 12. 17. 22. 27,32.5742. 67. 

I 

tuiD x5si68.»66.»44'*32ri2ö»ioö.i96.84.7a. 12. 

§. 164. 

iöime^ufda&r. (^inS^aufmannifletitfiti on^ 
lern i2oo*€>f(j>a(W§, »elcöe @£6uft> er tut* 

Stef^cttnd ii9^.<9At»md(;n »«a Safen abtrat' 

. gen 



r 



StA 

$(ti t9tU' Sblt eine ©ottttttd f oßet Je^e f He 
5 ^ unb tie itoe^te Oattuna jtUdVit 7*9; 
»ie l)l«Ie SÖen ZT X fc« et^eit Hut) toie tiele Söeii 
=:y t)ef §lW|>tett<gattttttft muß et Uefeftt/tamit 
tie @0ttlb getUdt toetW? 

Sfei^ttNj 5 X + 7 y =• *.2oa vß, »orauö folgt* b«f 

tmb temn bit SHt>j{ton wirf (t(( ^cr» 



y= 



«•-^^■— »■^»■•'•»•^■i 



5» 



7 

€o(l nun y c{(tc gm|e3o&( ^9«/ f« muß atK^ - ' ^ : 

• - • # 

' — ^; — = ""Tr+ — r^^ *^ *wm h «mt «utie 



3a^ f^R ftXt mh 



4U* 






— ^ eine Wfte ganjf 3<^f=k^ fi^nj olf^ 

=: b*' iM^ in"— 2k'' 4-3J t<niiiii k-" eine gottie 



Sa^l iff/ fo mug flU(& 2 h" -— 3 dnt 30« je S<»^ fe^ti 

SD?an gt^« nwn wleber juröcf unb fi«^^ bm 5S5?M§ 
«on h , K Httb y itt h '^ öWgrttöcPn &ldm(ic^ h -z 

V 5 5 • ' 

' . o . ^ . ■ . - . 

7 ^ 7 ^^ 7 

= — r — — Z5: I06 — 5 h'% 

7 -' 

"Äu« bief« Iffeeti ©fel^ung y -= 165 — 5 Jb'J' 
fc^Üept mati^ t><i0^ toran man y bm f(«tn(len{S^§£s 

o^ttf, fo ifl 165 = 5h" Mnt> *|* :=33 = h, 04, i 

wenn mon mit o onf^ngf^ fo fonn man h" li^ ^ariae» 
unb pofrtjuen $n^ltn 35 SBm^e wn bfe 52 Qibm 
utib «6«n fo viel« veti^kttw %>f[^furt3«tt (a^t bief« 
ZufQahi auf fof^enbe ^e{f( ju: 

SWan 
f<|th''= o. 1. 2. 3. 4. 5. ö.'... 53. 
foljlxs:' 9. 16. 95. 30. 57. 44. 5». V 233» • 
«nt) y =: 165. i6o.is$. 150. 145* 140. 135... . 5. 

3(1 j. <S. h" =- 3, fo J(! X = 7 h''4- 9 :^ ßi 

»60. 



' \ . 






. ^ ■ .' 



• / 



15 «^* S)a^/ toa^ für ^e Srauautmmer \>mW 
iik, beträgt in Alkn 3 n§ me^r 4f^ to^/ toa^ füt 
W^ann^Vtt^vm UMt ifl; man ftogt/iDie 
Diek QltonK^ptfibnen un^ ^tanenatmwr auf 
UwlfQoiU toarcn? 

ttnb b<r $r4ueniimniet = y # f# Jj^abm b\/^ SRann^per« 
fönen 24xn£ unb bie grauinjimiiier i5y mg be|oi^((. 
IDa nun bk Srauenjimmer in oflen 3 n^ me^t beja^H 
§d6en 4i{tf tie t9Iannd]^eifonen,fofiiu§ man tnm 1 5 yn|^ 
3fn| aBjie^etvtim ba« ju er^o((en;n)asfut btef!}7annd« 
j?<r(bnen bejo^ft i|? ober 24 x = 1 5 y — 5, xottant 

felQt, b4f y =r ^~ti. Um tUinm ga^tei ju ie* 

fenunen/ Mrfdrje man ben ^ruc^ b^rc^ bte 3)it>i|i0n 

u^ aa 8xH-i 5x,3x-f-i 

5,55 
Hun y ein< gdnje 3^|^( [£9»/ fo mu^ ou(&^ weil -' eine 

flonje S<>§1 <fJf ^^r i^epft t§ei( / eine gan je 

3 3 3 

SKan fitbt lüi)t^\a$ ax^ ^-^ eineganieBft&tfnMi 
/ . - ' muß; 



/ 



213 

' I 

— ;7— • Solgllc^ mu# au(& ' ; ■■. ein« gatqe So^f = ' 

h" fc^n, »ftrauö fnblfc^ folgt, öq^ h',= 2 li" — ' 1 
un6 i>a h'^föt eine, ganje püfrtiDe 3^ ^ngewmmm 
n>itl)^ fo m«g at^(i> 2 h'^— 1 eine g^nje poftdt^e ga^l 
fp^n unt) ter etffe t^l( t^er ^ufl^fung if} ju Sn&e ge< 

■ • * 
8(nan ge^ nutt toieber jtirii<f unb bräcf e bf n ^ert^ 



toen h, X unb y in h^^ attf ; ttdmKd^ h 



Sh'-f-.t 



\ 



5h— i :_ 5 (2V'— 1)— i _ i5ii" — 5— i 
3 3 3 



twrxrs 



— Sh« — «'. €nWi<^7= 



8x+ i__8-(5l»"— ßH-i 



tSenn RiM mm h^'cro 4nne^men woSfe^fo mfifi 
be X ::;= — 2 uiib y = — 3 Werben; ba man ober x 
imb y nut in gorijen poftCfDen 3<^^i^n ^aben tt>i(l, ^ 
fonn h'' nlcfet = o gefeft werben. ® offfe man ferner 
y :s ö annehmen; nm bie 9)}engt ber 2lu^6fungen ju 
6e|}immen/ fp würbe V'zzk **"*> otfoifin 5Sru(^ »erw 
ben; ba abfr bies bem atigenommeneri 1l0ert^ t)on h'^ 
« a()$ einer gan|en 3a^( wjberfprtcH 1^ ^f^^n y nlcbt :=: 
. o fcpn^ bager ^x^avA^ bii^nia^Tbet TlufliSfunsen nid^c 

61. 



* 



ftH 

IbejtfnimM 141^/ {«ntem utftnt>H<^ fm ntu$* ^*' r^ 
3, fo i^ X = 5h" ~.2 = 5 — ß = 3 tinb y =: 8^^* 
— 5 =r 6 — 3^= 6 tttÄ jb tmn w«« ferner fefgeftte 

h"=:i, i2> 3. 4. > 6. 7. S. u.f.»» - 
X =2: 3. &♦ »S. »Ä. 23» «8. 53. 38« u. f. »0. 
y =i 5. 15. Bi. 09. 37- 45- 53. «i» «. f a>. 

foQcn 1200 $ati;önfn $a la« g* ttnti sPfüntigcn 

trotte toirt mit 7^ J«^c SpfÖRttge mifsM ««^ ' 
Jebc 3Pfön^t5« mit liM dffuflt. QJJcnjfrögt» 
»ic feick ^Ätronen i»n jelDti: ©Ättttng t&jmen 
^efiiat ttnb auf toie tieieckQ SESei^e laRR-^e^ 
Ijetbirft werte»? 

' , SKoft nenne öte ÄR|a§I 5er seft«^ iapfänöfäett ' 
' y aftönen ::r: X, Der SpfÄntrfgwt iHl yy unb l>cr spfun» 
ft{fl«iz:*; t«6 ®e»{dK 6erf«l6ea 1^ 7 sc, 5y, un^ 

*i i zr V Ö» 27. "Ätk^Of «^ Mcffö ®e«)i<^t (bfl 
53 , Zentner fccträgen ; «Ifo 7 «Hh 5 y, 4*^" . 
, 5300. SBenn man 7 x unö 5 y auf öfe an&er« &tUe / 

ttJnat, fö ifi ^ z:: 3309 — 7 ^ -- 5 y wb z ;;:: . 

6600 -^ 14 X — 107* 

•Wim«ta«-Ml I I I ••Hill I Im 

5 - ' > ' u 

getner ijl ble Tiniel^ bet^attttan !t ^ioö, mi* 
<MW fofgf, bdp X -f- y + * ^ »Boolfly unb a li 



■- ', 



V / 



1200-^ X — y. SEbcim man hit ®er(5^ *oti » 

/ .^ /.^ ^ ,^ 6600 -i- 14X— r joy 

gkid) fe|f, fo tjt ^ — ^- = 1200 — x 

V SKatt muWpHcire mlf 3 

6600 — ^ 14 X — 10 y rz: 3600 — 3x— jy 
6600 — 3600^^ — 14 ^ + 5 5C ;=:: 10 y — 3 y 

^ 3900 — 11 X :;::z 7 y : 

3000 — 11 X 

7 ~ ^ - . 

®etiN man nun bte ^it^ifton burc^ 7 iDfrf lic^ »ee» 

7 7 

, 4 — Ax ' ' /•— 4-4-4 x"\ 

Um nun äfic miglU^e ®^(^e in ganzen unb f^fi« 
tbnti S^^ieit ju ftnben^ ti^elc^e biefe Aufgabe aufldfeti^ 
fofte^tman^ büf/ mil in Ut iotl^n QH^U^n^A^Q 

ga^t f<9n möflT«, wean y «n« aatij« 3^1 ^n (bfl, 

.^ 4 4. 4 X - , ' 
SÖJatiT«!« ta^« ^ ^. 3= h, fon(l x =2 

ZÜ±i ~ 4| + li±*; mtn Ifl ^ eine dan«i 

ß«^f, «Ifo.miit a«i& — ~— = tt' «loe ott&erejan^ 

9 S«6« 



v^ 



9d6 

ojfo^^ =: h«; o(fo b'^ 3 H''+ 4. Danim 
5 

3h''+ 4 elae Qonit^^l ifl, fo ^atmm einen SBert^ 

ct^aUm^ M8 we\ö)m man «Qe Mtige gonje 3a^<n 

(Inten fonn/ nämiic^ 

aU'— 4 4(3h"+4)— 4 «*b'H-^6 --4 
3 3. 3 

7h4-4 _ 7(4h^^+4)+4 88h^^+a8+4 
*^ 4 "" ^ "" 4 

3000 — II X 3000 — 11 j(7h"+8) ..™, 

7 - 7 — , 7 

7 — 7 — t 

z = 1200 — X-— y=iaoo — 7^—^8—416 

'4- 1 1 h'''=: 786 -f 4 h.", 

hoffte man nun in tiefen Sovmebi h'' tUlm «r« 
— 1 (eftoü h" — — 2) annehmen, fo »orte man 
« = 7h"+8 = — 14+8 —— euntoalfonegatf» 
ftnten/ roA^ti dcflen bie fftctut ber ®o(^ {fi; mfke 
man «Aa h" grfjfer «f^ 37 («*»« h" =;= 36) anne§. 
tnen, f> voSnU y negativ werben« ndmlitd y = 416 
i— 11 h r= 416 — 418 = — 2, »eld^eö ebenfaff« 
\deden bie95eb{n9unsen i|!. ^ i$an erfi^t bcttau$, ba§ 
tfU^Bka^t ^^^ "*<)** ^** scWtanri^ «m^anie 



V - 



' * 

itnt) pbftefi^e ®m^.e für i^/y unb z |u erl^atfeti; jmi« 

fc^ch — 1 imb 4- 37 HtgfHr unb bog offo bkfe ^ufi 

S<^6« 39 'Xuflöfungfit auf fofgenbe Sßeife jutaßt: 

h''=:— .1. o. u 2, 5. 4. 6. . # . 37* 

X =: !♦ 8vi5- 22. 29» 56. 43. . • • 26J. 

y^427.4i6.4o5.394.583.572.36i.»*.9. 

, z — 772. 776. 780. 784, 788. 79?» 796* •♦ ♦ 924. 

§.167. 

?C«5flf Äufgöfee. Utttetr 4y öfmc fönen 2oove 
hrdetlaUt bert^eilt toerbett/ t>äg ein CD^ann 

' 8 ve/ eine ^au 5«^ un^ ein ^in^ ^ve>ert)d{t* 

ÜKan fras^/ u>ie t>ielt 0){dnnetr/ ^auen un^ 

S^ber werten t)on tiefen zoo^e ersten/ unt 

<mf n>ie tielfältige 3Beife fann tie ^u^tl^etlun^ 

$ef*eben? 

COIan nenne bie '2(R|a6( bertOIcInnfr :::rx, ber$iaum 
c=;y unb&erÄint»«r=.2; airolHx+y+'2n:45 uAö 
st :=: 45 — X — y. gftnec ecgalfen aöe SWamiet • 
n 8 X, otte Sfouen rz 5 y, flff« Äinöet rz 3 a »g», 
n)«((^e (ufammen 200 »^ betrogen, o(fo6x-i-'5 7 
•4" 5 * ^^ ^°^/ woMug man 32=; ßoo — a x — , 

«00— 8>'— 5y 
8 y unba=: " 



I y 



•A^fMMihaM- 



(Inbet. @cftii«in6«^ 



fSJert^e wn 2 dfeit^, fo 1(1 



tvo — 8 X — 5 y^ ^__ 



K • 



P * 



8K«a 



\ 



9{dti muUipUdre mif 3# fo{0 

65 — 6 X =27 
65 — 5 X 



ö 



— y 



Um donje unb po(if itte ®ert^ fär x, y unb z |tt 
cr^teeti/ »r|i(|)re man bU SDit^ifion burc^ s micfHd^^ 
fb loeil fie gefcf^e^en Patin, fo ifi 

y = — r — _52 + l — öx— .* 



y = 32 — 2 X 



(=^0- 



»t 



GoQ mm y eine gotiie 3<t^I fe?»/ fo muß, toett 32 
Httb 2 X ganje 3«&fen pnb, auc& — - — etneganje 

S^ftlMf folgli*— ^i^ ~ h unb X r; 2 h 

4- 1/ «nb ba 2 h + 1 eine ganje ga^l fer>n mug, fp 
(ac man nic^t n^c^tg weieer {u ge^en/ fonbern man 
fann nun nur gleic|)mifber|urücfge^en/ umbriäBerrj^e 
von X, y urib z (u finben;. nämlic^ 
X II 2 h -|* i 

^ 65— 5x ^ 65— 5(Qh+i) _ 65— 10 h-^5 
y _ Ib . a — « 

iz 30 — 5 h. 

9 H 45— 3c— y z: 45— -ah— i~3o+öh 

/ :::i4+3h, 

\3» 



■» ■ 



^ 3n Slucfftc^t btv SWcngc bet Tfüflfjfurtgilt in gani 
}^n unb poftHtien 3<i^(^/ fo fie^fmem (etd^ir^ ba^ fät 
h feine negatibe Bo^t angenommen tberbeh f ami/ meil 
botttt x.neijatib werben mörb^ & fei; i 0. h " «« 
31, fo J|l xZZt^ ^^ ^ — — 1 } nirni fahn ^inge« 
gien a gerne :=:: o fe|eii ; benn^ö giebt feinen Unbert 
fittttb, fbnbern xZZi^ yZZ 30, z — 14 ©otoe 
mon übet h > 5 onne^men, f(y fDÖrbe y entn)eber o 
über hegotte merben. 3» "55. h ~ 6/ fo ijl y ~ 30 
— SO — o; hx:7/ foJffyz:3o^36~ — 5# 
i»6rau5 er^eflef , ba$, um ^uflofungen In gdnjen unb 
poftfiben Saufen ^etborjubringen , h tiur tron o bfe 5 
migcinommen n)erben burfe, unb bie ^ufgaN nur foU 
genbe 6 Ifttflöfungen jwlajfe; 

h IZ o, i. ^. $• ^ $* 
X ~ !• 3* $.; 7. 9. XU 
Y ZZ 30« 25. 20. 15. lOt 5. 

Z ~ ^4- ^7* ^O. 23. 2^,^ 25#^ 

UtmtttW^ «enn ouin bfe $ 163 — ^«7 
fiefunbenen Hiiffofyngen in ganzen unb pofitb . 
t»en B<^W^f ^^^ ^^^ betf<^iebifnen ^ere^e 
ber unbefannten 0r6ffen x, y, z genauer 
anfielt, fo mirb man bemerf eu/bag ht biefen - 
Sß^re^ ^ne ^miffe Orbnung ^errfc^f, unb 
' ba^ fre tntxahit (ieigenbe ober faOenbe mt^^ 
inetifc^e ?>ro9rejno«cn ftnb. In beneii fic& ber 
ttnterfc^leb ber ©lieber butc^ im iS^ertg bon 

g> 3 h' 






13« 

h' ober h'^ fxfttmmt, bttm dA^oefffdmfm 
becfel^ g((i(^ i(l. ^htev ifi bk Progrtjfiott 
(Itiaent) o»(c faUcnb/ i< iur(^t)«m h' ober h^'^ 
+ ot»«r— .^ 3. iö. in $. 167 t(l X r= 
8 h + 1 , M06 bU ®.et(^ »Ott X bilben «ine 
flelsmbe arltjnwfff^jepeogwfflon. In bet b«t 
- Unfetft^jeb b«c ®ßeb«p — 2 i(f^ namlk^ i, 

5. 5. 7. "•(•»»• . ferner y ir go — 5h 
iinb, ble <JB<rt$e |wn y machen eine fdSenbe 
«ri^mrtlf*« ^rogNffion ou«, in ber ber Un< 
Kcfiieb ber ©lieber — sifi; n&mfidf 50. 
25. 20. 15. u. f. ». t£nbn(6 z n 14 4. 
3 li unb bit ^m^ \>en. z ftnb In einer f{el« 
genben arit^metift^en Ptostfffm, In ber bee 
Unter ft^ieb ber ©Heber i:: 3 ijlj ttdinti(^: 
14. 17. so. 23, u. f. n». - 

ttnJeffitnntfe "JCufgoben niie quabratifc^en ®tel. 
^ungeü fjnb fdjon fernerer; um inbeg einen ^egrlf 
tön bet Htt ber ?(u|I6funij berfelbert ju geben, fefe i(& 
fofgenbe ^9fj>lele ^er. 

Sneunte Unfgak' mm foU atoep Sd^fClt , x 

tpcnn man aumöuattat ber erftfii ~ x« We 



\ t 



r 



\. 



mStommtf ofS toenti nuut im CaidbUt Ut 
aloe^t«« :=: y' We etfirx abriet« 

unbx» — y* rix — y; öbÄ x'* — y » IT (x-|-y)-» 

(x — y) (§: 8.). a(fo (x-i- y) . (x T- y> = * — y» 

unb iMnn mon bun^ x — y lit»ib^f, t|t x 4* y = * 
(5.5.>unt>x— 1 — y.l , 

® iQ nuht nun ouc^ nesatbe ^erf^e fSr x un^ y 
|u(aff<n/ f« fonn man fäc y jebf ^licBige 3<>(t f(0<n$ 
j.!8.y=:4, folffx— i*-y -1 — 4 — — 5 

unb 3' +4 = 4' — 5 = 9+ 4 = »® — 3 = 
13* dlimmt mon y ttegatto = — -s) fo «»itft x fofb 

<lt>z:i — yizi ---(— 2)~i4'a~3w«<ö— ' 

«"+3 = 3* — 2 = 44"3 — 9 — 2^^^7V 

flSerlangf »an aSer jur KitfI8(un3. &«c 2(u%i6* 
pofitiM @r%n^ f0 mup man y < i annehmen, t>. ^ ' 
y mu§ «in eigenflic^cr wirf (id^cr 18riK^ ^Qn (^ s& 
%iiO.)i}-5J.yr:|, fb$|lx = i — yizx — | 

n } (§41. 2fri(^.) m\j olfe x* -f. y ny* -j-x ZZ 

i?f + f = ^~l"TT = H = »V+'f = -sV "¥ 

l^ ^ ü; i> wie 6ir 99(biflgun6^ Ott KufgaBe es 

^oitf crfie^ m<m ^^^^ 5«f/ tMntt x wA y 
Uig^t S/MIß unb {pofUitM 3«$^ f<9> (<>B<"^# ^^ ^* 

9^ 4 f 169* 



• • • • • « 



ifiSfitn x^ mit y"" finten/ bercn ^anuiK ctncm 

a)k®reldjutt9i(lx^4-y*r:z^. ^an^^tte^mi 

(§.8.) unbx* -|-y* — J^^^ + öiny4-y^J w**l 
fttbfta^lte y*, fo 1(1 x* n m* + ^ m y unb x* — 

»* :=: am y uiA — — — n y, toorauf folgte tag 
y '.^ lu *[• ■ •«. -■ 

ü: ^-~^* iWan fann nun für x utib m ®ert^e 

dnne&tm tt/ unb bArAitf y mb 2 beßlmmem ^et^mtgt 

••• . < _ , 

ntaii^ bog dfle 3 üuobrafe sonje 3^^!^" \^^ foQ^^/ 

* fo muß in obiger ®(et(f)utig fiür y unb e bit S^ennet 

in t<n 3a^(t<^ oufdt^eti/ n>t((^e$ d(f(()i(^(> wenn x (in 

18i((fo(^« (i9Iu((i>(um ober ^rebuct) oon m iff^ €5 

ft'in 

— '^ — 2C — ^; !&ann muß ferner X 4- m eine gerabc 

. 3#f ^"^^ t^eiibar burcb 12 fe9n, bamit ^9 nueki&eö 
man 609 m im Dtenner ftnbet, gteic^faO«, t> ben3^§« 
ler aufgeben Fann ; benn menn 2 p eine gerobe 3<^^I 
Bebeufef/ fo tft beren tinoteat 4 p^ au(^ citteserabe 
3<)^U n>enn obec 2 p 4* i eine ungerobe ^^( if?/ fb 
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«tt'ger46e'3<^f> iittb nid)t tnitd} itoj^htlÄeft t^flbör. 

ÄB^Äfttpgen. Stimmt mön jiierfl m ~ i , f<r fnup 
Btanx föc eine ittigfrobe 3^^I onnt^eh, me nn x -|^ fn 

ftiu gcrobi 3<^§J f'9« f^ßj ^'^ ^"f ^<^ö ^ — 3 obec 
HZ' 5 ober ~ 7 lu f. vo. onne^mett» ^ ^önn tfcirb y z* 

i;::: ^^—- = A unb z = — ?- == :i-I_ 

am fi ^ ' . 2 in 2 

:== 6i . ^uf eben bfe Art (afen jid^ bie oubctn SBert^e 
s^on X unb z berechnen« , 

SWan ne^me m rr i, vi, 1, i> 1. 1. 

. unb x=:3. 5->9. ^1. 13. iSt^n*fm 

^ y_:=: 4. 12. 24- 4^- ^^- 84* ' ^2- «-fw. 

z =; 5. 13. 25. 41. 6ii 85» 113* u#f»w# 

i . ^ ' ... 

DDlantte^memrr s« 2. 2. ä. 2. 2, 2» 

urtt xm: 4. 6. 8*io*i2\i4, i6,u;fm« 

y= 3; 8.;i5-24*35.48-^3- 
«m ff.i^p. i7*2fi-37-5o.65. 

SRaMn«5«ne«i=r 3. 3- 3« 3« 3.. 3- 3- 

unb X— 9.15-21.27.33.39.45-u.f.io. 

• • • 

y — 12.36. 72. 120. 180. 252.^g. 
z =^15. 39. 75. 125. 1Ö3' 255/430. 

5>5 s. 170. 
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*3* 

.; \ §♦ 170. 

. gi^ttfa Tfnf^dk man ^0t9 d^^^ ^ 
«n^ runden/ berc« @vBum Mm @tiiiniir 

•*)* y ^ = a : by unb wenn man^e du§ern unb initt» 
lern ©(lefter rouleipllcirf ^ fo iff b x 4- J> y =;; a a;? 
+ a y* (§. 78* "Ärit^)* ©iefe ©lei^ung Idfe man 
tiacfi ben gew^^nlid^en !Krge(n dttf : 

bx-f" ty :^ax^ -^^y* 

~ay* -j"^y=^*^*'~^^(§«^^^ 



' 


1 


« 


3 


52 :a 

* 


= 3 




= 4 



t/4=5 



' \ 



«+^ 



— ay * -f-by 



bx . • . 

=x» .(5.22.94.) 



4a* a ~ ^ 









b* — ay*4by\ ^ 

b* ^ay*^4-byX - 
a-^' Ha* a «^ 

TtuiS tiefet ©(et^ting ftfibefinan x^ mnn mM 
dnen ® ert^ für y i^nnimmt : aUt bann fattn f9 ((<| 

ld*e iufrage», büß x^ltcaelonol »Itb (§. 59*X ., 

,. »■ 

ttm Abn bie Aufgabe is cadon<rfen Saufen «ttf» 
J04u>laW#onsbx + b y = a3c« ff-ay» ft^t, wo» 



\ 

1 



«3f 

hmd} man b x + h^mx — a x* -|- a m^ x® tt^dff* 
SDiefe ® (eic^urt j (ibiUreman i>urc^ x , fa j)} b -^b m 
1:3 äx -|- am* X — (ii+aih*) x mt> tmt^ tfe ©t» 

t)f fiört mit a 4^ a m* jinbÄ man x ~ - ■ f^ ■ '^ . rt 

a + am* 

(i -j~ m) b 4 ' V . 

ISQkKii man nun fdr m eine heUMi^t tattoMU 
Sa&t annimmf, fo credit man xMn raeionalm Sa^^e» 
wnl) s(Idd)faffö y ~ m x* ®ifl[ man uberbieö no(|f 
X uttb y in gonjen S^ö^Un^oben, fb mu| b > a lit^ 
tcx 34^rcr (1 -f-m) b o§ne 0lejl burc^ bfn ülerniÄ 
(1 -f» m f ) a t^eflbot fe^n. 

SWan ne^me j.Q5i a:bir i:4i*«r.atz»;bz:'4» 
SKan f«|i ferner m — fi, 3. 4. 5. 6. tt.f.n?. 

:fo4jlx-V. H^n^ n^'ih 

• V — ^ ±i. "2 *»o itJ». 
/ — ■ T ♦ Tff« TT* 5^3" • J 7 • 

t>k er{!<n ^ert^e »on x mt> y 6(t«(aet man fo $ 

(I+m>)a ~" (1 + 4)1 ~ T ««0 y = 

gern« a j: b — i : aocbet a = i unb b = 20. ' 
SWfln n<&rtiem::S: J. ^ i. 2. 3. 4. 5. u. f. ». 

fo 1(1 X = ij^". »4. 40. i ii. ^6. *if. V/. 
y>=:i,^. 12. 40. 24. 18. Vf . W^ 

«Mtiiim = s^, X i:: 12 ttttt> y = «4^ fo ifi 12 «j- 

.'''.- ■ ' «4, 



X = V 



43« 

Ä 1 j so-Obcr 36 : 720 = 1 : 20. 

f 17». 

©ffttljufsÄfef. ^ sßicin fofl atcft^3al)fen ton 
Ut 93ef(&'ofenl)cit ftnt)eit/ ba§/ tixntt mati 
aum iCiuatrat ter einen x' ta^ ^retitct <m< 
^em >Qu(tbrat Ut oit^ertt in eine geael^ene 
3ü|>I ± a o^r ay» ^isti W @ümmt ein 
ti!0Uil4Dt^ £lttabrat ~ b5 tfh 

gi<M^ ten iöefcingtmgen ttt TTufsoBt 1(1 x* +, 
4y« =b*, alfö^x» = b» — ay* unb »«m man bfe\ 
iCluabraetourjel aMjle^r, x — •j/' <b* — ay*), 
SRimiQt man mm y Befic^is- otif fo fünn mon x ftn« 
tm, neldfts abet mir bann eine tationaU Qa^t n^rb, 
toenn b ^ — > ay ^ ein t>ot[{i£nbige« üuabeac if}, 

^m mm nun bie cationftfen ^erf^c Mn x unb 
y niiv^u ^ fj fcs:n mdrt x i== ,iöy — h antie$nien, 
ölfo x^ rr m'^y* — gmby -f- b^ unb fe§t iti«i 
tieß m b{e ^otiptgldd&ung; fo tp in*y* -ir-2mby 
4- b^ 4. ay * = b'^. SXHan Ibringe + b^ mt> — 
gbmy auf Wß ünbcre^dfC/ fo ifl nt^y^ 4-ay^= 
sbmy, SRun fatirt man bie gonjc ©IcicJ^uhg burcft 
y t)it>ibtreii, fo ^at man m*y; -|- ay — 2 bm ob«e 

bit^ttirt, fo i(l ^~; = y. ^6er x if! == my -- 



« 
\ 



«37 






fi m* 1? 



■' in*b' — ab (m* — a)b 



b=? 



• 5J5*b^~-na^b ^ ab 

«,a^. — • ,«4j_ • SBennmon nun-m 

rational onnfmmf^ fo mrOert bie9ßer(^et>on.xunb 
ygleicbfaffö rafional unb will man feine ttC8arit)e 3a§# 
fnt^aien; fo muf man noc^ irfrerbieß m^>a am 
«ejmen* 

€^fe9a = 2, b = io, m = 5, fotfIx = 

2bm 
in*-|-a 

•^ , ^ - — TT» ÖBmmf man timrmjz: 4 /= 6/ 
■^ 6ao,fo er^aft man fofgenUf ?ffierf|e föt x unb y/ 



(m* - a) b _ (9— 2)w _ ^Q 



m = 3, 



5. 



6* u*fi[o. 

y — TT* TT» 2 7 ♦ TT ♦ •*♦ !• n># 



®ia man bie SRic^tidfeit ber ?(ufföfuns mit tm 
leiten ®ete^cn X = V¥ w«*^ 7 = Vr prüfen, fp 
Ifl'x^ +ay^ = V ober^Y^'')' + 2 C¥t>* ~ 

IIf600 I 2 8 80© I4440O ,rkrw ^^1- kX- 

TTTT T^ T?:?T? — Tr4¥ = ioo, n)ie bi« 
TCufgab« €«' wrtangt 

> • • ' ■ 

§.»78. 

im^ y ton t« a5tff<^aflin^eit ftnten,^Ä|, »enn 
man t»otn auo^rat ^v »ßett 2; üc* ^ moß 



» - 
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itat Ut |to(9ten -^t" mtt(ttp(idrt)tittettteitt 
(legtbetwn Quadrat = b^y« fubtra^ict, b« 
Untetr4>ie^ einer öeacbeneti Sa^l — a glei(^ 

fflad^ bttt 95ebmgungen ifl.x* — b*y* = a, 

Olfo x^ = a + b^y * unb x — ]/ (a + b^y *). 

(Sötten X unb y rat lomile 3ö^k" f«;n , fo tnu^ 
man x — m — by annehmen ; alfo x^ = m^ — r 
öbmy -{-h^y^^ptli^tu^ett^ man in bte®Iett&un3 
X* — b^y * = a ff§t, toobutcb niön m' -r- 2 bmy 
l|.b*y« — b^y* — a erhalt ober m« — «bmy 

— a. unb m* •— a = 2 bmy unb 



m« — a 
2 bm 



~ y- 



lim X 2U ffnben^ bringe nton biefen ^rt^ i^6n y in 
bie ©Iric^ung x = m — by; alfo x =; m — 

bm* + ab „^ sbm* — bm* -f" ab bna* + ab 

2 bm 2bm £H3zn 

5^^^. 3* 5?. a — a, b = 3 wttbffltmjcS« 

tolionole $a^U ^ 

SWan ne^me m n^ 2. 5. 4. 5. e» u* f. io. 

/ TT* TT» 'St* l"^* T7 ♦ ♦ ♦' 

^iUman mit x z: ^ unb y z: tt bie 5)ro6e 
ma^en, fo ffl x^ —^, y« zz rf?/ Vy^ z: 9 
tJ?; ölfi a ~ 2 Zlx^ — bV* =: II ~ d rU 

• §. 1754 



V 



H9 

i 

.... •■.■.$. »73.- • -, • ■' - - 

. §, 97 tmb §.168 f!n6 93e9ii>ie(c »on i(ufga£m 
«^csefornmen/ beten ^(ufldftmg .iii g«ttjen unb pefUl* 
»en Sagten unrndglit^ iß. Unttl&dltC&e '^ttfd^A^lt 
^eiffeit foIc^C/ beceit Ttuff^fung unmdgdc^ ifl^ b*g. 
in benen man furbie unbefonnfen ®t6^m feine fo((||« 
^erfge fiobcti fanit / nodc^e &eii ^ebingunsen b^ 
^ufga6en ein ©enäge (eiflen* tlnmosUd^'e Tfufsabeti 
f6nneii entfielet!/ n)enn bie $3et)ingungen berfd6m 
{\d) toibixfptcd)tii. ^ ^äKt duc^ tUfer ^ibetfptiid^ 
flicht gleich in bte liuQen, fo {ngt er (ic^ bennoc^ bey 
terenbtic^en 7(uf!äfung ber ©fetc^ungen^ menn bteps 
fiämÜc^ irraftonole/ nei^atibe obetr gebrochene ®r6peti 
geben, wenn bte gefird^ffen 0r6^en bod), eifttbebet, 
»ermSge bec 9ta(ur ber ©ad^e ober berm6ge t>er iSe« 

* * ' ' 

bingungen/ rationofe^ poflltbeunb ganje Ballert fe^n 
mäjfen« ietfet bfe üufl&fmQ anf eine unm6g(i(^e 
@t% (&97O/ fo ifi bie HnfQ(iHBMfi}fafl$m^ 

Srflfe« ISe^fpieL 
Snan foQ bre^ S^^^^n x^ y urib z ftnben, fo ba§ 
bie ^umme ber erflen tinb jmepten = 28/ ^k @uni« 
me bei sme^fen unb briffen ^ 30 (inb bte S:)ifferen| 
ter ertlen «nb briffen = 15 Ifl ober x 4- y = 23^ 
y *i|- 1 = 50 unb X — z r= i5* 95on ber jme^fen 
®(eic^ting fubfr^^ite man bte erfien, fo if! z "— x =2 
fi| ^ 9b{($uiifl 4bbire mm iuv brieten / fo i|i 



»ö# ober uniii3gH4>; hdmH4^ ^7 «icfet CI ofe^ii 
ftitin, fo» mujf^rt bfc IScBlngung^i fi{^ tülberfptic^ett 

.f , 

€{n<r fauff einiflc ®ßeti iafen ^x unb Beja^ft 
fßr i«t>c €flc «6in'fo ölefc 9it^fr.,al« eCen ba (Inö; 
nun oerf auft er ba« iafen loieber unb betommt boppcit 
fo ,t>fefe «Xt^Fr. »lebet oltf Sffen ba finb unb gen>int>f 
{»«9 blefem ^anbel 5 vß'> man fragf^ wie »>lele©r«n 
er ge'^abt ^abe ? . 

Sßö« er für t»a8 iofm «ue^egcben^af/ befraal 
i* *€•; »ie et t$ aber »ieber »etfoufre^ erziele er 
ä X.1C& unb bieö Ijl 5 jfg größer a(« ber ©nfauf«« 
prei«; alfo x' = 2 x — jj unb x* — 2 <:::;—, 5 
ünb, n>enn it^an batf duabraf erginget (§. 93.), x» 

— 2 x-f._ 1 — i — 6 =: — 4; «Ifö X,— 1 1:± 
|/ — 4 unb X n 1 + y" — 4; ba o&et ]/ — 4 

mt mmiQÜdte @v6$e ij! (§. 78.)^. fo t|J aud) bte 
Jtufgabe unm&glid;* 

©ritte« ©e^fpfef. 

.3;n einem 3<u$&0ufc befinben fi(^ brepmaf f©t>W 

Äanoneh a(6 9)?orf<tr/ unb Wflw&bem man 5 ^amnett 

unb 5 9Wrfer weggenommen ^of ^ fo Meiben ih^ 

, |»eiKn«I fo »ier Äartonen a\$ gRdrferj man fragt 

iia(^ ber %i|a^ bei .^anone<i unb iSSdrfer» 



t 



, SWt XnjoftJ brt SWor.f(» fcr^ ~ x^* fo t|! bie 2(ii# 

^d^( her .^anon^n z: 3 x unb nad^bem 5 Kanonen 

unb 3 SWorfer weggeführt pnb/ fo tff bie 7Cnja§(ber 

jutdcf gebliebene« .Kanonen ±; 3 x — 5 «nb ber 

?0?6rfer ZI x — 3. Srflere S^^I fofl t)erntdge bet 

IBebingung jipepmal fo groß fe^n lofe re|fete; -atfo 

5 X — 5 H 2 (3C — 3) IZ 2 X -- 6, a(fö 3 X — 

fl X I^ X ~ 5 *— 6 z: — 1. ^ö nun ^ier feine 

i^cgortoe 3^1 1^^*** P*^^^" ^ ^"" / f^ ^P ^^^ 'Äufgobe 
unmogll*. • 

] ©ne ©efeßfcbaff beflanb anö 00 e^eifö SRonn«- 
l^eil« JraMeniöperfonen untj eö tbnren 5 SÄanjie r me^r 
otd grauem Wtm fragt ^ au^ tvie bieten SS^annern 
unb n^ie t>ie(en grauen bie ©efeOfc^afe beflonben 

tobe? ' ' " ^ 

5Die 2(nja^(ber SWonner fei)=x, ber 2frauen=y, fo 

ijl X -j-sy — 2o> unb »eH 5 SWdnner me^r a($5«^öuen ba 
tt)aren;fo Ijlx— 5=7 unb x + x — 6 = 20, ober 
a X = 25 unbx r:: i2ju«by = 7f. ^oesnun 
o6(t R>o^< fein« ^cud^e tion S)7enf(^en gcl&en f^nn ^ f» 
erfobett bie ^ufga&e eine ^(uflofung in ganfen S^&fen, 
unb b« e< eine folt^ nn^f gt&t, f» 1(1 bie ^bifgak 

unindgUi^ 

gänft« ©eijfpler. 

fen^cit fiiiben/ top bie flefnm f(<6 ji» srjfern loies : 






1 

7 wt^aff , ober y : x tu 2 : 7 urÄ> ble größere burc$ 

bic f Icinef c 6it)iblre jum üuodenftn 10 gfcbf, ober ^=: 

ib« 2(ud ber Proportion folgte bop 7 y = '2 x ober 

— = X 1(1; Mi ber Sleid^ung folge, baß x — 10 y 

7 y 
Ifl; o(fo 10 Y zz: — ober 2oyzz:7 y, unb burc^bte 

^biftoti lAit y befommt hian 20 .:= 7 , unb ba ba^ 
eine Unm^glic^feit ij}, fo ifl aud) bie ?(ufgabe 
unm6gti(^« 



I y 






§.• 174. 

VUe^tKt ®to^n, t0(((^e In «fner sewi^m Crbnuitg 

ntöc^ei^ tinffKti^t (series) aud; j. S5, bfe orir^me- 
üfc^e ^rogrefOon 2, 5. 8* xi* 14. u* f. m. unb bie 
aeometrifc&e 5>togrejfion 2. 4. 8» i6. 32 u* f m» 

.S)ad (ungemeine @\\t'b ifi dn 3lu<$bru(r, n>ef« 
^tt idgt; wie jete^ ®(ieO au« Ut fftatw tei; Steige 
•ntjlegt. 



r 



^49 

tu ©umme bcr gonjen SXei^c öuöbtucff^ ^ti einer 
orU^nurifcben 9)rogrefpon ifl tag fummötorlfc&e ®Ket) 
— (a-|-u)|n<§ i32>cizaiv+TdnL^ — zjdn 

(§. 1340 mb in bef geomrtrifc^en = — ;;;^(§«i450 



am — a 



m 



C§. i47')* 



^igUrirtC Bö^^ffÄ (numeri figurati) ^dfm 

fo(d)^/ itetc^e burd) bie 2(bbtdoft ber ®(ieber einer 
iirit^merif4)cn giro^Peffion entfielen, mcnn man jüerjl 
mit i, 2, 3/ '4^ 5/ 6, 7/ "♦ f- »♦ anfdngc» 

€r(!eSKel^e. 1.2. 3- 4- 5- 6. 7. ö- 9. 

3iDefte9iei§e: i.3- 6.10.^5- i2i. 23. 36. 45. 

£)iifte JKei^e. 1.4.10.20.35- 56. 84.120.165. 

aSierfc SKei^e. i,5- ^5- 35. 70. 126. 210. 330.495. 
Qn bet ivoi\)tm Steige entfielt 3 butify eine ÄbbU 
tion wn 1 unb 2 in bcr erflfen fKü^e; eben fo 6 = 1 , 

+ 2 + 3unb lozzi +2 + 34'4w*r«^* 5» 
bcr britcen Steige tjj 4 1= 1 +3 tn ber jwe^t^n S(iei§e; 

in ber t)ierfen SKel^ Ifl 5 = 1 +4 «nb 15 = 1+4 

4. 10 wnö 35 :;::: ^ +4 + ^o + 20 ü.f.n>* ißm 

obenfl'e^enben figurircen 3^W^ ^^^0^» ^^^ 34'eti bk 

Sn^e^een Steige bie tre^ecf i(|)ten ober 3:rtattdtttar^ 

8ot)t<fli; ble 3ö^'^^ ber brieten Siei^e k4^ lo» sa^ 

metifc^eti ^rogreif Jon ber Unterjl:^ieb bet ®Keber/ 

£1 2 toe((6c 



' / 



/ 



\ . 



«44 

tDelc^c abbicf mürben, ~ 2 Ifi/ fo ent§4(t bii iwil^d 

fRü^ Dierecf i(&te ober £lttatrat# S<>t)l(tu 

Tltit^« ^ogtifTten« 1. 3. 5. 7. 9.. 11. 15. 15. 
filuabrat« B^f^kn. ,1 . 4« 9. 16. 25. 36. 49. 64. 

fSBenn fn bet aric^merifc^en ^^rosrtffion bfrUniern 
fc^eb bet ©Heber = 3 tjl/ fo entfielen ffinfetfi^te 

Dber ^ntagonalf Säulen. 

7(rir^«9>ro9refj|lon. i.4« 7. 10. 13. 16. 19. 22. 
§>enta3cna(^a^(en. i.5- is. 22. 35. ^t. 70. 92. 

f(&i(b bn ®({eber = 4 if / fo entfielen f((^de(ft(&<;t 

ober @e)radonal<3^l)Ietu 

2(rlt^.?>to9reiflon i. 5- 9» i3- 17.' 21. 25. 29. 
€e]ragoii. 3<^^(<ku i* 6. 15. 28- 4S« 66. 91. 120. 

J^ier AU0 «rffe^t man fc^ott/ wie anber« ^kU^i^tt 
ober ^oVdOnoI^MIcn «n^Ncn f^nnen. 

' ^ $.176. 

(itK fo(<l^(/ in nx((^er jebe fefgrnbe @cj0( f (einer if}> 
«(« bie nckfeff t»6t^«c9«^ttb«; j. JB. J -|- |^ -f- 1 4. 

^ne sune^menbe ober btterdtrrnt« SRci^e ifieine 

fö(^/ in bev jAe6 folgenbe ®lieb großer i|}> <Hi haß 
ti&(^ »oc^Se^nbf ; i. 95. 1 -f-a 4* 5 + 4 + 5 
pber I = 1 — 4+ »6 — • 64 4- 256 — ($. 15.). 
^SDO^dtlefe Dtei^ett ^m biejenis^n, bmo ®(ieb«r 



/ \ 




\ 



— \ 



HS 

1 + 1 — 1 u. f. »♦ 

^ €ineenMic&e fl?CiÖC(senes finita) Ijl eine ford^e/ 
in u^^efc^et t)ie 2(n jo^l ber ®iieber tnbtld) unb 6ef}immC 
ift/ }• 55. dne gieoimerifc&e ^^rogreffion i -f- 2 + 4 
4-8+^6/ ober bfe ^mtadomU^a^Un i + 5 + 

12 -|- 22 -|- 35 + 51^+ 7"^» 

Sine ttncnbH(i&e 9Jeif)e (series infinita) tft bfe- 

jenige/ n>e(c^e p^ne €nbe fotfgefedt n)irb/ unbinber 
ble TCnjo^r.ber ©Heber unenbli(^> ifl* S^^-A:^ = 

ober I + J + i + tV -jr TT ö^^we €nbe ober ^V 
= x^,'^ tI^ + T^W — T 66öa + o^w €nbe 
^$. 170. SS^enn eine conbergifrenbe ober.oto^menbe 
SKei^e o^ne^nbe fortgefe^t mirb^ fo merben bie ©lie« 
ber beßdnbi^ f leiner unb f (einer (§. 16) unb in(e|( 
f leiner al6 jebe an^thlUi)e enHidft ©roge, ober immb' 

«cb H<in (§. 17. 2(cie^.) 3n biefec 9Jfi(f ücfet Der^ 
f(!)tDint)et M^ Utitt Q>Iie^/ tt)e{ci)(ä unenbUcft 
»eit abflet^t, in gserölcic^ mit jeber enblicfeert 

tetoorfen »erben. 

§.176. . 

IDie ^^unction einer Q)r&0e x ift jeber onaf^eu 

fc^e unb algekatfc^e 2iu6bru$ D9n x, n)}V berfeifi^if ; 

fit 5 ^vfif 



«48 

I ' - • 

!8Iaii itf^me ati^ eine unnibßc^ 9td^e tMm hri 
dflgemetneti $orm fe? ber gegebenen gebrocbeneif 

8imrtiott8f«l<&/ o&tt ^^ = A + ß X + Cx» -f- 

Dx' -f- - * * - (§* ^7^0/ ^0 )>i< Soeffidentm Sefian« 
Wg biefeltot fe9n fo&en, n)e((i^cn ®ert§ man anc^ fäf 
X anne^n maQ. €^ fomme nun imrauf m^ biefif 
C^efficientoi A, B, G, D, v.f.m» |u befllmmen. 3» 
^m Snbe mulfiplidre man bie gan|e (Sleic^g mit 
htm fRtmut a«f*^ n&mU(^ iuetfi mit a unb bann mlc 
X, n>cf6e9 man nur batanf fe^ mu§^ ba§ man dt 
f>robuc(e/ in meldten gleid^e f^ofenjen ~Mtt x imtomß 
mm, §natt unter einanber fc^reibt; a(fd 

Ä~x = aA4-aBx+aCx * 4-aDx*+aEx* -f-. . • 

. -j-Ax4- Bx* -f.Cx^+^^3c*-j-** 

^Diefe ®(eid^ung (ringe man nun baburd[^ auf O/. 

U$ man a -^ x mit entgesenge{e|(en S^c^^n auf b{e 

anbere Geiee Bringe; 

oszaA+aBx+aCx^-f-aDx'-f'aEx^-f^,.. 
— a+Ax+Bx* +Cx' 4.Dx^+- 

S>a mm äffe ^oefficienten = o finb^ fo fann man 
am^ onne^en^ baß fte einanber in ber Crbnung auf« 
leben, in n^eld^et fte unfer einanber gefe^e finb; a{fo 
ä A -^ a = o, a(fo a A =i a, unb »enn mm lur(^ 

•>l»^((f A^ I = i; Um B iit fihOiti|^|e matt' 



• * %« 



H9 

a Bx -f* A x'-f- X = o, unb btoibfte aüm(^tben butc^ 
X, fo ip aB -[- Ä -|- ii = p, unb, wenn man A = 
i fubflttulrt, aB -f^2 = a, alfo aB = — 2 unb B 

*^ a * 

ttmCjuftnben, fe|eihanaCx* + ßi* = o> 
uiib burc^ bie ©telfion mit x? Iff a C-f B, = o, ^nb 

iMin man B :;= ^ — fub|lifuitf , Iff.a C — = unb 

2 * . / 

aC=-unbC=i"-* 

a . a* 

Um D in bcflimmen/ fe|e i^an aDx^ 4" ^^^ 
=0 ober aD-f*C=oober/n)etttt Mion C = — fufc 



fllfulrt/ aD + T^ =; oj alfo aD = — — unbP= 

6e|( man ntin biefe ^^rf^i bon A, B, C, D, E, 
u.f*m* in bie aOfi^meine ^otmel bet un€nbli4>en SRei^e 
A 4- Bx 4-0 x«+ Dx^ + Ex* . . . . , fo ftnört 

man: 

a— -x __ fix -^ flx* flx^ •, flx^ 

. a+x , m • a* a*. ' V a* 

§.179. 

' Sn^fe Aufgabe» f97<in foQ lett f&tuib 

,^\_ . in fine ttnenWic&etRci^e i»ei;»«n# 






SS^ 



tOtan f(|e 



= A + Bx4-*Cx'»-f 



^ 



a* + 2ax — X* 

D x' 4~ " " "t*^ muUiptidre auf beoten Reiten mit 
6em 5n«nnet, fo 1(1 a« — (a^ -j- 2 ax — x») . (A-f- 

Bx + Cx'» -f-Dx' + . . .).. SDüfe SWulripIicoefen 
!l»etri(&f(t mm babtit^)/ 6a| man jucrß mit 4^ a', 
0ann mit -f- ^ ^^ ^^ (nb(i(^ mit -^ x"* multi|>Ii«tL' 

a*=:a'A+a*Bx + a«»Cx'-f'a*Dx'-f...- 

-^-aaAx-f-aaBx^-f-aaCx'-f- ••• 

— Ax« — Bx' — .,» 

SDad ®onje wirb =i'0, «ocnn man ä^ mit — auf \At 
<4nDerc ©citt bringl/ »trau« folgt ($. 177)/ tw^ ^^A 

— a^ — o ober a^A — a^ unb A = ^ zr 1 ijl» 5^* 

mrljla^Bx + 2aAx— O/alfoa^Bxi— 2aA:::;: 

— öa — ö 
—-aa; olfoBzz— 7-=— -♦ 

ferner a*Cx^4-2aBx^— Ax*ziioimb,tt)rnn 
nta« burd^ x^ bimbirc, fo ifl a* C-f- 2 aB — Ä— p 
unb, wenn mon bie ®ert§e t)ori A unb B fuBjlitutrf/ 

Aa * 

a^C — ^ — i=ö = a^C.-^5; alfoa^Cmö 
a , _ ' . 

«Hb C iz: — 7- 

a * ■ - 

Um D jtt finben, f^|^ matt a^Dx^ +iÄäCx^ 

— Bx^ iz: o ober a^D + 2aC — B in o ober a^D 

2 . 5a 






i* 



-=o = a^D+ — -5 — ^ira^D 

a ■ - a* *>•• • y 



+ -^=a*D-^ ; öffo^^D^z:-^ — unbD — 

•^ -7 mh mnn man bltfe Soefflcfcnfe« t« Wc ©(«U 
+- • • fe|r, fo ftnbrt man 

a* ' 2x , 5x* löx^ 



a* + 2ax— X* a ~ a* a^ "■ 



a * §m 



in eine unen^ftcge 9{ett)e toemontieht. 

SSRön Bf ^m< ^ ^^ , — A + Px + C X« 4- 

Dx* + . • • « on, maltiplicitee ml( i — 3c — x^ un» 
ntac^e aüti = o^ Inbem man i -|- 2x mit cntgegm« 
gefeiten B^ic^^n <>uf bie anbere @et(e bringe« 

o=A-|-Bx-|-Cx^+Dx'-|-J^x*»*' 
— 1— Ax — Bx*— Cx^— D3^*... 

— 2X — Ax' — Bx^ — Cx*#.« 

J^ietautf fo(gf/ baß 

A — i = o oIfoA:;z:+i 

B— i-A — 2— OzzB — 1 — 2— B — 3; B— +5 
C— B— A— OirC— 3 — 1 — C— 4; C111-J-4 
D— C— BrziOrzD — 4-:-3 — D — 7; D— 4-7 
E— D— G— o— E-^7— 4i::D— iijD-'+ii 

2Benn 



9S> 

f 

thf.n). fubflffulrt, fo findet man 

jiiti ®Vubei Mi tcx @ui;ime bei ^öefj^ctenten btt 629« 
Ptn oor^cge^en&eti ®(ü(er cn((!<i^t; ber €o(ff)(^( 
«Ott 4 X« 1(1 — 1 4- 3/ »on 7 sc» =r 3 4- 4/ *o« » » X* 
r= 7 4- 4* 6»'*« 9l<'&en Reißen jurucf lauffO^C 
9i(il)Cn (reries recurrentes). 

§. 181. 

Q?ift(c 3(u^Se. Man foU tint tnmXHi^ 
IRet^f fttitett/ toeI(^e l)cc ^Quä^ramurieT^u^ « 
4-x gleich t^* 

Wim tte^me üit: 

SDtan qüobrire auf &(9bnt @ei(«n/ fo If! 
*4-X=rA»4-2ABx+B'»x»-f.2BCx?-{-C*x* 

+2 ACx * -|^ ADx * +2ÄDx ♦ 

4-i2AEx*.' 

Wlan Bringe tittn a 4- ^ ouf bie anbere @d(e un& 
ino<&e babu7(^ bie gonje 01({i^ut^ == o^ fö ift 
0= A* 4-2 ABx4rB» X« 4-2BCX» 4-C' X* 
-- a — X 4"2A(Ä^4"2Artac*4'2ßDx* 

- 4-2AEX*. 

X 9B<wi 



' / 



Ä5S • 

i^ , ' ' ■''■'■■•." 

!8lati f aän nun Den ^ix\\ bet Soeff iciinfen jpuf 

We 9en>ö^«ll(6e ®elfe finfecn; ndoillc^ A* — a — q^ 
Ölfo A> zz a unb A'=: "j/a ~ a* (§. 65.)* 

^ernec 2,ABx — x r= o unb, wenn man tmr(9 x 
tteibirt, 2 AB — 1 — o = 2 a*ß — 1 unb B = 

-^. ' €&ett fo 3» + 2 AC = o = -- 4- 2 a^C j 
aas ' 43 

olfosasCzr— — unbC_ — 1 =± — 

4^ 4^«^*' 



Ä.4.a** . ^ / ' 

/ 

1 1 

gerner 2 BC + 2 AD iz. o zu 2 • 



2ai Qa 



+ 2 a*l!) z:z --5-+'2atD, alfo — t= 2aiD ^ 



ßa« 8a' 



/ . 



1' 

unb tüennraan bur<^ 2 aS bbibirf/ fo fft D = = 

*^ . ««<e*+2BD4-2AE = 6ftrt. 



2. 4. 6, a* 

1.3.5 



((t man E = -r , ^ „ 7* ©ttfefUftiirt ^an at* 

2.4>6.8>as 

fb blef» 9B«t|e bet ^oefftcjenttn, fo Jff ' ^ ■ . 

l'k -T ^ «gas 2.4.a* "^g.^.e.a* 

^y5«5»x ■ 

a.'/4.6.8. a* 

jOber, 



«f a» 



I 



S54 <&=4CaMSfe=a 

« * 

Dber^ioenn man bftf^aiif dnt anbere^ife ou^bcdcfen 
«»ttI(S.68.)/folfJ: 

tö8 1/a' ^ 

IDief« uncnblic^e 9lei§e Ia§f f^d^ jut 7(u«jie^uns 
Don £luat)ratn»ur|e(n aus ^^va, %. 9. au6 loi, on* 
iDeitben. 9Ran muß &te 3<^&( in in)e9 l^eiU jetfegen, 
terett einer a eine £luabta(ja^( if?.' ^eiln man a < x 
iinb o(fo a m 1 unb xm loö onm'mmt ober a-f-x 
IZ 1 + loo, fo »irb man ftnben: 

^iefe unenb(i(^e9lei§e tfl btt)ergtrenb($.i7S.)unb 
fann ^ier ntc^e gebraucl^l werben; a(fo muß rxian a > 
X unb a n loo mtb X ~ 1 annehmen/ fo n)irb*bie um 
enbltc^e 9lei^e conbergirenb. 

l/(ioo+ i)z: l/ loo+rr/ — ' — ^ /^ + 

~ lO + -Tj^ -— -y^g-g-g- -f-^ • • ii 

IZ lo -|- 0,05000a— 0^000125 
H 10+0,049875 
— io,o49875» 

5)fefe Cluabraftüurjef bpn loi br 10,049375 {^f 
burc^ biefe bre9 ® lieber 6i^ iw^SUMmS^zWiiXi juber« 
(affig, n)Oüon man ftc^ uberjeugert Um, wenn matt 
auf ble ^emo^nlic^c 9Bßelfe (§• 65. »elf 5.) bie öua. 

brat^ 






IN'äfmuriel miiU^t ^e qx&^v man a {n 9?ergfeU 
t^ung mit x nlmmf, beflo fd^tiedec cotiDcrgitf tie ^i^i 
unb befio iD^niger @Utb€t^at mätinoe^tg; je mi^ft 
aber ^ unb x einanber Tommen, beflo langfamcr forii 
Dergirf bie SXei^e ätib befio me^r ®(ieber muf man 
bered}neti/ um biefei6e ®enouigfett ju itMtm\ ^atte 
bidn jf 95. ]/ 101 = |/ (31 + 20) ober a rz gi unb 
X = 20 angenommen, fo n)dre 



so 4^0 



««« 



1/(81 + 2o)=l/8x + ^^^-g^— ^+ 

1=9-1-1,1111 — o,o6ff6 + «# 

= 10,0425- 
^le 6ei;ben crficn ©lieber geben b{e®urjd rr 9 + ^# 
iiii =: 10,1111 unb a(fo |u groß; fuocra^irt matt 
§let)op baö bdtre ®lleb = 0/0686/ fo iji bte 9Burjet 
z=: 10,0425, n)elc()er ^ler tn jwe^ Dedmolftetten^ 
ober in B^^n^ unb ^unbertf^etfen, iut>er(aßtg aber boc^ 
%xtiio& 3U f (ein i(}, ^i(( man nun nodl> bas bierte ®{ieb 



X» 



« 



— -4- -^ 7-5 bered^nen, fo «>irb bie ® ur jel etioatf ju 
groß/ unb n>enn man no(6 ba« fünfte ©Heb = — 
y-y ^inju rtimmt, ewa« ju f lein werben^ unb 

fo ipirb man burc^ mehrere ©lieber ber 9QSur|ei immer 
nd^erfommett. 






AS6 

Kaf tlm ble TbUr loie ^ier -erf («Itt {(}/ («im moii 
fitt y (a* ^x^) eine uii^Ui(^e SKei^ ftntot; nam- 



..1.3.5.x« 



• « 



. , /j ^ .' iDmn moti 1/ (a* — x'*)=A+ 
Bx' +Cx*+Dx^ 4"^^' + • •• S^Ä^wmeri 

®o mie eine Mcnbe geometcifc^e ^rodvei^ 

flon entile(|f^ toenn man bai ttfit ®IM> = a mie^tem 
9f2amen Ui ^er^altniffe« ZI m mu(ftp(idrt ($. 140.), 

fo entfielt auc^ eine fallende 8eDmetnf(&e^rodtrei# 

(ioit/ wenn man butd^ m Wibitt, m\> hie aasemeine 
Sphh berfelben ijl: 



^ a a 



5. 

a 



m m* ' m' m* 



6« «stf« n« 

a a 



tu 



Z)a6 (e|fe ober n(e ©Üeb obet bas aHdCnt(ine 

hct^ ftttnmatonfc&e ©liet einet; faUenteti enb# 
Iköen öeomett#<tt ^JwöWffto» »öer s l|l == 

am — u 



m*^ I 



fiBe« 



N. 



4 

\ 



/ > 
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®«(t atte ®Ikb<t in cltiw jletfg«! Qtmetttfil^ 
fh-oporrion finb (§. 73. 2i;cjr^.)# fo fomt in<m f» oim^ 



a t 



n» 



m m* 



m* ' -m» 



— : u 



-i _L _L * * I ' I * I • 

($.86.2(rU^.) ;= i : ^ (§• 74- ^>'&). SRan. er jte^e 
borau^/ baß bie @umi^e adcc iSorbergHeter N( @um« 
me Iwr sanam qjrogcefftoii «»0« Dem teffen ®HeD« 
ober z= s — - u unb bfe @umme ottcr J^lnfergfieber b{e 
©umme ber ganjcn SSrogrefllort außer Um «tjJe» 
^Ifebe ober = s — a Ijl; olfb s ~ u ; s — a =j: i ; 

6 U 



4 unb s — a = 



« 11« ■ I n 

m 



iiftb menn man rofj n imiltf^ 



pljcirt^ ?a$ — marz s— -u unb ms — s — am^^ 
u unb s (m^— i) =: am — u unb sir — ^ - ♦ 3* 



m 



=. Of tt r: i Mnb » n jj^ ::£: i|%' 

81 $i»Ö8. 



m 



I "( 
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'■■ §. 183* 

Hon o^tt« en^ for^ff^t/ fo i|t t^te @ttnim( 



am 



S tu 



m 



^n tUfim Sofl lühfb tl« TCttja^t bcr ©Heber ober 
n unenbflcft utib bad Ie|(f ©Heb un; ^^j^ (§.182.) 

eine etibli(!^e®r6peabit>ib{rtbur(&eine unetibUcfte 9>ö« 
lenj t)on iii ober bur(& eine unenbllc^ große 341; u 
irtrb affo dne nn^nbticbf leine ©riße (§. 22. *Ätit^.) ««& 
forai in aSergleicftimg mit einer enbHf&en ®r6fe 0^ 
fnetfli*en Sedier n>e99en)orfcn »erben (§. 175O; fold* 
Ii(& barf miin in ber oben gefunbenen Formel s — 

*"^~J? bo« Ie|(e ©lieb u gegen am wegwerfen unb 



m 



am 



m r; 2 unö 8 = f : a — 1 — 1=: 1. €6ea fo f 
.+ W -l- ;rr'+ TTT + •" V »0 a i=: 1/ m=: 3j 

•»uf J^ett Di« Hxt o,9999 = tV + rlry +t?^ 
+ T5l^ + •' •» ^« 1(1 a = ^, to 5S lo Htlö* 

.=4l'.9 = lt = »» ., 



/ 
I 



« 

^(t b^r per ioMfc^e ^ecfmfif6rtic^ o^ißiSiS « • •« 
o^ne SnUe gegeben/ fo i|I a = -5^^, m c= 100 unb 

* — T^ZT • 99 — -^^üiy — TT* 

@5 fe9 ein cnb^iit pertobifc^et 3L)edma(6cu($ 

0,142857^2857 v* ^&'?^ ^"^* fl^gebeit, fo ite^me 
man a = tWöVÄ ««6 m =: lopoooo^ fo ijl s =i 

TTTffo o ü^ ♦ 999999 — -^i^v^i^d^ ö o o^ — 7/ 

fo tt)ie et ou((i i}ur(& bfe QttoofjnU^e fKe^nmQ gefun^ 

ben tokb ($• 55« 'Ärle^O* . 

$(nmerf* , QBenn mon, f^att ba« erfte @Hieb r: a «tt« 

a 

jime^men/ boffilb« = - einem 25rttc^efe|r/ fo 
Ij} t)t^ ^rogreff ion : 

a a a a 4 

SDle 6umme Wefet ^rcgtejfton ftnbef mart, 
totnn man {n öle Jormel s = - — - flatc a 

nmi r fubflifttlrt j ölfo s ä — j (m — i)n 

fünfte Hu^iaU, ^M fbU eilte ttn<nMt(8e 
d;eit)e l^ett St6d)ett fitmmtren/ Imn ^iWs in 
einer <irit^mettf<^en ml Um flennet in einer 
iepmetrifv^n ^rodreffion i{n^ 



k 



9,6q 

. 6o((^ Q3vä<6e f<inii man burc& fofgenb« S^rmeC 
^ek^neii (§. 126. 1400t 

•« , a + d , a+ad . a4-3«t ■ a+4d . 
t • bm r> . bm* "^^ bm^ ' bm* ' 

tof num \tt>e$ ®Htt> t«rfcl6m in jwcp ^^eile (^U(;> 

a-4-d__ ■•_''. a-f-2cl » , ad' 

*'"" Ti^ — bm'T" bm' bm» "" hs^'^ bm« 

«.f.to. 2nfoentf}«^tnunfoIs«i^e9tei^: 
• o. ^ -A. i- o. JL 4. ^ 4— i- 4- 5i 4. 

Ib"* bm^^ bm ^^ bm» "^ bm* X bm* ^^ bm» *^ 

bm* ' bm* ' 

triefe berßef^aU t>(rdn6erte fkei^e \a^t fi^ toMit 
in fefgenbe unAtMldj^e seomefrifi^e 9>i^o3teffionm ifcu 
l«9<n, »el^e mon na^ §. 183* futnmlrf* 



bm — \f 
. d . d . d _ d 

Vi.«.aT^bm3 ' bm* bnji — b 

d 




•«-^ 



bm* — bin 

d - 
bm^ — bm« 

- d 

bm* -'«*^ bm* 

I HIB / 



fc ' bm" bm* * bm* bm* * 






t6i 

men mad^^ iDenti man \M erfle au^nimmf, eine gco/ 

tiefer ^rogtefnon finbe( man na(5 bet ^cmel s =s 
/^—^ (§.183 )=a • ^— i* -Oler i(lÄ««^rjle ®(ie» 

bm — b ^ bm-.-b » — % 

■^ bm«>^8bm4-b * ^*<''> ^<* ^** ®"'»"< ^^ ""* 

cnbU(^«n SK<i6e i»on iBröifictt/ 6<rm 3^&((<^ ^n etmt 
orit^mcttfc^en unb Deren 9)(nher in eine« geomcttifd^en 

f)w8tefi1on fortseien, ttimm ^ + ^ + ^-^jr^ 

^^ bm* *^ bin — b ^^ bm*— ftbm-f-br 

!)3tin9t man tiefe htpbtn ^t&^t auf %Uiä)t ^cnem 
ming mi ahbixt f!e (^§ ii."), fo ifi biefe Summe zr . 
abm^ — 9 abm^ -|- abm 4- bdm^— bdm 
b^m*— 2b^in^-f.b»m— b^m^4-2b^m— b* 

S>tefet iSrud^ li^ ft(5 abfArien^ toenn man 3^(^r 
unb 02enner burcb b]n~ b bii»ibirt; otfa 

am* — am «4- dm 
tan* -• t bm -f- b* 



t6i 

f H-TT + TT + TTt + :pnr + '— — »♦ 
fl^ ifl a £=: 2/ b zz 5/ d = 2/ m= 3 imb 6» @umiiif 

Wefer «nenbllc^en JXdöe cbet s t -1- — ^'^^ . ^' . 



— "5^ 5=: TV^ 



§. 185» 



I * 



©ne SRei^e, j«; x — ay + by» + t^y^ + 
ay*.-. . . utnfe^ren oUv in^mivtnt beigeben 

QBert^ t^on y t)ur(& eine un€nbli(&e9id^^ t)on x ftn&etu 
SDi« Sttglatiber nennen bk$ <iu(& eine 0le{§e ret^ertiren^ 
ober i^re ® utjel aiitJjle^en. (A T^eatife of Algebra 
by W, £mer$on^ London 1764 p* ^7^'} 

etdhste tufsait, ^dit (oU eine unenlfic^e 
(Ret^e int^erttreit/ in ter tte^oten$en nä4) &ec 
iOt^nuMd ter natörltc&en Ballen fortsetzen; 
j. ^. X ~ ay + by ' -|- cy^ 4" '^y* - - - " 

SOian ne{im< <m, bit menblldse diti^tf toJelc^ bin 
QS«it^t»ony buc(^xouö&ru(fenfoQ^ fe9 

y — Ax r|- Bx« 4- Cx» -}-Dx* M.f.n>. 

5D<i in bn qe^ebentn JXd^c y't y', y*, ii.f.»» 
t)orf ommen/ fo muß man ben ^ctt^ bfefe« C^uabvatg^ 
tiefes Siubt^ u. f. w. au^ehm, inbemman bU ganje 
91% Ax+Bx« +Cxä u.f quateirf/ fuWrf u.f.». 
(§'&■)» 3Ufo Itnt« läon 

I t f 



y» r= A' x^ -|-5^^Bx* - - - 

y* = ^' A*x*..- 

SBenn matt blefe fflJftf^f »pn yr y^» y ^ «• f^ »« 
in bic ©fefcfttinjj X = ary + by* + ^7 • + ^Y* 
II. f.»* fe|t/ foijf 

ay =aAx-{-aBx* -^a^^' -f-aDx* — 
by * = bA^x* +;2bABx» 4-bB^x* — . 

cy^ ~ *A^x'^-f*5oA*Bx^ — 

dy*^^ dA*x*--* 

S^m <Sßetf^ ber (To^fflcUnem finbet inatf auf b{e 
wr^in erflarte ^Bdfe (§• 177. 178.) > »ömlic^ a Ax 
— ^ X = o, ©bet a Ax z= x snb a A ^ i uflb A =^ 
f ; fern« aB -|- b A* = q utib aB — — • vlb^A* = 

I h Ir 

^b. — = ^mibdfoB=: r^ getJtict ijl 

a* a A* ^ 

a C + 2 b*AB -|*c A» — o ober aC =r — 2b AB 

3cA> B-[-dA* =0 jtotet«ti<mD=- ^b»-Babc-aM 

®e|( man (itblic^ tiefe ®er(§e tra SotfftdeiKen (it 

«4 ^«« 



^' '. 



/ ^ 



^ » 



2164 

W« 9l€l^ y = Ax + Bx? 4. Cx^ +Dx* mf. tüi 



fbjinbetmany=- 



bx* , (2 b«, — a,c) 4 



a' 



(5abc— a*d — 5b3) 



x* + 



(14b*— ßiab*c4-6a*bcl4-3a*c» — a^c) 



"9" 



X». 



€rf)(tf iB<9fpie(. 



X =r y — y» + y» — y* -I- y* — y«^ u.f.». 

SRan frage na(^bem®ert(;et^ony btir(^ eineSRei^e 
»en X ou^gettücft !8erd(ei<^t man bils gegebene %ei^e 
wie b« ü^tmt\xitxi, fo l|l a 32 1, b = — * i/c — + ^ ^ 
•d = — lu.f.io*; alfpy=x^+x*+x*-j-^'^+ 
IL f.». 

SKöit »W folgen*« SÄd^e int>ert{retu x = y •4' 

7y* + fy'+iy^+Ty'w*f.«>; ötfoa = i, 

t — i/c = |, d=^u.f*«),; folglich y=x — 
Jx^ + |x5. 



X* j_ x^ 



tVx*+tIt7x' 

X* , X* 



• « 



SDlanfodz 



Ö-3-4 ■ fi-3-4-5 
2)ritteB S5e9fpU(. 

^X X* j^ x' 

"^ a ö a*' ' "^ * ^ 



3a^ 



4a* "'"sa? 



a , 



1 I * 

— rJ CIZ + — rf 



V 



d=— ^; « = + r^;\t)or<itt«wattx::z:a2>f. 



ax 



a' 
az? 



a^' 






+ ...- 



^ 



...■.■ ■ ' 1 ■ 

.',.:.'.■;„. .. §♦ '87« ' , . ->' 

©{tßfltfe 7f ufgabe. Wim foU titte ttnettWi^e 

SOfa» m^me y n Ax +:B3c' + Cx« 4- Ux'" 

^'.«n*, t»orflu8 folgt, 6oß. - v , 

y^— A»x»4-3A»Bx»+3Ä»Cx'"^.... 

' y«— A«x«-i-5A*Bx'.».«# 

' y'':Z ,A^x7..,i. : 

»orouö öttfs neue folgf , 6ö6 • 

jby^z: >A*x^+3A^Bbx*-f-3bA^Cx^/ci, 

fcy^n .cA*x^4^5cA*Bxr«f« 

.dy^ZI ' ÄA^x^»«* 

»orouß folgt, &oß X ir a Ax unb A z: i; ferner aB 
x^ 4" ^ A' x' ZI o, wcrautf B n —^ folgt ; ebenfo 
aCx*4-3A* Bbx' +cA«x^ ZIo^ tüoröuö Irtan C ZU 

^Sb*— ac ^ .^ir.^. 8äbcr-a»cl — isb^ 

2--5 — ßnbet; ferner Ijl D _ — — - — 

X bx^ * r^b* "~^ a c V 

mfü\a entließ folgt, tag y z: j:- 4- -""-r; 

, , (8abc — a»d— icbS) _ , 



«» y 



V 



46^ 

^Bkm num tie tKHbe t z: * --rr -f- 

ritni n>ifl/ wib fif mit x = ay 4-*>y* Hh ^y* + 

b = jr, c = rT-^tt.f.»v«^^ 

2.3. d^ . 2. 3.4-5. 4* . 

tt4.f4.— * 1 1 h-.-i^N 

, ^...^t-,- a.3.d« T" 8.4.5. d* "''2.4.6.7. d« 

IKmnerftttl^ J&i^r f onnrm öBer bb unenbKd^ 
dUi^eti nut furjadS^ &te tpidl^tisflm €d^e/ 
}üe((^e iut (futlicl^ €inftd}t m Me^efc^a^ 
fen^eit bet ^9perbo(if(^«n ipsortt^en utib in 
SRetpfptid 9inomia( > t^corem unumg4n3(t(& 
it^t^iS On^/ ^^«§anbf (r iDerbeif. ®unf(^e , 
man über biefe nHc^rigrl^re |ic(> imkere %<f^ 
f (dritng ju Mtfdj^afffti^ iotammmio^tin 
tiiK^fh^enbfn @(^freti ftnbcn: Cours 
eomplet de Mathematiq^ues par l^Abbe 
Sauri. Paris 1774. Toä I. p. 253 — 

S40, 



•««■ . 



• 1 54o* . C. ScIierflFer insHtutionuijn ,atin^ 

■ 1 23 --^ ^48» Holliday a« uit^odu<$ion 

to fluxion«. London i777? P* i? — 7SU 

Unterricht in bec maf ^. lHnali)fi$, t>on ^o^mti 

§)atf<}ui(5. i^iWfg 17,90. ir iöanb , p: 3B7 

^ i— 41 5 unb p. 435 "^ ,503*' L* Eukri. 

' iiitrodactio in anälysin infinitoruim 

liausan/i748* Tom, L Cap. 4« i5- *5- 
17. Iß. A Treadse concerning summa- 
tion andinterpolation of infinite ^eri^s 
by J. S'tirlinig. London 174^, Matfee- 
maiical dissertatipns by Th. Simpsott; 
^ London 1743- 1>. 62 *— " 105- 



. » 



\ 

^ie (riggifd^rn iogaritgmen flnb< irt b^ Tfrifgntefif 
erfldrf tvorben (§. loß. — 1^6)/ 4inbt)or^in§abm»ir 
in -bet 3((gfbra i^re UritömbunQ )ur ^ufldfting ber 

»1« 



- 1 



1 



fttt 



i ^ 



mit 6fe trotte bar ^ogarft^mcrf Im 2(asA8({ii<n urt» 
W4mii| (iiM äWrt^jöbe, W« »eie förjer unb le|<<jrer Ift 



^» 



§♦ »89. 

dedcbenen QaU ftntcn* ^«bc sanae Ba^i li^t fi<^ 

bm^ » 4~ ^ miäbrä(f(n> unb i ^"^ n>ieb(c bur^ 
eine uncnbltd^« SXel^c. ®»tt mm i 4- x = i fe^tt, 
^0 i(l X = o unb X + 3c = 1 + o j nun i'fJ 06« 
Jod. .1 =^ o^, Alfomuß ^ie unmblic^e SKei^/ xotläit 
^n iogorif^n»« t>o« i 4" ^c «ngibt/ in Wefem Joff 
«uc^ = o fe^n. ©a fie ba« abtx nid^t roerbf n f ann, n>(nn 
titd)t X in oflen ®(iebetn fti^ befinbtt, fo muf man avs 
tiefet ttrfa4)e ieg. (1 -f-x) = Ax 4'ß3c» + Cx* 

4- Dx* -f- Ex* -f" ' • • 4nne§men. »uf eben bic 
Htt tann man annehmen i«0. (14-7)=' Ay-f-By* 
4-Cy»4-Dy*4-Ey* +.#.., - 

Um bte Soeffidenfcn |u «Seflimmen, fantt ntdii 

Qi^x)^^ «+y ober i+J2x+x^:3q:i<i^jr (Ui* 

meinen, xoetaui folgte baß 

y^ = 4-4x*+43t^+^* 

y' =^ . / *f-8x2+i2x* # • • 

y* = +i6x* ü 

gern« 



§W!<r fo9.(i+x)* ~ios.(i4*y)==ölo3^ (i+x) 
($. 109}. ®enn man nun {Iqtrbfefer ^ogorftgmen bU 
obtac« uiicnbHc^en 9vei^#n fe|f, fo^tfi 2 A x -{r 2 B x^-f* 

. 2 Cx' I - - »• ©tote y, y*, y S u. f; n). fubpkulrc mon 
to t)ie le|te Btei^e bie o()eni}e^cnben turc^; x auög^ 
teucf ttn aöere^r \)oti y , fo Jfi 
. / äAx+2Bx*-|-2Cx^ + 2Dx*=: 

öAx4-Ax* -j-4Bx'+Bx* 

4Bx^+8Cx^ + aöCx* 

Wtttt fef ^ 4i«tt Me gönj« ©(dc^unng = O/ fo ijl 
o="2Ax-f*Ax'i-j^4Bx^ -|-Bx*-|-.#it 

j— 2Ax4-4Bx^+öCx^ + i2Cx*... 
— 2Bx*~2Cx*4*i6Dx*i«- 

' — 2Dx* 

USUcm 6(fj{mme nun duf bie 6(9 unenMic^m ^ei^en QU 
»eönll^e aB«lfe Die eoefficienten (§. i77» i7S.)j 

ßA— r2A=:o; 4f» A=iÄ 

A-if-4B — 2B = a; B=— |A 

4B+8C— flC=o; C!=|A 

B+i2C4-t€D--2D=ö; D = -^^A* 

fBlän fubjlifulw Wffe ^etfje ii» tf« ^auptcel^c, f» 
finöet mon £09. (1 4''^) ~ Ax — 4A x* + f Ax' 
— lAx* +1 Ax* *^ |Ax«.»., 



I 



. \ 



«7» 

$. 190. 
, SRan tt«§m« §. 55. x — 1 an, fo Ijl^ ' ' 
Ios.2-A~JÄ-|-|A — JA+|A-|Ä+.... 
, ' =A(x-|4.| -.j +1 -^) 

' ' f. • 

S)?an gebrauche nun ^ecimalbröc^e, fo ij? ic^. 2 = 
A» (1 — 0,500000 -f- 0,333353 — 0,250000-4- 

0,200000 — ^ 0,166666 H[- « • ""^ *^^"w ^^^ *^* 

5>ojidt)€ unb SWegaebc fammdf , fo ifl log* 2 ~'4* 
1/533333 — 0,916666 = 0,616667, 3>ie gefun- 
hem 9ui§e conbergirt fc^r (angfam , mi man mußte 
eine fe^r grof e ^enge t>on ©liebem nehmen, um nrc^t 
hetvad^tüi^ iu'fe^iem ^ct gefundene iogatir^me t^M ' 

fi -=: 0^616667 iflbi^er nur InS^&W^cilengenau^^ttnt) 
fd^n in ben ^unbertffieüen fe^fer^gff.' (Bu^t man 
ben iogatit^en emi ßa^l, xoAöft grdjfer <il$ 2 if)/' 
ober »fnn X > 2 1(1/ fo bitwglrr bie Stelle ober enf« 
ferne fi(fe Imm^r votitet t)on bem »o^ren ®crt^e, unb 
1(1 atfo böttig unbraud(>bar. 3* ®- x = 3 unb log* 

(i+x) = iog.4 = A,(i~| + V~^^+^^^^ 

— ^1' + ' - 0/ n>elc6e iXd^e gonj ojfenbar biDef< 

girf (§. 175)/ w<><^<^Mö folgt/ bttS bic gefunl^cne 
«ntJiWia)e Üteibc für iog,<i-|.x) — a. (x^^ ^ 



+ |x^~fx*+|x 



ix^-f-' 



« # » 



) if &c 



ijung ton ßpsarit^mcn t>f)n SaWcn, twitöe ~ ^ 
cUv < 2 ^nb/ aitdeioantit tötet) , ober btp tett 



I » 



eine sefcfetoint c ontiersiwnbe 0?ei^c tctflwjnWii { 

€« (({ bnoUicn, tat 
J09. ( 1 -4- x) z:: A , (X — I X» + f X » — i x^ 4 

%^i— xy— A.(— X— ix»— fx» — .ixf 
— fx^— ix* — fx'.„). 

^an fnbtrogire tte vmtm SKeiBe t>on b«r obcrit« - 

iofl. (i*+ x) — % (1 — x) = log. (^1±^\(§. 
J08.) = 2 A . (x -f- |x* + 1^*+ f x^ -j. » x> 

1 ^- ;^ » 4- j^ - a 4. y a ~ y ^^ a+y 

r = r = : (§. io.)=: — ^-^ 

» — X j _^ , n «^ V-' ''— a - y 

(§. i3.)» J^{«rott«,fpl8t, bat H» Cl^D = ^1*' 

(t±P = 2A.(x+ix»+|x» + fx^4.,..j. 

SOlan fMbfiifuire in t>U unetibfic^ !Hei^e Paff x -^^ 

— r rf" »f»J. 



/< . 



I 



7^% 

Mm fatttt tiefe Soripd tiod^ 6e«)ttemer )isrf23ünfc^ 
nun^ bec logarU^nrcii^ foiDc^ für gati^e al6 für gi6rö« 
d^n^ '^c^^Un , etnrld^^rcn, S97pn betif e ft(f|i citteti 7(uft 

btucf -, fo Gebeutet bcrfelte ehte sdnje S^^f/ toentf P 

> Q unb P t«t(& Q ojneütfll t^tllbat l(?/a6<r finm 
ei3<ntl»4l«»i 55rudl>, wenn P < Q jff. «9?o« ff$e nun 

^4-Q=:a Mnt> P~Q = y, fo IflPrr |:(a+y) 

P 

ttttb Q = f (a — y) (§. 25. ttfgon.) j olfo — == 

^bflf mon ben iogorit^men bon (2 (etec^ttfn, fo 

p 
tarn man 2 r;: | ~ - Annehmen) ölfo P — ä, O ::=; 

1, P + QzramS/ P — Q^y=:a — 1— lJ 
dfaio9• (|)zz iog. 2 = 2 A ,Xf + —^ + 



\: 



.3-3^ '5.3' 

\ I 

■ 1 

+ r-;; + •••) = 2 A . (| + ^V + tttt + 
TTTP7 + '")» SJenponWt m«i (le(« SBtöt^e Itt 

I =0,5333335 
♦ -Ä- =0,0123457 

TTTT ~Ö/OOO8250 

ttW =0/OOOo6(55 ,' 

0,3465673 )(ffo 



\ ^ 



'» 273 

, %\^o i|J ioj. 2 — 2 A . 0,5465673 «Hb wttMt man ble 
. ga^I ^tater A mit 2, bem Soejfidenwti t>ott A, tmXiU 
pHcIrf, fo jji iog. f = A . 0,69g » 346. J5lcf<r iogdV 
rif^mc Jfi nur in ben t>«ecf|(I«n^ccim«t<n 0,6931 
^(»»IJffis; roia man t^n aha bid auf ad^f ^edmo* 
(en juoctläffia ^ab^n, fo mug man a(^t®(Mxr ^r un< 
wbli(&w9le'l^e nehmen unb bieSiet^nung fo nwhfort- 
ff|eii; man wirb bann 4og. a=:A . 0,69314713. 
finben. 

«Won foff ben iogattt^men »on 6 — | — * |!«« ' ' 

*enj foistt^P-li-Qzra^s^-i — öunbP— Q 
== y = 6 — 1 = 4> «»ff* i»8» 5 = 2 A . (f 4- 

sTe^ + 5:6? + ^ + • ")♦ ^*" ">^'* «^f^ 
iog. 5 — A . 1,60943791 ftnb<n. , 

Küf biefe Um fthb folgcnbe iogorif^men S(r^(^«f : 



iog, 3 — A . 1^0986123 
iog. 4 =A. 1,3862944 
iog. 6= A* 1,7917595 
ips. 7 =2 A* 1,9459101 
io9,8=A^a>7944i6 



iog* 9 rzA. 2,1972240 
iog. io=i: A* 2,3o$sS85i 

Jog.iisrA. 2,3978955 
iög* 12 = A , 9/484do66 

loflvis SS A. 2,5649494 
J. ISA, 

^u< bem iSor^erg^^cnben {{} b^urtld^y baf bie Id« 
garif^men im »dtldufdg^en «Binne b«tf QBor» ^ro« 

M( i)ott ^edma|lt>r&(^n in einttt tio0 un6<^ 

iltnttn# 



Det^ecimatbrud^e if} im tcrigen C$* idiOcc^lare votA* 
tcrt, iSZoti fdim aber bem So^fficiv^etisA berfc^ieDene 
SBert^e/ foiDo^ ip <)ati|en aL6 gebtccf^^aen S^W^^ d^ 
bcn; |. ©• A — 1, A zz 2^ A^z 7 u. f^: n>. «nb 6e9 
lebcmeuen ^eßtmmtmg ton A enrf^e^t etve neue unb 
befonbere Gattung toon Logarithmen ^ raelcfie man ein 
todantl^men^@Qftem nennt« £)er SBerr^, Den 
mon bem ^oefficientm A beilegt/ ^eigt bQ6 ^O^fU 
te^ ßP8ant^in«n^@l)(lctn^; es fwD alfo unja^ligc 
Icgartt^men-iSpfTeme mdgttcb/ n)ei( man bemü^obeU 
pb«r fom Söeff jcienten A unid^tlge i£5ert^e in ganjen 
tint) gebro^r^nen B<^i^n geben fann« IDa^ einfacl^flc 
«nb vtütmtiiA^^t i^, ba^^obeQ A = 1 anjune^mm 
ttnb bann en<^^en bie nOtitriU^en: otec ^pperboli^ 
fcben Ü^Ogartt^mett/ n)elcbe ba^er ein iogaric^men. 
@9(lem au^mac^en^ beffen iOiobeO = 1 if>^ Ifflan Fanti 
olfo bie gi;perbo(ifc^en iögadf^men nac^ $• 191« be« 
tecfinen« n>enn man blof ba^ Syiobed pber ben €oefft; 
* denten A n>egldßt/ mil bie ^iti^cit meber muifiplicirt 
m^ bit^ibitt 

S)ie®ratt^a^( ober bie S3af{d elne^ kgarif^. 
<inenf@9jlem5 ifr bie S^^i/ Ö^ren iegarh^me = 1 iff. 
;3[n ber 2(ri(^me(if $. 112. 2(nmetf. 2« ^abe idi bie 
@4rifirw ^^ngefü^te^ in meldten man tafeUt ber fj^cu 
^boftfc^en iogorie^en ^n\>ft. SBiQ man in aigebroi« 

.^m^^vmin Die na(uY(ic|en ober 69perboli[c^n iogai 

rir§« 



t« 
I 



jung: Jogf. haf. öfter Jog. ^pperb. 3- 5B* iog. nat, 9; 
ober iog;59p, g zz. 2, 1972 246, Um bie ©runbjo^I 
ber (j^pefbölifdjeti iogarif^men ju finbcn,OTug mon foli 
genbe affgememe @ä|e aüfiofen. \ ' 

$.195. 

tne gegeben ; m<tn fofl ^ie 3at)t ftnteti/ toetd^e. m 
tiefem ßoflarit^mfcii fle^6«. 

€« fei? ort geac&ene iofforlt^mfe :=z y unb bfe bä jti' 
ge^&rfg« gefut^tt 3«§f m i -|- 2c, fo ifl nat^' §. »91. 
unb 1 92^ \mm A m i ijl : 
y:^fog. (i+x)^x ~ix^+ 1 x3 ~ ix^^., 

SSKan iwtxtixe biefe Slei^e^ b. |)., furf)e bcn 9Berf6 
»on X tur(& y <iu«gfl>töcft (§, 186.). Wim nc^me" 
dfo an, fcüß 

xz^Ay-J-By^ + Cy» +Dy* + ... 

J^ijvauö fintct man 

'*Ay4-By*4-Cy' + I)y*4""* ' 
— iA'y »— ABy *— iB*»y ♦ . . ," ^ 

--ACy* ..• 

-ffA'y'rj-A'Äy*.*- 

SHöd) t«n iwr^tti gfae&ehcn SKegcfn ($.178.) $n> 
ttjoraus' folgt; ööp 



9 • 



I 
I 



y 



^76 



/ * ,3 ■ 2. 3 • fl.3.4 ' fi.3. 4. 5 * 



«t# 



(orm ji»0; i(i ni(^( x, fonbeni x -{- 1; matt muß alfo 
auf t«9bm Seifen i abbireti/ fp tfl 



+ 



2. 3.4 - 5- 3^4-5 



9tm 



I . 



jSßW man toi^e unenbUd^e 9tei&e bajn anipenben^ 
tim bte ®ruttt)ia^ ber ^9petfolifc6en iegatit^en ju 
ftnben/ fo mu$ man bie 3a^( fudl^en, beren iogartt^me 
=: 1 4(1 (§# iB^\ ^^"^ gegebene ^pperboUfc^logarit^ 
me ober y ifl=;: 1 nnb bie gefuc^t^Ba^I/ n>e% biefeoi 
logarit^men ^e^6r(^ 

^ingt oian btefe Q3rik&e auf X)ecinraibrud[>e ($.55^ 
Tlrie^O unb abbire |te (§. 49^ Ttrit^.)/ fo «>itb man 1 + 

X ober ^ie (Scuti^ia^I ber |)9perboftf(:6fh Sogo^ 

Itf(t)enSogartt^men mad)en ba^icmgei^ogarit^^ 

t«en^@\!(()emauf/bcifett®runbia^(-2,7i,828i83 
ttnb Wifcn SRofcetl = i ifl (§. ipso. 

0runt>ia&i t><r 6ctgdtf(^n iodatitBmen. tMti^e man in 
' ten getoi^nlic^en Logarithmen f tafeln ftn&e(/= 10 ift 
(§. 111. 21rit§.)) >nAR 6ejei(^ne(, fie gfeid^faS«: ioa. 
^igj. ober io9* ^^\ i« ^* ios. 6tlgd> ober iog. (aS. 
pi.80=:s/>7di8is« . ' ^uf* 



^77 

» 

2/302586O9 (S. 191.); «6ft intern Sriggffi^«» Q^ 
(lern i^ iog. 10 ~ 1 (§. m. Ätif^O» '»'f"^ * =^ -^ • 
2,3O258609ttnb<i(fD ,,V%^TrW^=^^=0'43429448 

obec t>a^ f^tobeQ bec 6rigstf(i)eniog()cit§m^ (§* ig^O 
fog. brJ<jg. 10 



i|?±: 



= A. SDte bj?iagif(^ctt fioga' 



©loM =043429448 t(l^ .;. / 

gorit^men in bk bnQQif^m utpanbeln fann; lecnit 
man tii ^j^pttholifä^ ioigorif^men mit 0^4342944^ 
inttUi|>(icitt ober iog. ^^p. a 043429448 =ii>d bcidS* 
a. 2) ^nn inm Die foldgifc^n ^arit^mcn in W 
^pttMifditn tetmanteln fo(ü^ 4<> miip.itianfte mit 
j2> 7 1)328 183 muitipUdten ober iog« ^igg» b » 
«/7»ö28i83 = ^8» 69p. b- 

S.i95i 
ISBenn eine ®rdße ato ®urjef befeoc^ in |nx9 
t^eiie get^eiit rnicb^ 1. 125. a imb b, fo ^i0( a if b bi« 
Ithomif^K SBurael (§. ?.)/• mtwi man t)0$ binomf* 

f<^e duabtat = (a+b) . (a4-b)z=:a» -f-e ab-(-b« 
(§ 8.)> bcn WnomJfcftenÄ'Mbu*=:(iv'*-}-?ab-|-b). 
(a+b)=: a^ +3a*b-|- sab« -f»b V«(j4lt, SSJitb 



I 



«78 

r 

Der XvffM roi^tt ttiH btt^iirjef ntttlfipfldrC otor Ca^ 

+ 3a^b4.3ab^ -^M) , (a4.b), fa jibt ftW DI« 

Oterfe ^ifnj ($ 54 ) unb auf efyn bif 3((t bcrec^titt 
man t;u tt^^ern^Sptcnjeii Nt 6i9Dntif<$fn®ur|e(a«f-b^ 
fo iple man ftie in tet fefgenbcn 3!dfc( fitibif« 
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jrojtjiten i^iä)« b,. tu be.ttLMf^9<l>'^.^ M^ ^tert' 
b* tt.X«.tp..:. €i«n f» iff 4ti4tA be^ 3l^^(«€iffftcifn« 
fen \/ 7/.2f* 55/ 35/ 21, 7, 1, «Ine In tie ^ugro faO 

(le^Mntftt «ium'XtftEsenieitKrf 'Xtidbrucf 'Nef^dE^nung 

i^m ^eift pe9lctt)tpnöSöinomiöI?jfenii«il. i)W 

l^l^lfe btefec^pmiet fann matt jei)'e0r6fe :QJ[g5S3ut^ 
(IU6 «inet ®toße a(0 9)o(enj («rrac&tcf ^'ebe !Snt|d 

l)6n)et|ett« 






§.196. 

t)rutf für eine briiebtgr ^p^enj^ liAi'«i+ 3^ 
finteti* • '--'" , •■ : :■■ ■ 

SKan 6«je{c^rte'W<f(r9feftnj tiutc^ eine «nentilJt^e 

© 4 ' üKttn 



/ 



i 



< 



/• 




« « » % ^ \ 



» )■ 



\ 






I 

CuStM$iM nMto «uttauf ^tot eeifen m €in' 
(ik/ ^ ei^ «an dm 6f«i#im9 föt r > »«^ man 

y» =r A«x« -f aABx» -|- B»?t* -j- , ,v , . 

^ ' -8ACx^^•.f-...i 
T*Ü. A»x'4-3A»Bxt4'-..- 

■" -y^^" ■• •• '■■■ •■• - Ä*x*+.;.. 

i^, a(fo finb aii4^i^M^9|>erbo(if(^(niosarit^(ns(d($, 
eb«r m%59p.(i4.k)=Jog. ^pp. (i-fy) ($: loa). 
)&{efe &9per%öfif(f)eniod(icit$nieii bröcftmoA Dur(() i{|(^ 
ttneht>Ht&«n Sld^en äud (§. 189); öffo '' 

aix-^|mx» -|- f inx' -^ |inx* +f lüx* -i- ,. :^ 

' 5« bftlfe$tt Stelle futflffuicc man öle »ori^m «c. 
f«nN«ett®ertte Wn y, y ", y », y*, «.* f. »., fo pn&ef 
inait 

Ax-f-Bx»-f-Cx»+l>x*+.». , 
— «AV— ABx»— ^B»x*— . . • 

— ACx^r-««« 

4-iA»x»+A!Bx*— ... , 

— JA*x*--..# 

^ • -. 

... i' . . Sötttn 



^enn mon nun ^tfrt ottf.€ine ®eife ff^offf/ unb 
9abuK6( bie ^SUi^vns auf. o rebucirt > fo ifi 

.. — :pix—4A»x* — ABx» — iB»x* — ... 

, . . -|-^mx>rl-fA»x»+A»Bx*+... 
' ' , * -^l-mx* — jA*x*— ••• 

0^un fäjTen (t(^ bie C^o(|fId«i(en glimmen : An 
m. ' Jernec B — 4 A* + Jm = o, dfo B = JA^ 

— im — 5 «1' ^ 4 m = j-^— C§.8. io> 

5«r.n« C— AB+ f A» -— |m = o, alfo C = AB 

-i.f A*-4-|na; nu» iflaber A— ai «tibB^^^m*! 

-r- 4 m; flifo AB ±; 4 m» — Jm'» im«) -- { A* 

■ :=:_-;« m' ; olfa C = 4 m» — 4m» — 4 m» 



-»•^"^p" 



+ ^"*= 6 

= °^('"-^)-('"-^). g„„« D - 4 B« - AC 

-f- A^ B — I A^ + i^a r= o, t^taut man D -n 

^-^M^#i^2i=^ finden «itb. 

@ubiii(uirt man nun bie^ert^e biefev (^oeffkien« 
(M A^ B, C, D, u.f«>. In We 9lel§e (i +x)"— 1 -|- 
Ax + Bx* + Cx'. -|- Dx* u f, to,, fo Ijl 

(,+x)-==i4.mx+^i:^^:il'x«+^:^^ 

- © 5 



<• \ 



all 

tie ^^tenj m rrt)cbentofll/ fo tfl (a4.b)»=ia" 

+ma'»-' b4- — a""-» b » -4- — i i-^_.i— i 

I 

•.55Mt (a -f-b)" hl(t)f »crdttberf t^){r^, rortin mon 



»/*. 



/ • 

SJenner jur ^oteni m ergebt, fo Jll Uaburc^; t>€v ©rutft; 
jur ^otenj mir|.ooeni ölfo (^a-f-b)? ;::= — ~^ — « - 

iz-j-'J*"» 2Bcttn nwn dfoin ^{€§.196, 

' ^ h • 7 h\' 

r b . Tn.(ra — i)b*^ , mrn3^i),rm-2l 

kr+ ^7: 5.4 - r- + '' V- 5^"^ ^£ 

öbet -- = a-*b, — — a7^b^ u. f m, (§. 60,), m^ 

-* • * ■ 

ijl a» . - = a»- * b, a». ~ = a"— « b» u. f. nJ. ( §. 
560» «W(a+b)-=a'^ma«-*bH-'?-l^!^^ ' 



<-_ '• 



' \ 



9^y 

' . :. ... 



».•2.3 



( .->■ V 



«■ r ■ 

^^(<fe Formel ^at SRctOtOlt ne* auf ci'n<n fArj«« 
3(uöbrucf auf folgetibc iBeifc gcBracfct^ SSStaxy nenne 

a = Punb-=.(?,ft)iflbzzPQj,^=:Q>, ^ 

zz Q' u. f. ro. bringt man tjtfe Susbruefe in bie 
oWse: ^ocmcl, fo \^ (P+PQ)»!! ^"4 ? P" Q H» 

1.2.3.4 N ^ 

folgenden ^nr^atttti ij!;'j. 5S. 6aö erfl^ ®fie!> F"* m 

1-2 *■ . 

— !^^ ~ ' P"(J*; baS wme m bem fönf« 

•^ ^ 1.2.3 

ten u/f* n). ®Zan nenne b'aö erf!e®liebP"=A; ba8 

, - ' m . (nx -7- 1). 

iwe^fe mP'«Q rz B ; baö brttfe - 



1 . 



P-'Q 



zrC; baöuimeziD; böö f»hjfft= E u. f, ». auf fW» 
Sbbe.Sßeif«: - ' ; ; - 



I 



984 

A B 



(p'+PQ)« ZU P» + mP" O + "'^"""^^ i'' Q« 

D 

+ tn.(in — i)./m — s)«^^, 

I.S.3 ^ 



' r ■» 



» • 

®etttt man nun A, B, C, D, n. f. n>, in bfe ®IeU 
d^ung Grinst/ fo finbet man fo(g«hben ^u5btu(f » - 

^4PQ)» = P- + inAQ+^^tl>BQ+^-:^^ 

^etotpn^ ISinomtal« Formel ifi von uuenb* 

li^tm^u^en, mb a^tmm xoci^t^ m mag po^lp 
ober negattt)/ gan}^ pbec gebrocf^eii/ tqtionai oDer ttra« 
tional fepn. ^iet n)oQen n>ir 9(eic& i^ren Slu^tn juc 
^r^ebung Mn:®toßen )u ^^erti 9>otenjen unb |ue 
9u^jie^ung |}6^erer ^urjeln (ennen lernen. 

§>99» 

ober (a+b)^ =: (P + P Q)»; «Ifo P r: a, Q — - 

(§. 198O «nb m r: ß; man fonn olfo jiebeö ®iUb 
folgcnber SDloa^n kti»i)nm unb auff<|cn. , ^ 

I ' • ' - 

P-zz 



«85 

\ ■ • ' • 

mAQ IZ 6.a*.- rr 6a'b . IZ 6 

■ ■ ' ■ • « .r 

2 '^ 2 a -^ • 

. (m — a)^^ (6— s) ^. . Ij ^,, ^ 



* i 



3 " 3 « 



/ 



( 



y 



4- 4 ' a 

(üL-I^EQz:^^li5a»b*.5-: 6a b'* = F 
5 '5 ■ . t 

(m-5)^^_ (6-5) ^«u/^— U6 — /- 
— g — .FQ —g — . 6ab',-~ b* ZZG 

(m-6) '_(6-6) , ^ b_ _. 

7 7, « 

V 

^ierau« «rftc^f matt/ t)A§ tie ^inomiaf *$6rntt( 
(a+b)« — a« -f 6a^b ^^ i6a*b» + 20a* b» 
+ 15a* b* -f. Gab' -|r b* ^\% voA^ti t)<m 9>to# 
bucr, Da« We einfache SWuIdplicaflon gibt (§.195.), 
i»oai?otnm«ti' 3le((^ 1(1. grtiwr wfie^t ition ^ierau», 
t«§> obg(ei4) bie i5tnomiol*$orme( im o((d(metn<ii 
KutSbrncf dne utienb(i(^e iXei^e ^, tiefe bo^^ In 6e« 
f}immren.$diten in teni ®Hebe w^itt, mUii9-=z <f 
i{!i im oof igett Sepfptei im 0liebe H. 



V 



. ^e iSittomiar'^Mntel laft fi(^ au(^ auf gä^Io* 
ontMttbiit* ^M mkngt j. Q5. bic a<N< f>ofcn| 
»Ott 3* t9?att t^tik bitMmtl in iwef X^U, 5 



sS6 

=:i4-2, fol(Ki+2)>°c=.(P+PQ)'; forp. 
U4> P — t / Q =: -? — 2 unb m — lo; alfo 

p»— 1^° zz 1 ' n A 

m AQU lo . i.2~ 20 ~ B 

^— ^BQn I.20.2 — i|Ä — 180 = C 



3 



CQ— f.iöo.arzäT^— 560 — D 
DQ — J. 960. an' liiiÄ 1:3560— E 



(™- '*^EQi:|.336b.2=^2.3|»— 8064 — . F 



II I ' »I 



^"Zi^ FQ3-5-. 8064. 2 n'-s-g^-^— 13440— G 
<lüL'r^GQ—^.i^o.2Z:fcai^— ,5560z: H , 

7 ■ 

^n^HQ— 4.15360.2— J^if^— 11520 z: I 
^1^10 =|.n52o.2iii^fJ5^z: 5120z: K 
^5^^KQz:i^.5i2o.2z:^^^z:io24z: l 
^'*'~' '°^ LQ z: TT . 1024 . z: o z: M 

'11*' ' 



f f 



^ *§,206. ... 

Sie ^inomid «^ormel (d^( ftc^ auc^ duf »frft6ei* ' 

— Vi ^ 

fr(u aus m^^al« jice^ ^^eifeti (eflc^^n > anmertben« 



I 

\ 



\ 
\ ' 



4MC&äKM^ . 0^. 






■1 I ' 

•ober (a+b+c)*- (P+PQ)"'; olfo P=a, ^ 

— Ou«l)m — 4} Hä^*^ 

P» — : a*: < tziA 

niAQ — Aa*.-^ =, 4a» .(b+c) =i,B , 
. fi!l^)DQ=i.4a-(b+c) ' .( "^ )= (b + c)-^ l:' 

\ - ' . I 

4a.(b+c)5 4-(b+c>^ 

fi» 201. 

(gr^cbuns einer unenfclicfeen 3?ei^>^ ju einer ter# 
laoftten^o«n$a«tt)enten» ; . 

tOlan fb(J fite utwnöHcb« Sielte a 4" bx-(- ex* -f^ 
ix^-^e:x.*-{-ix^-{-'"qmt>titen, foiffP=sa, 
Q J- bx -{ - ex* rf- dx^ -4^ e^"^ 4" fx^ unD m =£ 2j 

fdjtfitfa a''=A; inAQ:.aa''. (^x-jrcx'-f dx»-f ex-^H>:fx^ j , 

• . a • ■ 



/ 



i 



I ■ 



38ft 






■««■w 



+' 



<=^>BQ={ 



tDldit nitb nun finbrn/ ia$ t>ixi CLnaUatMt m» 
«nOfit^en Striae Sepe^ dud 

P"-f-taAQ=a*-J-.2abx4.2acx«+2adx^4.2aex'*-f-»« 

b?x'»'4.bcx*-fbdx*-|-« 

, -f bac'-fc''x+-j— 

@oa etoi tiefe ®ur|([ a-|-bx-4-cx'-)-dx*-|« 

ex"* « • • }ur t>(i((en^(en) er^6m n>erl>en/fo i jl P ~ ä, 

Q=:bx4-cx* + dx*4-ex*..untin=3. dier« 

au6 mitt) matt jittbeti 
P«"+mAQr=:a^+3a^bx+3a»cx*4-äa^dx^+ 

3ab*x^3abcx^-f.3abdx^-|-#« 

-f'3ab€x ^ -4"3^<^^x^+» • 

. ^-sabdx^-f-^ 

b»x^+2h^cx^-(-« 

b'cx^-f*« 



' L 



Chi— 3) 



3 

^ 4 



CQ 



{ 



ö<2= 



$.202. 

JDie ^tnomiöl^^onnrt tdgt Mdtt^ mit 3Jor# 



. ( 









\ 



** ®o f önn Üuticö öölfig &erfe(6cn -3— (n eine un# 
enbUcbe dvei^e t)errpanbc(t n>erbcn; benn -3— cz: a' • 
^ (§ 45 ^Vlt^.)^'a'.(a+*)-^'(§.6o). a6<t 

eine unent>ft<^( 9{ei^e »ern)d^f)6((n/ wenn matrTnia, 
, ß =* un& m ±= rr i f«^n - • 
, IP"* — . •; a-r' -—■ i — A 






(m— 2) ^^ —3 



DO z=: -r- • — --T • ~ — + *T ^^^ 






I ■ 



K ». X* 



,• • .. 1- , , . JC M X* X^ , X' 

S)lef< JHei^e multiplidre man mit af, fo ifl , ^ 



a* 



. a* a* X' , a* X» a* x^ a* x* . 

— r ■— ^'— — — .— -4-^ - — ■■ ■ -+■ -— ' — '— i# 

(a+x)~ » a* ' ä5 a* a« 

X* X^ , X* 

= a — X 4- -^ — _ 4- — — ••-•, 

■ a a* a« 

' ®ia mon eine unenblic^e Svei^e für t>e» OSiriic^ 
- — -~ — finbtn, fo iil Wefec a3w(& ZZ ax . 



« ' 



«9^ 

l — ] — syi, (a.» — ax+x*)-'. Um bk 

9t((^nuns ciiifacbw unb filrjer ju iiKK^fn, m^me maii 

(ax — X*) ~ y, fo ijl ax . (a« — ax + x«)-« "T 
ipt ; (a » — y) ^•. ©kf«« .le|(en X\^ f otm nuin nac^ 

4 

THimbm — — i; 00 • 

p» — (a»)"'- na-« z: ~=A 

mAQ =— 1.+^«— ;?— +17 ~^ 

(a'-^y)-« = ^ + i- rl-:^ + I" +^^^ + „. 
<S3cnn man nun toHha ax— xj* fihc y fubßituirf/ 

j _j I 1 ax — X* 

(a« — ax+x )- —^— ax+x»)~a»+ ~7f~ 

-. (ax — X»)* (ax — X«) s 

+ ,— T r- — T«»« 

ÜKan «tgfbe M(f< &t6^ ju ixtf SemMftm ^ofctu 
im unbfär^ebfe formet fo i»ie( ati mjgfid^ ä6/ fo ff, 
tocnn man ni(^( weitet d« |u x* ge^en tiob tie Abtu 

gen 



«91 

Stn(Stt^n, toa^e ^i^nt Potenzen m^ciltm^ über« 



a'* 



, (ax — x2).a ^« 2j^f 3^4 

(ax-r.x»)4 X* 



a« 



1 j^ X X* x-* 



a* — ax + x* «« * a) aS ^(5 '•'• 

!l9{u(tip(idr( man nun ouf U^m Seifen mit ax,^ 

a^ ' ax j ax^ ax^ ax^ 

— 77 + ~ T~ 



»* — ax + x* "~ a^ ^^ a~ ~a~ t^ 

_ X j^ K* x^ x* 

- *"■ a "** a» ^ *~ ^ 



f «• 



»ie S3titomtoI^ Formel l&H fi^ tbenfafl# 
man m fär einen SBrud) annimmt 

x* 

«Ifo P = a*^ Q =— -^ ttnl) m = -§} aJfo 



t a P» 



i« 



I 






I 



K 
*> 



«> 






^ 



o 



J 



Im 



* . 

4^- 
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CO 

■s 






4^^ 



I 
Ol 



ö 

rO 

II 

I 

I 



to 

• 

4i^ 


U1 


• 

• 
P 


rX 
0\ 



to» 

t 



C3 



» 



00 



II 



Ol 



3 
I 



11 



I 



10 

* 

-V) 



X 



1 I 

I II 

I I 



to 

♦ 



09 

X 



OK 



ö 



to 



B 
I 



rO 

II 

I 

I ^ 

to I X 

p 1 » 

• I 

<ö I X 

II 



to 

• ♦ 

4N 



X 



II 



3 

> 

II 

1» 



» 1 X 
»1 *» 



to 



SB 

X 



Ij 



to , X 



K), 



II 

b3 



♦tJ 






II II 



P 



2ruf 



I 

- 



'1 



asjr 



Kujf ihiti Ue Htt mürbe mah. 9«funten ^o&eö/ baß 



©W^fattö wirb man pnben, bfl§ l/ (a» — x*> 

-_ (ä« _*. x«)T — aT -r *^ 



5-a' 



25*ä 



x25.a' 



«#« 



unb we« aß« ®((ebet rtif a^ — y a * mtUt* 
j)llcitt finb, fo fonn ina« blefin gäcfot tjotönfe^«« unfr 
bcn öBrfgcnt^crlbefSSBuraelbämU rankl^eiifeii/ fie 

' 5.ä* """ 35>** 



Ifl 1/ (a 

•6x<s 



x^) = V.aMi 



125-. a* 



^ §, 204, 

®ia man ^ (--r^} 



ihte tm». 



c 



2\2 



xO 



) 



aT 



J)ett Ie|ttn5dicfor t)crtt)öiibft'mott&ur*t)k93momtaU 
gormel In eine uwttt)Uc^e3v4e, fo tJlP = a^ j Q — 

— unü) AI = -^ f * 



♦■ f 



= .(a»>-| = a-l =A 



- 3c'. aa 

mAQ=;-|.»-f.^=:-— ^ 



|3C* :■ 



«3 



(m 



39« 

I 

4 . ^ '^ Sa" ' a» ~ 

3-6. a* ■" 
(m— a) ^^ • 2. 5^11-7 f. X* X» 



a ^ » ' 3.6.a* a 



6 



= D 



1 

I 






4/ 2x* , sL5^ 2.5-8*x^ N 

fBtoii mufdplicire auf 6e9ben> Reiten mit )/a^ = a |, 

j 

3 • 6 . a* 3.6.9-a^ V' y 

Kuf eben 6ie 2(tt (cm man ben ®€tf^ ton 

® id man eine unenWicbe SKd^ für (a* — x*)-l 



a 



fin^, fiß Ifi P = a«, Q =: ^ unö m = — |; 

Olf« ' 



m 



( ' 



\- 






mAQ= — 4.i^ — — = + 



= B 



jja' 



a 



3 



sa 



8* 









(ra-3) 



a< 



4.6. 

5.5.7.x« _ 



ho- - ' 3'5_ ——4- ^'-^^ = E 



^■>w*a 



5-5-5t* 



V(a 






0.4.6.8.»' 



foifl 



•A !/(»* +^') 



V(a* 



)— *T^fia*~8a*~i.6aV 



§.805, 



8it^ |)o!t)nT>mif(!)en OrHcii fann mdti 
SBur jeltt aic!)ett. 3- »♦ i/ ( a« + b x + x« ) 

_ (a« ^ hx 4. x«)ij a(|bP = aSQ = ^-^^ 

P" Z: (a*)f r: al ZI a — A 

AO - « a ^^i±^^ -4-^^^^^*^^ - B 
Ay _,.a. ., _-r ^j^ , — 

t4 ' (m 



m. 



% * 



i L. -■• 4- ,• • • (§• 2O30« 



(m-t) 



BQ — 



< > 



8a 









Cbx'-^x»)/ Cbx-}-x*)v 



i 



(m— 3) 






/- , 



5:(bx-|-x»^-^._ 
— — . -IP 



-»——.— 



■* *i^ 



1^8. a^ 



1 

öa' i6a5 *~ ~ ii2ß.a» . X"-'* •■,- 

rf ' • • •§,iX)6, ■ ■' '• ü . ■ • 

ÄUö tjntt SffiebVnen So&I t^tc Öuüörnf *-ünt> 5?ttb(Cii 
wur Je! aie^f (§:;65. 67. Itit^,). tÖ 1% M fer tlC C 

fcaae«/ wie mon |>l>(Krc dSBuraeln , j. So. ^ic 

, Werte, ;#nfte/ (ccö^te ,11.! (* ^». auf einet ae* 

öebctuii 3'al)i iictoet» tbrnil Umimi <ömwni«(. 

SQButiff tlß fflte. fOir®rd§e, ou« 6«r tri« 2BuQ«f 
0«jeiacn_ww6cn fcö, iagfjf* fb bttra^t^nt äff befJcfi« 
fte au$ einet nadißm voü^axibi^m ^oreti| un( ^lii$ 

' ' . , ■ ober 






' f ^ - 

tioefe au6 einer anl^em ©ro^e — a -^ d. . ylati) feiefen . 

öeieicpnunafn ffi otfo a -F d c- l/Ta"*-+- Hl uiife 
wenn mpn <juf bei;ben helfen ;jur ^^oten^ ni erf;rpbr/ ^ 
Jim ^^/:Ökradje«^erf foi^fcbo j|»*t (H64>/ *f^'<1*- 

, (a-^d)» — a-' + b. ^ 

'• • SSlotr iffücfe (a ^ d)« na^ »er ©inomial-Jofm«! 

. ..^^ d-i -^ a™*-3d5zz: a'^ + b/ 

; $)a»d öte ^in-j^^c Ifeiner SShiefe öngefe^en itnt^, 
fo n)ie be» ^er 53et*ecl)nun8 t^errÜiiabrat« unb ;Kubic# 
TOKrjeln burct? jKdf/evwng gewlefen ifl\^, 65 67. Tivir^ )/ 
fo i|i fcer ivubiiö', . vJfe blecfe 3>oteni ü/f. w: ^dn d fe'^V 
f lern (§. 60. 2lrö^') «»& f ann Ö^ merf tittien 5*^^ 
übergangen uxrbeh* 2(uf be^fhen Reuten fcer ®(e{d)ntta 
fttbtröT^Ve mön a"^ utit muttiplJcirr.mU 2, fo i^ 

. 2ma'"-^*d4-m*(n;i— i)a»-a d^ =z + 2b. 

fiRittt- tt&iptre mm auf M>&en-^eir<n t)utd) iti,« 
(m— 1) ir »n* — tn\ fo er^lt mait 

Seltner Wmbire nia».fe«rd^ a»^S ffti|l 



Ä5 



t^ 



S)i€^ ff{diieünt>«afldnM9eqtta»rdtffdk®(Hc^tm^^ 



xotldii tmd) bieTIbbifion von 



auf6c9benCel 



(m— 0* 

t^ ($«950 ^d^itjt n>irb^ tootottf bie ®utje( ffdl) t^olli 
fldnbiq ou^jie^en läßt« 



a 



2ad 



a 



(S 



«Jh» 



— O« "^m— 1 ^ . (m — 1>* r- 

8b 



» I « 



« ab 



tmb 



iS^ +^ ^ +1^ C(m— 0* i (m»-m),a"»-V 



unt)> 

a 



j_ * 4..// _* 4- °^ N 

*^ T " m— 1 — *^ V(m— i)»ii. (m?r-m).a"-»/ 

« • 

5Da bte burc^ 9ttt{i<run9 gefucfoce.^uriel a + d 

{(i, fo iitu§ mon nocb a auf bebten Seiten abbiren; 

a am — a— a . ^" am — 2a 

-2) 



_i ; affo a 4- « = — ^ 



+ 



l/( ; Ta "TT-a ^^T — Str. )/ mliifi6ülfo 



m 



met ifl/ nad^ tDclc^er (tc& jebe^urjel m autf jebct ge« 
Setjenen @r6|t a" + blicken 14^ 

S.B07. 



«99 



f* » i- 



§. 207. 

^t»i ' tiefer oü^tmititn Formel t<iifen M 
nun befenbere Formeln jur Siu^iieVung tec 
Dtcrten, fünften; ft^ltenu. f. to^^Buriel ^)er* 

leiten/ wenn man m btfiimmtt ^«^ in 3A{)t«n 
gibt. 

€f f«9 m — 3, fo 1(1 /(a' +b) = 5:=i a + 

fc|t, fo ftittift man (ine Honnef jur Ttutfiie^ung btr 
toimcn ® urjci u f. 1». 

V'Ca* +b) z: I a 4. 1/(1 a« -J- g^) 



< /. 



6 a*. 
b 



' v'Ca?4.b)z:|a + i/(v,a«-h^,) 
V^ (a« j-b) - f a +i/(vt a« +^J 

V^(a^+b)=:|a+v^(v^a»+^) 

§♦ 208 - 

Mm fott <nt< einer gegebenen gaM eine 
^6l)ere SSBursel «tetKn. ©ie 3a()i fc9 32768/ öu« 

Der man bie fünfte ®ur|el )k^en foü, fbTud)e man 
bfnio9drit^ment)e(fel6enZ: 4,5154499» unS timtir« 
tfiejcn burdi) 5f foi|i Der Cluotienc 0er iosarit()me Der 

SßJur jel 



I 

I 



300 . ' 



genau eine gaifjc ^a^l i>agt, wit ^ier 



I « 



5 
0,9030899 = ic9% 8 # fo Jfl 8 g^nau ble fönfee 9BBur» 
jel ton 52768» J)enn menn a — 32768 unt tte 

©uradz^b, foiPl/a — a* — a unb -~r- =3 
^.■b(§.io5.).. • ^ 



»»f • •. ^''«.t 



^enn ober jum iögarit^meh f eine gon je 2o^l P^^^/ 

• • . • 

fo mii^ man öiejenige ter tjorigen gormein fln4)cnben, 
bie bcp ber gegejbenen ® ur jcl einer 'Änwenbung fd^ig 
tflf. 3» ^^- n^^^" vcrlanst t>ie ticree '® urjef vorv575f 
fo ijl iog. 3.7ff l!r 5^5740312» linb wenn man vurc& 4 

bteibkc; foijl.^'-— ^^zr 0,645 5078; woju 4,4006 

gebort, »d(t)e 3<^&f "^^w fi^r bie ?SBurjeI ZI a anlre^m 
men fann^ €r^ebf man aber biefe 3a^( jur Dttrfm 
froren j / fobtfommt man 

a^ ±4,4006^ 3 375,01429134 
a"^— bz: 376,00000000 



MtB»M«afM 



— b — 0,01429134 

n 1 . 4.4006 + V r!£36538o36__o^^A 

, ^ 2,5557538 + 1/(2,1 5 1 70853 — o,oooi2299> 
:- 2,9337332 4-y(2»i5i585ß6> 



< < » 



= 4,9357332 -4- ^4668235' ; ' -' 

gibt tile Dicrte^urj«! t>on 575 in Sf&nwWiön « tl^t* 
{man. 



' -• • 






' -§.209. 

bie ^otenj ber uti6ef annfen ©cdge ^^er ald bog üud« 
trflt ift/ ,o^et wenn fttö in 6enfel6«n ein ^)t'|>onent b«t 
unbefohntcit ®r6g« ftcpnbrf, bet %%^tx «lö 24fi; ^ 
55. x»= 8.' ©Jr §öd)f!e^)tponent &«()imint b« 
®raö b<t ®fet(^ung. 3[jl bttfet — 3/ fo fagt raon, 
bic ®Ieid)un9 ff«? »omlinttcn ®röte/ ob<r eö fep 
«In« f ttl)ifcl)e ® lci(^ttng* '311 t>er &äd)fle (J^ponent 
— 4, fo ifi bU ©letcljung t)om iMCttetl ©tülje, ob« 

«Ine bi<|uatrtftif4)e ®lcicJ)Uii8-; Ifl btrfeibe — '5/ 
foi(iW®ieic^Mngttont fünften ©rate u.f,n>. ^m 
«ine oto« cinfa(l>c'l)6^ere ^tcttftüng ifi bwjenigc, 

in bec nur eine ^^otenj ber unbcfamtten ®rd0e vor* 

fommt; j.^. x' =aunbx- i/a, unb^e^upöfuiig 

. - . , folget 



30> 

fefd)f¥ uineti ^i^ern ®ffic6imgen ^at friti? €^6tt>t«« 

rigfcir ©ne jufammenöcfc^tc 0&i>ere (Sleidjurij 

]^ei||r iieientj^t, in ber mati au§f t ber ^ jc&tha pot^nj 
bcr unbcfatincm &ri$t nod^ onbere Rötungen Mit x 

(Sine t^(Wr( ®lei(l}ttn8 orbiKtt iei$t Ut mts 

ter bergeiiaicM^n, bag bai er(Ie ®Ucc tte ^#t 
potent cnt^^Iti ttnb '<in^^ Soeffictentm fyat, unb bat^ 
ouf bie nac^ile ^ofenj ber unbefanmcn ®i^§(, fol%t, 
unb fo bie übrigen unbefattntnt ®ie§en n<rd) ber Crb» 
nung ber^^tdencen/ unb ettbUc^ bif bef ännn^p ® rjßcti« 
9Die g^nje ®iei(bung wirb rro gef€|t/ ttnb iDetin eine 
f>orens in t)er 0>^bn^<^v4L f^^'^ 1^ be^eic^net mon bo^ 
fe^tenbe ®lteb mit einen ^ter neben C^). ^enn 4x> 
. — 20X* ^ loox* zrSooxifl, fo niii§ man ^uetf? 
tnif 4x bit)tbtren> fo ^at man x' — S^-i-^S^^ :z^ 
125 «nö We georbnete ®teid>ung i(l x^ + ^S x^ — 
5x — 125 = o. Solgenbe ®Ieid>un3 wm bterreti 
©robe i|l bereits georbner : x* — ßx^ + ^ö^t'* — 
ü/^'x. -^ '^6 zz O0 

§.211. . " 

IDif ©urjef einer georbneten j)i>l)ern ®(et* 

.<f>ttng ifi ber 5öert{), ber, für bie.unbefannre ®r6^ 
gefeff, Me gon je ®Ieic|)im9 — o macbf , o^er ber ® e rr^, 
^urc^ meldl^en otte ®lieber ftcb xmWxi^ aufgeben* ^ 



N. 



/ X* rz: + lOOO ' ^ 

' ' ' '■ -: ' ' ■ ■ 

X*— 5x* — 56x-|-6o —-f- 1060 — 1060 zu a 

SRoc^ logt fid) t)ur(& bfe SWuKiplkoelon betpetfen, 

/* » 

tdß bie gegebene ©feicbung ent||e^t^ locnit man afle 



^1 /**^4^ 

SDte erffe ®ut|el x — 10 n. o 

We jn)ej)Ce ® ur jel x — 1 — o . - 

X^f-lQX' 



x^ — lix-f*ioi:zO 

' Webritte ®uqdx 4- ö=o 



6x^— 66x-f-6o 
x^ — iix^ + *o* 



■vnMWWHi 



MefMWf<t«®W4>.=:x* — 5 X» -- 56x 4- 60 =z o, 

J^ierauB er^eflt beuUic^^ ba$ (ii bre^ ®crc^e/ meU 
i^e X ^ben f atin^ menti bie (lan je ® (ettbung =: o vm» 
bm foQ, <i(f0 audi^ bU tttp ^urjelit ber ©(eitf^uiig fob 
genbe|inb: X— 10, x:z:i, xr= — 6. Unter bm 



r 



g« »irflicftf p^^r m()gliil)c®rb§en/anbeve imtfcH? 
ii^rc oitt mmb^^i iQvHen fepn Einige ©«- 

f<j({er ana<9tifd)er 3^<tfc nennen 6fe pcfiti«? n ®utjeta 

toat)re ^uvidn atiir tw wgot iwn-falfd^c ^urje (tt 

(radices verae et fiilfae)'. IDiefe Äunflnjorfcr (wb 
<libnr l>pd[> jii*t0«t geüja^fr^ jbfn.n^.We negori»« ^m^ 
je( x:_ — 6 i(l eine e(ten fo njahre unl) ioirf|i(bcS2>ur» 
-. ^el bcr obiaen fubifcben @(ctd)img^ a(6 ein« ber poßtU 
t)cn SÜSurjda x jr + lo unb x r= + i. 3ff Wc 
©leidiimg x^ — 8 = 6 gegeben, fo ^at fJe btei; ® ur- 
jiln , eine pofifiW iz + ^ ""^ }"^^9 intögindr^ 5Bmf« 
jeln, iie tm zr -^ i + |/ — ^ 3 wnb bk onbere rs;: 
— i r:^ ]/~ 5» $Da x^ — 8 = o, fo ip x^ iir 8 

unb y X ' — j/ 8 obet x rz: 2. SOle jwei; unmog» 
Iid)en Qöurjetii finbef man, wenn man x^ — 8 = o 
t)iird> X — ^ 2 rt: o t4t)tl>itt^ benn baburd) ^.nljle^t bic 
<piattatifclic. ®feid)un9 x* 4* 2 x + 4 = o ober x ^ 

-|- 2 X zs -^ 4^^*^'^ *^^"" ^^P ^^^^'f^ un\)OII|Idnbige 
^uabrafifc^e ©lektnmg ergdnjt (§. 53.), fp i^ x* -f- 
a X -^1 srrr^ 4 + ^ =::; + 3 Wb x -f' 1 rs?-^^ |/< 
«-*3 üBb X z;; ^— 1 + j/^ — 3; fo!qIid)4(J bereine- 
iinmiglicbe 2Bert^ t>oß x — — ^ i -Ir j/ — 3 unb btt 
^ab€W =;: — 1— V ~ 3. 
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2(u^ t>«r §. 2' 1,2. ähg«fä§tten ftiSlfc^ @(e{(liittnd 
X» — 5x" — 56x + 6Q = Cx — 1^ • (3C r^»'» 
Cx4-6)=o erfie^lma»/ 5o§ tie ^fe^Ctt®fet<&ait* 

dcn m% t)ec COIuItfpIieatioti ter en^oü^tttSttTf 

|eIgfd4uRSen entüe^* Um ftasepeine 0{«9e(ii 
. ä6ft biedZdeur ber ©(eic^unsett ju er^alteo^rmolfon :n>ä: 
Wc ® ur jeJn a, b,. c, u. f^^io. n^nn^n. j2(n SXöcPftc&t 
&er 3<i<^^n f^nb ^nnoebec oKe ^utjeln |n)fttto ober aQe 
ttegodü ol)cc einige poftVit) unb bie attberii h^gaeib/ n)or« 
V)u6 folgenbe t>ter 7(rfen ^etgefeitet metben^ toie bie ftt« 
fcjfcOe ©{efcfeung entfielen fann; nam(|d5 ouö (x-^ä) 
♦ (x — b) . (x -^ c); jmetjtenö (x -f-a) i^' (x ^-b) . 
(x + c)^ brieten« (x — a) * (x ^ b) r(x -f- c) unö 
t)iertens (x —- a) ; (3c-4- b) • (x -j- c). ' ^rdj bfe 
n)irf(tc{)eS!nuf(tpKcQtion entfielen fofgeTit:fe^u^if(|le®(ei< 
c^jungen: ^ 

X— a = ol : -An. ' 

X — ci=o) ' ^-fac4fbc)«^al>c=:o 

X +b^' o> = 5^* — *' ' (— *^^-rcH-^ '(a^ 
xXc = oy ' " H^ÄH4c>iJiabc=o 

x-b =of= ^* -3^^(a+l>H54-"^- ^^^ 
x4-c = oJ — ao^b^*f-abc=o 

^. ♦Ifir 



* / 
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x4-cr=:oJ ~ac+bc)— abc=:o. 

Kitf thpx tfe Tttt tmx man oflsemeitie TCu^briicPe 
fihr Odif^ungeii Mm Dlerftn, fünften u. f. n>. ®rate 
flnfedi/ mefa^e a^ §ler ter ^ilii|e §al6er öbergaiM 
gfiiiOfrQfii» 

fEBwN mm bfcfe oOsenuiittii Tfutttiicfefiir t{e 
(j^ (SM^uttBcn ((wa< genauer Utx&^bttt, fo (ann 
«mh <ntf. i§iien f»(s<n^e oOgtindne dtegeln ^»(eifat: 

>> 3<h ^^^ <8Iet(tuitd ^ot fo Diele ^ur« 
ledt a<^ Sin^etten im €]:ponenten Ut ^5(6« 

^h ^ote«}/ otec in terleniden ^a^t ünV 
loeld^ ten ®ra^ ter ®!(ei(Dttnd atidib't» 

ittib «ine ®(cii^Mng tMot t>{ccftn ®rat>e 4 ®ur|e(n ti, 
f.». * 

O ®er if oiHftdcnt te^ jtonitcn ®IieM Hl tie 
©tttmne Kr SBBuoeUi ; Ut Soefftcient te^ 
dritten <8Ite^ 1^ W Qimm Ut^to^ 
tiKte ie |We9e( SBuratln; tec Coefftcient 
le^ «i(rte«®Kete^ i9t)ie@umme ter $(o# 

l^tiei. ift cntQd^ ^^(ohict oller aeur^ 
leliu 

' 5) 



I 1 







$) ©iti^ (tOe fBuraeln ^er ©Mund pojlttft/ 

• ftnt oUeSEBiirjctn nc9atit>/fo <!nb ane®Ite# 
tctr pofteii); to^nn ober eintet ^Burjeln po 
^mr <ait)tn negotii» <tnö/ fo ifl feine be 
(Hmmte ;Örtiittn0 in ten geicßetu 

4> fBtm tie (Summe ^er poiltii>en SBttr$eIn 
Uv i@umme ter hedatiben SOStKieln ^\ti^ 
i^/ otec toetttt tie .@umme aller Mtftelrt 
= o ifj, fo berf<6ttrtntet k« atoeott ®liebf 

beitn ^er ^oefißdent &<« stoepten ®li(t>e$ iflbic 

' , ©umtne oöec ^urjeth (§. aiS.giitm. 2.)/ ifJ 

alfo &<r eine ^aefot =^/ fo ifl om^ t>ad9>roi)u(t 

= u»b alfo mug tad jwepfe ®({ei> toesfafletu 

Sn jeter ©leicöuns/ in ter einOIiet» ificWt/ 
f&nhen W ^urjeln nickt einerlei 3ei<iett 

flOl^en» tenn oQe €oefflci£nten ftnb ©nmmett 
bec^robucte au« l>en 9Bur|e(n <9^um* a.)) ^ 
(en fi<^ nun tiefe 9>totuc(e clbtt iß i^re @umme 
sro, fo muffen dnige 9^vo(ttcte pofifi«/ «nbere 
negdtit» f(9n, welche« nuc baburc^ in6g(((^ fepi* 
f ann, t)o0 einige ^uraefn pof!ti»/ an^e hegätfi^ 

finl>(^.8.). ':.'-'.'' ^ 

6) 2ijl He ^maU Ut pi^ti^m SDuraeln de^ 
rate Dter unäerabe/ fo i^ Ui Uktt $l«ei 
l>oiltit>; ifl ^ie ^m¥ ^tt nedOti^R <i^t 
mmatic, ib i^ boe le^te ®li^ oeaatit*/ 
fonft poiUii»« Ua 6) 



398 

acfn dr&Ser atö bie @ttmme ber ncgAtiixn 
C9^um.20; ifl aber bo^ stoepte ®ltcb nt» 
flAtib/fo i^bie@unimeb(c tiedatti^enSßuc« 
sein QvHtv cii bte Stimme ber )>Qftttben. 

7) ®ne ®(ei(bun8< in ber b(tö le^jte ©lieb/ ml« 
(be^ ein ^robuct oller fSBurseln ifl/ feblt/ 
Iddt Ü(b1n eine®Tei<bünd bertoanbcbt/ toel< 
> 4)e ^en ®rab niebri^er tfi^ tt>enn man 
dientbalben burtb bie unbefatinte ®rb0e 
bibibirt» 3-55. x* ~äx«-|-bir=o lagt 

({^11>unbxt>it>it)irctt/ loeDurcb bie quAtwoCffcb« 
®Iei(bui^3 X* — ax4'*>=io n»tff<&t 

€tf {fl oben bewiefen werben, bap jtoeQ unm^gli^ie 
®t6^n ein ni$d(i(b(< ^robuct geben fonnen (§. su). 

4- a» eben jö (—■ "]/— a) . (— l/— a) =+ 1 , — 
« == — a (§. 83.)/ »orou« folflt, böß, wenn boö Pro. 
bttd a pofitfa» if}/ bie unm^dlicbcnSactoren enfgesenge* 
fe|te3eljb«» b^ben unb=:(+v'— «).(— l/— a)f<9tt 
roüffen; bo§ bins<d<>>/ >>'<»" ^^^^ !Pcobuct negotii» ifl, 
^e einerlei 3d<b<n b^bm unb cnfwebec .(-f? j/ — a) . 
X+ 1/ 'T- a) ober (— 1/ -^ a) . (— y — a> fepn 

müffeii <§. 83'> ®(d(^faQtf fann fofgenbe <)uabra(i* 

' f<b< 



•/ 
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»«nn mannlc^ex — a — "i/ — b mitx — a+ Vj 
— b muUiplUittf mxavA fotgt, 

^<t§/ tocnn in dn^r ittfammengefeijten W 
^ern @Ict(6«n3 itnasinÄre SKttrseln 1!n^/ 
' fo^nt (te iirgeraberStttsof)! f)octmnt^h/tD<U . 

' eitle ungeroi)e TCnja^f tmmdgliciiev ®r^$en feilt 
mdstic^ö-^^robuct geben faiin (§. 8i* 89.); 

poüttt if}/ fo i^ eine;: Uv unm&dU(6enS[t^ttt> 
jeln pofttib/ berötibere neö<rtii»« 

3) ^tU ® teic^ung ton einem ungeraten ®r<(U 
iSr i* 95. bon 1/ y, 7, u. (; »♦ ten @tabe^ 
bat nxnigfM eine unmbgtic^e ^uVieU 

4) 3«tc ©Icidmng t>en einem geraten ®rabe/ 
tcitn If^re^ <S)(i<b negativ x^,Mt tvenig« 
flen^ eine m&gli({)e ttub toirf (i(b( ^urieU 

§.215. 

Q?oi [)in if} bmt^feti/ baf mm bit ® urjefn s = a/ 
X ~ b utib X zr: c finb; ob^c x — a ^r o^ x -:- b :z: 
O/ X — c — o^ bi€ ©feidl^ung x' — x* • (a+b+c) 
•4- X . (ab-{- ac-f* bc) — abc::;;:© {(!♦ Sfltmt man 
mm bfc ©mnmc aüer ®urjrin a + b-j- ci^ PJ ble 
(Summe ber^Jtobucte je jtoe^er^urjelii ober ab -Jf 
ac -f- bc — . q unb b<rö ^tobuct oder ®urje(rt:±: r, 
fo läßt ft^^ Oiüfe ®Ieid[)ung auf tine aüsttmtnd^ Hh 
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310 ' ^ ^!äQMt&M* ' • 

fo autfbräcfiti: x^ — px^ + 9^ "^ '^ = ^ ^^^ 
totmmM btn ^6d^f!en €irponenr(ti = m nennen toiü, 
fo enfflf (( fi^lgenbct dflgemeiner 7(u«btucf fut jeU ^6« 
Iree^bifgung: 

.ai;*-|-px"'''*-|-qx"'~'* -f« sx*"*'""!- •••••+ rr=o. 

3e^ ®{etd)und läit f!0 in (ine anbete i>et;# > 
tornitrltt/ in ber tie unbef(tnnte®rHe bet er« 
|ten<8(ei^nnd um eine 0edebene®r&$e i}etmel)rt 
^er t^evniinbert unt mit einer gegebenen Orbfie 
Wttitiplidrt ober bibibirt ift« ©le®rfße f«9c^f. 

!9Ian neunte alfo 6(9 ber ^ermebntng y = x 4- f an 
imfty — f=:x; 6<9t«t iBcrminbetmis y 4*^ =*;; 

Be9 ber SRuMpHcdtion y = f x unb ^.= ^ unb be9 

Ut ^{«ifion £7= X unb biife SBm^e fe|e num in bft 
f tjle &M4)mq. SBenn j. S5» y + f = x , ,fo fe$( 
mati ffatt x ^ ben ^ubu« t^tfh y + f ; f}att x ^ boö 
jduabrae t>on y + f unb jlatt x bie ®rdße y + f*^ 
SBenn nun bbfe neue QUeU^mq georbhet ifl ($. 2ioO> 
fowfeb mon y * + y * ♦ (3f ~ p) + y ♦ (3^ * — 
«pf+q) + f*— pf* + qf — xz=iQ. 

§•916* 

SiO man bie (S^leitbung x * ~ 6x * + 13 x 
•^io=oineine<mberebermanbe(n/beren^ttr' 
sein um 3 dt^^ier ^nb/ fo iKit man x+3r=y unb 



1 "i 



; 



• ■3«* 

■ 

' — ex»i= ^6y*-i-3öy"-fi4 

+ i3x= +.i3y — 39 

'— lo = .\ .■ ,--w»- , 

I • 

y'— •157^ + 767— 130= o# 

o 9«de6cn^ beten ^tir|e(tt 7, 2/ 1 man um 10 i>erminü 

ftecn n>ittf fo i|l y _— iQ = z «nt> y — : z •(- 10; oifo 

y^ = z' -|- 30 z^ + 3^^=^ + *^>oo 

— ioy*zr:' «^ loz^ — 200z— icx)o 

+ 23y zr + ^3z,-f* 230 

— 14 =: — »4 

z' -}- 20z^ + 123z -f- 2i6^ii:oJ 

©le SBiirjeln b{efer©(et4>titt3 ftn^ — 3/ — ^^8 nnb— 
9^ n)e(4>e aUe um 10 Heiner fm&/ als Ue SBut je(ti 
öer erjlen ©leicöuiig. 

§.«17« 

Sentf man etne dcgeliene ©leitag in eine, 
dnbece t>ertoanbeIn totO/ teren SBucjeln ^Iko« 
tucte au^ ten^uraefn bei: etflen ®Ui^mi in, 
eine d.ede&£ne @tHt p finb^ (o ^f ax = y unb 

x~^ ift, fo multiplleirt man jeteö ©lieb l>er 

gegebenen Q)tei(^und mit einer d^ometcifc^en 
^vogreffion/, bewn ^rfle^ ®Ueb = » «nb bet 
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^amt \>U^{v\)Mtni^iß — a iji^ ob« mit Ut 

UrOgrejflbu'i . a . a' . ä* U. f. 10» 

iDec äflijemtinfle "Üüebw^ für jebe ^^^e ®{({* 

©««hütix'rr-/ folfi • 



■ * • I 



p^ 



ftl-t _. 



py 



m— X- 



am-i 






rm--i~ 



r 



am- 
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yBi py.«— t ny''"^* I sy^^s 



^uKipßcirf man nun Me ganje ©idj^uns mit 
a», fo ifi,(§ 66. 570 , , 

^i<rau6 erft#§( man, t>aß Xsm erfle ®liel> mit i>: 
6aö 8»«9t« mit a, t)ö* tritt« mit a'», tad »iert; mit; 
**»i,f.n>.,raultiplicicti|l. ^ 

3. iS. SWan tBiU Die ©leit^ung x* « — ^ x» 



\ . 



\< 



ftflen ®teid)im9 In bit Sö&i 2 f?nb. fo fi|e man foU 



x^ * 



5 x^ «• -|- 4 =^^^ 



1. 2* 4* 8r iß . ' V 



» ' 



X* * — ^OX*^ + 64 .::;:: p» V 

S)te ISur jefn Wefitr ®fel<&uttj prtb •+• 2/ + 4/ 
L- ö, — • 4, unt) jtpe^mal fo^ groß ofe Mc 2Bur jetn ber 

' ■ . 

aBcnnrnattt»ie9Bttr8eIetncr®Ieid)un3xtur(^ 

- =z y unt X =: ay, fo ^ot wait HUP nof^ig, W 

:@Uekr i)er ©telcfeung tur* ttcOlictcr eiiift 
fleomctrtft&en^rofircift^Jt/ t»ercn crfte^ ®Iicb 

34> n)ftt bie$ bmd) ««€ ftiWfcfitf ©Jeicfnmg etldu» 

letn: X*— px^ +qx — r ::i::ö, (o ijl 

x' r:. a' y* 

-J- qx ::::i a'qy 



a^y* — •a'^py* -f-aqy-»-rr::;b. ' 

fStan pMtAu turc^ a\ fo ,ifi 

-y TT + ;5r — aJ - **• 

U 5' ^ JDa« 



\ 
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v/ 



^0« ftfte ®üth ifi a({b mit 1, bat |«M9(« mit 
r/ 6<fe trifte = — , b<a »>l«rte mie -r intt((i)>(ldtt; 



a» 

I ,1 



ahtt mit i^ -, 'j, ~ 11. f. 10. muttiplidmt 1^ e8m 

fb «i«(; dd buK^ tie ^mntttif^ |>cosre^n 1 , «s 
a*„ a* u,. f. ». titoibiren. 

3. ^. iOZan «»ifl bie ;Stirj<( txe ®(ei(^tiiig x^ 
+ 8x' ~ 76X» — 848 x*-" 1020 = o ptti4 ft 
tit>it>ireit/ fb ifi 

X* + 8 ^* — 7ß X* — 848 3c ~ 1920 = 

■■"■ ' ' I — ■■ II III I ' I !■ 

y*+4y* — -»9y'r-io6y — 120 = 

in ml^et neuen ©ielc^nna y— j x i^ 

$• 218» 

SBenn tnon l>aö jweote (SHeb einer D^^erit' 
©Icit&uns toegji&offen, oter töffeljje berf*toin# 
Un laifen toiö, fo fcifec mdafcie urtbcf önnte ©r&gc 
Icr ©Ictcfeung x einet «nt>ertt ttttbefaimtcn 
®xhU y öicicß/ »elc&e um Un Soeffinentcn ie^ 
atoifoten ©liebet p, tfmivmtmntni^tB^i, 
tie te» ®rab bcr ©Ui^uHrnrnt, Uvm^vt 

ü\)tt fterminbert ift ; t ^; x = y + ?♦ $0fait 

fiebröU(6t ~, »enn fcöö jtDetjte ®Keb poj?tit> 
ttn^ +/ mu ^ajfelbe nesotii) ifl/ 

3i? 



y 



3J5 

^wn^m ($.2150; 

laH^me man x — y + f an, unb Wnge bjefen 533er?§ 
in t>it ®Ui^ms* 9lac^ ber 93{ttomiaI'Sorme( tx^ebe 
man y + f jut Poftnj nv (§. 197.) , barauf jut iß^ 
Uni m •-— 1, unb mu(ei|i({clte lebetf ©(ieb mif p; 
«6<tt fo €rje6e mon y + f jur ^ottn) m — 2 , unb 
muMpIicke \tUt ®Iteb mit q u. f. n>. 2(Ifo > 

X^— (j 4-lf )" = y" + my"""' f + 



r«— a 



l.fi 



p + 



# 



(m — i)py""*f4-«" 
qx«"-« =: q (y H-f)**^ =: + qy""^^ + 

@o(l nun bai 3^09(0 ®{{eb biefer ©(etc^uni) t)er# 
0(minb€n/ fo mup my"-*f-4-py*-* =0 jeph; mon 

blblWre bur^ my«--», fo Ij^ f + ? zro uBbf =+ 

|; 0(fÖx=:y + f = y+?. ', 

3* S3* 7(u0 fofgenber Oleid^un^ fod man ba$ 
^fMfU 0Keb n^sfc^affcn : x^ — 12 x^ +4rx — 42 
=: o; man f?|e alfo x =r y + V = y +4/ fo ijj 

x^ =. y ^ + 1^ y^ + 48 y + ^4 



3(6 fH=tSBHBfti^ 

' r-:49 = . , . — 4a 



•«.*■ 



% 



SBd( m bufer ®(dd)ung/ in bet bas jmepte ®f{e6 ^ 
t)«^f4>munben fff, bie ®urjefn y— — 2, y=: — i 
unb y — + 3 ftnb/ fo muffen ble SBurjeto betupfen 
©feccbimg , au$ ber j^ffetc entjfanbeii ijl, x =; 2, 
X;iz3, xzi:7fei;n^ n)eüx=::y-f-4. 

§.219. ' 

QRan feU oUe S)it)irorfn einer mtUnttt 
3at)I ftnbeit» 

1^ ^(l bie 3o^( ein« s^rabe ober burc^ s t^lBot^ 
B^^U fo bit>ibfre man fte burc^ 2 ^ uhbfe|eb€ti 
^ÖMOfienten mun f;in; i(! fic oS^r eine ungerabe .. 
unb nic^r burd) 2 tl)eHbate 2^^h fo btt>ibire mm 
burd) 3/ 5/ 7 ob^r eine oftbm 5>^imja^; unb fe|c 
bcn ©iüifot feitmdrtö ted)tier^nb. 
'O 31^ bicfer ClUötient nun gerobe, fo biöibire man 
^ ouf$ neue buxd).2, unb i(! berfe(6e un^^robe/ burc^ - 
5/ 5/ 7/ u f» ». ©€« Üuotienccn f(?|t mon unter * 
ben Dorigen, unb ben ©iüifot feitmdtW red)fet 
<^anb unfer ben t>atigen. 
3) ^en neuen Üuorienfen bit^ibire man abermals 
. burc^ bie f(cinf}e gerctbe ober ungerabe 3^^' / fo 
bü§ bie ^it>ifion aufge^f/ fe|e ben neuen üuo^ 

* 

tienten unter bie Dcrigen/ unb ben neuen ^tt^ifov 

unter 



/ 



t* 
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WBiin^ bif^MrigiStt rechter ^mit)» ^o fa^re man 
fort^ bid inan auf men Ouotieiifen fpmmf / tct 
fetbf} ein«'f>r{inja^I iR^ uiit) fü^ iiid()C tatrd^ eine 
anfterc 3a^l au jfer 1 bfoiWren Idff» " 

4} ©orauf mu(tjp(kire man ben erflirn 5p{t){fpr mit 
tem jiDepfen/ u»b fie|e bad9>robuc( )ur @eiie 

:te$ jme^ten S!)it>ifcr6; ferner. mutttpUctre man 
^en brttfen 3>it>ifcr mit bem erflen unb jn)e9ren^ 
unb mit sebac^fem 9)cobuc(^ unb fe|e biefe 9>ro« 

.bttcte jur ©eite bei britte» ^l^ifor«; man m\xU 
tipKdre btn bierten ^it^ifor mit aOen oBenlfle^eni 
ben ©ibiforen unb^tcbu<Cfn, \xn^ fe^e bie neuen 
9^robucte jur ©eite te6 t)ierten ©iviforö u. f. «>• 

6) 2Benn man auf bie ?lrt fortfahrt, foec^alrman 
oBe Dibiforen ber gcgebenm S^^t/ ^©ber, wie 
mati jt$ ausbrudPf^ ade $acrcren> aui votlijta 
bie gegebene 3c^( entfielen f arin« 

VSlan berlongt ade ^ibiforen t)on 2 1 o. 

itnb 
fitiotieoteti« 

210 

105 

35 

7 

1 



^«iforoi. 

2« 

g.6. 

5. 10. i5.3(K 

7. x4« 21.55. 42. 70. 105. 2 10. 



3n 



S»8 

^n 6er MtUn 9Ui^ ifl s tcr^Dtolfbr iiHb 6 =: 
3.2; in tnvkitm fKeiffe f^ 5 t<t ^iotfor tin» 10 
= 5 . s> is sr 5 . 3, 30 =r 5 . 6; fn tecfdnffm 
Sitlpt iß 7 tec S>i»lfor un6 14 = t' . a, ei = 7 .3/ 
352=7.5/ 42=7.6, 7o=:7.u>, io5=7»»S 
utit)2io=:7«3o. 

®ei( »le gegefreoe 3<^( tat ^robuct, aOir crffin 
^bifoten tfl, ober 210 = 2 « 3 • S • 7# fo muffm 
üuc^ aüe dttbece Booten / tDefdE^ ^rcDucte Utidf>m 
flnb, t^te gedebine 3a^t 210 o^t ^efi ttDibiroü* » 

^an foQ oQ^ ^Di^tforcn t>on 900 ftnUn» ' 

ttnD 



900 

450 

225 

75 

«5 

5 

1 



2. 

2,4. 

3.6.12. ' 

3.9.12. 18*36. 

5. io. i5.20.3o.45«6o.90.i8o. 

5.25.50.75.100. 150. 225.30O.4SO>90Oi» 



7((le m^sitc^« ^H^ifbrett bon 900 f{iiD <rffo$ 



1 
s 

5 

4 
5 



15 


75- 


18 


90 


20 


100 


25 


150 


30 


ISO 



319 



6 


56 


225 


9 


-45 


5öo 


lO. 


6o 


450 


12. 


€o 


500 
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§.5220, 

man foß/ wenn ti <im¥/ Wc SöJbic;» 
mm\ Ättö einer ®tHt jietiett/ torttfee au^ 
einem rationalen m\> irrationalen X^eil hi* 
fleW; «♦SB» auö lo+i/iog» . 

@o{(^e ®r6^(n (äffen (!(^ im 2l%eme{nm tififtr 
^r Sotm a -f- 1/ 1» yjotjltö«»!/ »0 a tadonal unD b 
itratlond i|i. J^tet (iwb jwe^ JaOe m^H«^ : 
1 ) <S<»m a* — b ein »oDfl^nbig« Äufiuö i|}. 

SKan m^roe an, ter tötionafe ?§«« b«c gefut^tm 
^ubicn^urjel f(9 = x un& tec i(rot{ona(e X^tü =: 

i.....V'(a + yb)=:X + yy. 

2)iife ®(ei(^n8 fwWre man (§,73. 195.) ' 
2 * * * a+l/b^x» 4-3xy +3x" l/y +y Vy- 

9Ran feie nun t>ien roHonaka t^eil a ~ x' -f- 
gxy unt) b«i itratfonalentjeiti/b— sx« t/y+y 

3««.<kr a=:x*4*3?^y 

4..i..»\/b=:3x*|/y+yi/y- . 

SKan qua^rire Mc Griffe mt> vierte ©leic^uttg/ 

• 5 



\_ 



.\ 



*l 



1J0 

5 — 6— 7=a* — b=:x* — Sx^y^-Sx'y* — 

y»t=(x»-y)« 

y 7 = 8 - l/(a» - b) i± X» — y, 

^ - • •• 

I • 

Um ben 7(udbrucf a6juf urjcti/ fantim^n y^(a^-*b) 
= n nennen ; oJfo 

9 • I • ]/(a^ — b) iz: n ' 



n 9 9 t y -zz: ^ 



n. 



6ef f man nun/biefen %ttt^ t)on y in bie btUtt 
©Jelcfeung a = x^ + 3 xy, fo tfl 

1J2 •*• a — x'+3x^ — 5nx— 4x'— 3nx' 

i3..»4x'— 3nx — aznoi 
Ulfo Ifl man nun auf eine f ubffcfee ©feic^üng gc« 
femmen^ meiere man auflofen fann/ toem man aUe 
Jacforen t>öii a fuc&t (§.2 19O unb fte in bie ©Jeubting 
6r{ngr, wo bann 6|ejenige berfelben, welche ben ®ett§ 
ter ®Ieid^un9 In Sö&kn ::z o gibt, bie f ubffcbe <©ut. 
IH = X tfl ($^s2ii.), unö tt)eif man x, (p fann man 
lei^fyftnbem 

10 + y los't:: a -f- ^/b, affo a == lo, b — loaj 
fbfal»(^ a* — b = n' — 100 — 108 — -^8, roeU 



^ti eine *>oa|lanWs«^u6icjo§I unfr]/(«» -^b) 






> 



l'- 



ipnimgllTThi^ r ; ' $%l 



-_ — 9 1^ ($. 79O; filfo t»«nii6ge fe« r«f t«« !»t«t Jrep« 
le^eäi ®lrt(l)una4x' — Sn^c— a - o t^ 4** + 
6 X -* 10 = o. Um tie ©urjel blef« f ubifii&ni 

^actoren ouf, »ef(^e i. 2, 5. lö. (io&. ©e|t nwn ftuti 
1 rt X, fo i(i 4+ 6 — 10 ±0; ölfo Ifl 1 «Ine ^ 
SJuricJn MitD x n i; nun i(l »rnndge 6« «Ufwi 
©W^un» y H X* — ft, qlfoy z: i + a z? 3» 

s ) CEBenn a' r- b ein un^onfidntMger ^ubu^ \% _ 
^g^^n a* '- b fdii «oOfianbidfr ^u6ti« ifi, fb 
fohn monftcfe benfrffcen mit einem folieö€oefilclpitett 
i muUlpIldrt benf en , »af «» a' — z* b ein DoOflilh- 
Wa« ÄttSi« tplifcr »el^ nl«&t f*»ec a« ftntJen 1(1, 
unb öOeaeltgelifeeOen mufj,, n>>ni8ji<n'6 wenn a*» — • b 
-Z «. 3n biefeirf5«fl Ifl z «+* V^> ^ (*+y T)' 
Wb V'((a+V/b)z)i:i/(a + l/b) .V^z - X + 

, (x+i/y) 

^e9fplc(. tOton »erlangt ble ^u^lcimrael bot» 
6ß + 91/64 "68+1/4374; «ff* « 11 «8 unö 
b :r 4374 nnb a* — b - 4624 — 4374 — «60. 
$)tts i|i ein untooa|!anbid(t j^ubuö. SKon (dß> null 
tie 3«^ 250 In l'^M Soctoten auf: 2 . s « 10 « 25 * 
25. 5Q . 125. SÜloimt moii nun ^ H z , fo et^ift 
man aUKI^ a» a» — »* b ± ago . 4 r: 1000 ebien 

3B twtt» 



bringe nun in ble ®kf(^ung i$, namricb 4x^ -*-3nx 

— a — o, irridje afö mit ö z: ^ niMUlplichl; ötigef^« 

§€n wirb/ n r: io unb a r: 68 J^ n is^r fö ifi 4«' 

— 50X-. 13611 Ol - 

^(in (of« 5{.< 3o^( 136 in .ij^te $4cfo»» ouf : i * 
ö . 4 . 8 • *7 • 54« $)a wutt * m 1 Mn& a zi « bcii 
< ^^ Ut ®((td&un{| ni4^ äuf ^u(( bringf/ aber, 
»DWrt X — 4, 256 — lao— 136 ± o i(l, fo i(f 4 
eine ber 2Burj<ln (§. 2 1 1.) unb x ~ 4; folglit^ y zi 
x* ^ n (wfl<^ Ölum» 11.) — *6 — loZZ 61 fltfo 

V'(a4-V'b) = — r — =—5-—. 

yz 1/2 ' 

^nmtt:?« ^ieftt '2(ufaa6e f anti man eine io,mit\av^< 
tige 2(n^be^nutig g^b^tt^ bo§ man |ebe ® ur« 
jet n m dner binomifdKn ®t?6ß€/ bic aui 
einem rationalen unb irrationalen t^etl ober 

auö a unb — |/b bepe^t, tjeifangt, >ober ba^ 

m ti 

man-i/(a4-i/b) fucbt. ©ie/TCujIofuttj 
blefer TtufgaW Jihbet mafi in Maclauria 
Trealise of Algebra^ London 1743- p* 
lop — 130, unb in Scherffier Institut. 
a»alyt. Parsl Vieiuiaß 1770.0. 228 — 
236^ 



i - « 



§♦ ^21« 



^ 



tfNi^ tp M f nt" iHi fttft 

SO?ön fotl eine f«btfc^ ©tcicfeuna auff^fen, 

©liebnacf?/ fo faiin mön bdf^lSc tpe9fd)nffen (§.2i8-) 
linb t)ie oQ^mein^ §orm ber fu6ifd}en^(etc^ufig/tn bet 
i?a$in>e9fe ©liefe fe^tf^ iftx^-J-gx-f-r— o (§.2i50* 

in ciiQ^ ®UI<feuna (latt 3c\(y-[-z)* f«b(H(ufren 
(§•»55); flifo 

ft^er 37 * z'H;' 3 y z^ n: 3'y ^ . (y + z); folgllcö 

-i?w..y^*4;-3yz-(74*^)-|-36'-^qx-4^ 

fern«wfify^?i.— i^ fpift / 

SÄütj fe|e ferner Sjzi = — q» fo iff 

5 > r yy^ 4-Z^ "{"T - Q^ 

2lbei?i»«l3y2;=.--q, fQi#Ä = ~ unb z* 

*oy 

= -^ 77^5 ; fe|t man blefen^ert§ In ble®ferc|fun3, 



I « 



foljl 



•* % • • • «V ' * 



9 



\ 



7.«^y*+,r:r:.r-- 



27y- 



3 



7y 

s 

3E 2 . sWan 



fRotioitiläpflcIrcinity^ > . 

S)i«< l|} eine »oO^^nMde quobtafifc^e ®(ei(|uii^ 
welche f((^ tid(& (§. 93.) aufI5fm (d^ ; aifo 

V 

9'»»y* + ry»4- Jr»— |r«+5_ 
»9-.-y'+ir^+|/(jt«4.^) 



IS 



C-iV+j/O'^+ö) 



— y '— ^j 6«««ttf folgt, bo^ 



37 



(rffo X 



13 ... X =: 1/ (-'4 ,+i/Ci r» +3*)) 



«■^ 



Mfa 



mtoii |dt affö nun benlSect^ bei; einen ®ur^( 
(er gegebenen fubifc^n ®(ej4^ung x* -{- 43X -|r r !r: 
o gefunben. S)iefe ^ormel (4ßr (T4) no4> auf ein« be» 
^ufmerc ® ^e aitSbr Atf en. iSor^in {'^ bewiefen^ baß 

SBZoai 



V 



I 



3*5 

, • - 

QSot^lii if! 6«»leftti/ bag y* -|- z' 4" "^ ^ • 

<nfld) 6<r ©Wt^uns 5)1 alfo 

16 . . . z» — ^ y » — r , fofgHtö 

Y — — 40/ — |r z: + 20, i '• H 400; fiMP* 

mr qZ:«— 6rT q =— 2^ttl*,V 9* — — 8» 
«Ifo 

x=: V^(20+ 1^392) +1^(20— y 592) 
x = 2+l/2+2— V'a(§.2«o)— 4. 

, ©U dtM IJBurjel Ifl alfo n^S t>i»Mti ttum naii 
tie fuWftfee ®W*unft x» — 6x — 40 ± o bur<6 
X — 4 — o^ fo ««(jle|t W< <nwtwtif<6« Oldcfeuflg 

x*-j-4x+ »o zr o ($.811.212.);. «ifb X* -|- 4^^ 

vtffc man tM(6 §. 93« ««f» n&mü^ x* + 4x4-4 ZI 



» 



t ( 



— io + 4'rf — 6; alfbx'^Vrü-^i^'^-Ja.'ej bit 
jtoeijfe säjtai^J iflolfo xx: r* «.+ 1/ •— 6- unb bi^ 

trifte X —V- ä? "7 V"— ^' ^'>» ''«P 9{t,*t|9feie 
ter 7fMPofu«9 fänn nwn (i(^ 6ur(5 öle »irfrit^e ^«U 
rtptlcflrioti ü^raeufleti ; Denn (x^— 4) . (x -|- 2 — y-^ 

6)v(x+,?-fy— 6};:=:x»-.ix.~4o:^Q 

(§.212.).', .. ,,•;•:• -. • , 

$(nm(r& ,^iefe m^oH auc ^üfiafuns fu6if(^v 
• ©!clc§unsett ^ki0( bleDJejel >«gi^((rt»<ing;, 

iWiefnimg önberer^ t)«r ^tofidne? ^öttÄfilla 

|tc erftmbcn.§af._i5latj 6«ntp<l) w«|il>|fbe«? 

' «nbere ?D?cf§oben |iir TfB^pfung f ttblf(^ct unb 

llquabroftfcOec ©feh^ngetr, j. 95, »wj Sof» 

> ■" ■ ■fptt(Philo|bphitalTrao»(ietio»$,VoI,85» 

.Sn|ini.'509, p, 2353. «nb »on de Mpivire' 

gRum.5,09.p.236a- ^n B.Martin Syiteiu 
pf pathe^iatical inßitutions, Lpndoü 

1759« P- 275-277. ffwöef man iio«f> eine an* 
't«e bot» 5, C0I« ?rba,<(j(^ SRef^pb^ 

•I * $, 22ii. - ■ . , . 

®let(feuHä fkil}««; ojffln frit)l$e aöiiae unt> r^rtip« 

■ 1) 5Wah Me afle 55(i?ifo?«n bcÄ'le{|fe»#tebei be^ . 
/ aeae^enett ©IH^uhfl ($, 219.).." 3>a bl« ®ur, 
|efn^ iufofgc ber P?öraH?fe|u.n5< äw|c ^a^feö (itity. ' ' 

wnJj . 



/ ' 



' ,• ^ 



I' 



\ 



- \ 



S»7 




h. 2j'5;-4/^. iö* iß. 46, 36w*' (Slow iM?fu«&f-«tf mlf 
♦:j-- i'!6f(bi^ i j «le»! |eirt$ gilt ÖUiöi alfj^.tfl flu«& 

—243^ ":^^4a 

4^36 z=z ^ 3Ö. 



♦ » 






' • • »■ #« 



"T—T' 



'^6 — 54 Ht^Pt 43 + ^^^ "« — H2:=:o, 

5!^— 2.^:0 Ifi . . ~. 

$ 4 ^'"^ 






3ag 



. * 



«4- 56 == o >ur43c — « 5= o 6h>lbfrt »Irt, fii 

tflts fif ff ®(ieb 2irl<^ um« in feinf SDif ifbmi 
($ 2 19.> utib i^irftid^/ mfi^ir birfctttn tlf ®M« 
cittng z:^: o üKtt^e; fciefec ifl bie jiDe^M fdnrirf. 
£)iir(^ tikfi bttibtre man nad|> 9^um. s-^ie ®(efr 
dDtthg X* — ö X* 4" 5 ^ r^ »8 rr o^ n)ota«$ 
aion dnc neue ®lddjU9$^t^t, wri^t oStrmato 
€inin ®rob niebttget ifi ifttb fo f%t man fett, 
ito man 4itif eine anabradfc^ ®(ei(6uns fpmmi; 
bercn ®uri€( man (rid^t ftnbef (S 86« a?)«^ ^ 
ber nüc^ SRum. 3.; gefunbentn ®Uifbun$^ x ' •— ». 
6x^ + 33c — ^ 18 = o |inb bie !D<«>ifbrett boti 
i& fofgenbe: 1. s^ 6. $« iß. . S)ie Soffen 1 unlb 
S geben nic|^( tftnü, alfo if} att(6 feine berfeKeti 
eine ® ur|e( ; a&er biirc^ x zr 6 it^iit man fRAi 

x^ ziz •4-216 

— 6X^1= —216 ^ 
4-5X jz: + 18 

— 18 =c T- 18 






94* 



N 



^ ! 



\ ' 



S«9 

3((fo If! x— 6r:o. 3)ttr(6 tiefe tSuricf^feid^utif) 
Wuttlre mon X * — 6x'-|-5x — 18 = 0/ (9 i(i 
tet Cluoricnt^x ^ + 3 = 0, wdc^^ö x * n: — 3 ««* 
X :=: + 1/ — 3 9*6^ 5DI« flegebene ©Wc^ung x* — 
ö'x^ -f- 15 X» — 24X 4- 56= o gat älfo jioei^ 
inoglt(t)e SBurjefn: x=r 2 uhb ^=z^ unt) ferner )n)e9 

iinm6glt(^< .^ur|ebi x = -f* V' — 3 «»& — V^— 3 
(§«211* 214.)« ' . 

3n>ep(ei( 95e!^fp(ef, 

S9t(m t>er(ange (te ^urjeltt ter ^(etd^iuig 
X ♦ » — 20 X * » +64 — 0.' IDte ^toiforen tjo» 
64 fmt) : 1* 2« 4« 8* i6l 32» 64 (§• 219.)» ^an loirl^ 
fuiDen, b(!0 1 ff(( nid)t in ble ®(ei(^ung bringeti {dpe, 
«Wr n)o^( 2; tenn menn x ;== 2^ fo i|l 

■ xr=+i6 " 

•— 20X^ =7-80 

-|- 64 ^--^ "f* ^4 



^^ 



+ 16 ~ 80 + 64 = o. 
%fo i^ X zr 2 eine ter SBuriebi. ^urc^ x 1— s = b 
(Mbire man x* « — 20X* » '4* 64 = ^z f«> ^ 
fomnK man tie f |i6ifi^€ ©leidi^ung x ^ 4* ^^^ *-^ 
i6:t — 32. ^ic iDbifbren t>oti 32 f?nl>: ^« s« 4«i 
8« i6. 32« "^^ S^^I^n i unb 2 (ringen ben ^ert^ 
Icr ®(eii{fung ni(|)C ouf 92iia^ aber tPo(^( x =4* aifa 

X* r= + 64 

--.16 



\ 






\ ' 



-»fci 



"^•64*^32 — 64^— 32no. 

©urd) X— 4=0 febibfrc man bie Nhifd)t®UU 
Qung x^ -j- 2 x^ — i6x — 32 ~ o,' fp cr^ölt man 
l)ie^uöbrafif(c&e ©Icic^ung x^ -|- G ^-^Q zzo, wor* 
ouö fot^f/ bog x^ -|- Ö*x ii:-~ 8 unb/'wnh man duf 
tcpöen ©eifen 9 obbirf, x^ -|^ gx + 9 = 9'— 8^;::; 
1 unbi t)urcl> Wyi^tig 6^r Ortcibrotajurjel x -|- 3 — 
jft» 1 > fltftj 5^ ^ ^ g +. 1 . . J5 je 3}juf|f (n ^ir ^ege» 

fmtn @kidfm$ i^ * -»^ gox;"^ * ^-e^ — o (inö 

f(>d?e ©Uic^ungen oupöfm (ofleti unt) bo^i; al^ ^co». 

(feungenj ß>l<I>«^fi«t> Ö«e f* aaa. ««scfii^rtttt uKt) auf» 
gelüfcten 0(ctc&iing?iu (^o- ^ im jn?^ijf<ttißei)fpicj . 
:£ -^^ — s'o X* V H;^TS4r= oiL' (x— a) . (xH- ff) 

.jcJvjerifgcn (ofitif ühfi ^o5et^ out^ nik^c t^U ftttS>ti>' 
l6m teiftl^Mi ju brtroditm fittb. • 3^ff baö (^fe-Ö|(frt> 
Änet 0Idd)un9 «ine ^.Vjiujai^i, fo J|J ^je ®feW;ütig, (r. 
reburiible; j. 53, x ^ •— 2 x* — 20 x 4- 53 — p iff 
itrtJjuftibU, 5)enn. npttl 55 «n f^;e&^ct aün bte^ 



\. 



Ottberc ganjf 3^^' jiimSacfoir Qbet ©ittifor |iaf^ fo lagt 
fldr tiefe ®Idcf)uiig nic^f tn anberef]hfifici]i|e@feic^un« 
9€n/ öle aus gatiji« ^a^Un befielen, aujlöfenunö'i^rc 
SBurjelri f^ntttn f citfe gon }(? ^^^^^tt fei)m. " ■ j 
2Bf ««.man in timt ©teid^ung x '^ «^fr 2 x f — , 
Sdx^ + 53c.— ' iiö = ot)(j0 (e^e ©ii^ |i6 in 
feine einfachen 5öcf örm 1 • 4. 2 (9. 53^ 1 ißaupofcf rnvj^ 
ißnbet, ba^ fcuvd) feinen fcetfelfeen bie ©{eicfeung fic^ 
i(l«f.9ltitt bViitgen fa&t> fo tji biefe ©{cicf^uwg antf) itre-' 
Iwcfibte* ©leic^fÄKö iji X 5 — i5x--f-63x — 
60 imbucfi6(e/mei( feiner ber ©ibiforen i^ori 50, «am« ' 
Hefe 1. 2. 5. 10. 25» 50/ bie®lejd)ung.onf9fJuü bringt 
uftb ba^er bie SBBurjeln berfelben feine ganjeSo&l feijn 
fiSnnen. Cinlge benennen mäi bje irrebucüblen ©fei« 
jungen mit bem Slftmen thconuiicüfürüblc ^let# 
jungen/ mil fte ftc^ butd) etufad)^ (^ei(t)ungen nic^t 
meffen lajfem 

, §. 5224 

®f ift eine trrebucttblc l)i)l)erc ©feic&üng ge^ 
fieben; man foU bie SBurjelrt berfclbcrt burc^ 
9?d|)erun8 ober Slpprojf Iraation ftnbett* 

1) (Statt ber Unbjefaflnten ©tige fe|e man nac^ unb - 
nocb 1/ 2/ 3/ 4/ '5/ u* f ttj- unb bttt6)ne tett' 
©ertl^ ber ©feidjungen in B^W^^ J^iemit mu^ 
man fo lange fotf fahren, bis ber Sert^ ber ©(eiit 
4)Und t)om 9)(>fi(i^cn ^um tflt$^tmn übergebt/ 



y^- 



\ 



. » 



^ 



I- 



88» 

. m tarn bev tBüettfi btv SBitr jrf poiföiin tetj^ttf« 

^t bcn nfgotit^en ® ir(^ segnen ^at, (iegen wirb« 
^6 fe9 bfe gegcßenc ©Wd&ung x * *-. 15 x* 4. 
65X— -5o=.o, foffl 

x = i 1 — 15+ 63 — Sorr-r-i 

«I« 1. 
s) t9?an nenne &en iSnid) ^ tcn man'ju i obblrm 
jnu§/ um ten ri(t;e{9en^et(§ ber 9Bur|e( }u er* 

^ X in t>ie ®($i<^und f(|t. 

— i5x* = — 15 — Sof— i5f* 
+ 65« = + 65-{-65f 

— 50 ri— 60 



•*«*i 



• 



^eil nun f ein r(c{p(?t Sötu^ tf!/ fo i(} ba$ Clua« 
Ibrof tttiD ber\^u6M$ be(fe(6eit nod^ biel f leiner unb ous^ 
ber tXxfüdji (am man 12 f^ nnb t^ n^igmerfen'j alfo 

— 1 4- 36f i;z o 

J tinb 5ßf = 1 unb f zi tV = 0,027 «n^ bo^er x =. 

i+f= t/027. - 

3) %iü man bm %ttt^ wn x m)(6 genauer ^aUn, 

fa mu0 man f =2 o^ 27 + g annehmen unb ble 

iKe^jnimg nod^ mol macfem, - . 3 » e n« 



/, 



• 



i£i f«9 folgwbe ^(eii^tms x » — 2 x r- 5 =: o 

X = l X-^2 — 6=— 6. : , • 

x = 2 8 — 4 — 5 = — « 
. x = 3 2^7 — 6— 6=;:+i6t . ; 

SÄon nc^tne nwnx — 2 + f , fo ijl 

x»= 8+i2f+6f*+f*, 

. — 2X 1:1 — 4; — 2f 

■ — 5- = — 5 



'■■ ^1 * 



— 14- lof + 6f » + f » = o." 

, {Ran fann nun 6f * + ^ * «ped»erf«t; olfo — l.+ 
lof=:0/ lof— 1 Mnbf=:rt%^=<vi. • 

Um tu 33urje( no<^ nit^et au ftttOoi/ vf((e ntaivf 
==o/ 1 +g unö Wtt8< Wefen ®ecr§ in Mf 0%^ 
®Iei(^ttnd/ fb jfl 

f * r: p/ooi 4- 0,03 g + 0^3 S' + ** 

^-j-iof =1 -flog 






/ . » 



■kl 



0,061 + 1 1;23 g + 6/S g' + 8* =0* 
pRan »flf« min 6,3 g» +g» w^^ fo i|} 0^061 4* 

11,23 g = o, alfo.i 1,23g ==— o/)6i ttn^g— — 
-^—^Tzz — 0,0054. TKfo x~ B + f+g — » 

»1,23 ' w-r I • .. . » • 

•f- 0,1 — O/054 =: ifi9^* 

9 ^ - 



'T 



fS4 

i 

SRan 5e$t «oraitf/lni^ mott die ^<tn j<n bcr But* 

rCL f , iVMm mait x mti ^* f tafmmr/ gefangen ^o( 
($. 224. ^m. 2.). X)iefe 6H«i(^n9 för ftt&if(^ 
®Tet(^ltttirtt w«r im «rfhh Q3(9fp1«( bei t^orfscn $. 
f » — 12 f * + 36f — r= o.. fSivnA m«n nun 
tett €oefftc{«nfen btö iioepfen ®I{ctc< =: », be« btif« 
(cn ®n(b(» :;: b utib be^ I(|tttt ®ri(b(ö r; c, foJ% 
f<^ ^le ©(fid^img für f auf (Ine aOgetmiticrc fSeij« f» 
outfbrdcfett: - 

ÜRon werfe bös üuabrat unb ben ^ubu« be« (eBr ffeU 
mn 9tu(^d f toed unb fe|e hi^tixio, fp i(l b| 

= n iWb-f =; -; UlfSk tum tUc a(fe ©Heber bee 

b ' ' . 

©reic^una, fo Ifl f * ^a^ * + ^f = «1 «nb.«Ifbf =: 

iMn mm 4li biefe 9(el<i)uilg, fo ifi f sn : (^^+ 
•4-b); man bringe bie Z)ii»iforen auf s^id^e iSenen« 

unb iMnn'man bie ^it»ifion oerri(^(e( (§. 1^.), fo ift 

'•■;■ ■■ -f 



an 
"b* 



m 



» » » 



f = 



h'tL 



_ ^- — - _ . 

^(^ liti^t Formel Um man Üc^ tem mttt^ 
^itv ^ttM etnec fttl^i(^en ©idcftund^ if^mu 

= o unb menii irtan x == i -f* f fe|(«/ fo o^K matt 
folgtnlxÖWc^wg för.f, n4mli(& f -f 6^ ' + »of 
•^ I =: b ünb t>ers((i(t>t man biefc ^UM^äi^mU bec 
oQgepiftnen ^ormel f ' -j- *^* + bf — ^^ n = o, fo 






leo — .' 



»<^944/ 
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ben <(fi«n breio iDeclmden juoettojns iji« 

®Iei4>faÜö fann man eine Sippröjftma.ttonl# 
$omd f&c (äletc&ttnden W tietteti Grauet 
finben» - . . / 

!3Die ^urje( feo :^ =s in 4- ^ unb bie ®M^und fSt 

f ♦ ^af » 4- bf» -f- cf— n = d. 
^u^ dUi^tt Utfad^tt toitU^ itn fußi(<^etil3M^wi» 
Atn/iß cf — n ;=: o lAb f s; ^. Vt^bfnüfim^lel^ 

C 

^ung folgt 

9) a , , (f» 



t' 



\. 



^ 



<f » +*f» +bf 4.c).f = imttft 



n 



f = f»+af» + bf + c. 
ftitiNnen 1ffi<rt^ für f = - , (ö {ff 



Cfi ^ sn ^ 1)11 ^^ 

^ + 7r + T + V 

II ■■ I I W ■ I ■ ■■ n 



f=n:( " ' " y- • ) « 



'C 



f= 



nc 



7(uf ( W bie %rt fanir man 9lppVO!fimCL^oni* ^OU 

min fit ®te»^itns<n M M^O/ fe<^ten tu (; 
tp« @tate^ fittben. 

- €«• iiU nod^ t>iif(6{ebene onbere VpprojrlnuiHon^ 
9ftc(§obm, iU ^itt ober bet ^är|e ^olber ä^ergatu 

gen metdetu 

♦ 

ii^ VtttofntuQf ja 6er practifc^en obetun« 
geuKinbeeri SRac^ematif (eibeit/ fo ftitb fte ^ier 
um f Ariiiic^ berii^rt »orbeiu OSttfatigt matt 
^ittubit t)ottf}dnb{gerttUnterri(^t/ fo fonn imm 

i§n in S« ^uM f&nUitUH aur Slgebra^ 

taires deMathematiques^pär^Ir. l'Abbe 
Mari^. Faxiai784«P*so5-24i* Traite 

elemen« 
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1 

^Icmentaire tL'Algebre, par Mr* Bossut. 
Pari5'i775. p. 218-391. C. ScherfFer 
Ijißituliotrum aimlyticarum P. I. Vicn> 
iiaiB 1^70. p. 189-252. Cours cbmplet 
de JMathematiques, par Mt. TAbbe Sauri. 
Tom. I. Paris 1774. p. 209-290. JDte 

Q6firacfej}e tl^oci^ Ut ^o^ern ®(ei(^ungm 
unt) bie ^etDcife igrcr ^igenfc^aCten ftnSet 
/ man InÖezöutTheorie geWrale des equa- 
tions algebriques. Paris jl 789. i£lne gufit 
. uttb9oflf}dttM3e$^orte6€tl^6^ern®(eic|)ut]r« 
gen (ti*rt man in bim Unterrt^t in bec 

mat^ematif(|enfSna(9(t^t>on3 S}?ttter^ 
ben *ott9Jar<|tti(&* Wpaig 1790/ ir©««^ 

p. 241-386} 2r?Sb*ieipjigi79i. !^irt 
SEßerf t>€tbien( a\t eine ter 6ff}en.utA sriinti 
Keiften anafdtifcben ©c&rtf^en empfiy^len jh 
t&eirben. €^if!je|t nutno(^'ft&rig^ einige 
iDenige Aufgaben ^tnjujufägen ^ n)el€be ftc^ ^ 
nidif t o§ne ^o^ere ®(et(^ungen oußdfln laffcm 

§.286, 

dl B'^ ^{nia^I i}on IDucaten; ntuUtplKirt aiatt 
aber tie@umnie tiefer 3a|)(en mit ber iDiü« retii 
i^rer $ubt/ fb credit man ^nsi^i man fragt/ 
lote i^iete S)tt(aten a unt b ^aWn ? . ^ 

' . §) 5 SWon 
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